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Figura 1.39




Base de vetores

> As bases mais utilizadas s3ao as bases
ortonormais.

B = {e;, e,} é uma base ortonormal se:

slide 4 Prof. Henrique A M Faria.



Base de vetores

> As bases mais utilizadas s3ao as bases
ortonormais.

B = {e;, e,} é uma base ortonormal se:
e 1L e,

e] = lezl =1

slide 5 Prof. Henrique A M Faria.



Base de vetores

> As bases mais utilizadas s3ao as bases
ortonormais.

B = {e;, e,} é uma base ortonormal se:
e 1L e,

e] = lezl =1

» Existem infinitas bases ortonormais no plano
x0y. Mas, uma delas € mais conveniente.
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Base canonica
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Figura 1.40

Os vetores da base canénica {i,j} sdo ortogonais
entre si e coincidem com a direcao e sentido dos
eixos cartesianos.
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Figura 1.41




Vetor no plano

Figura 1.41

x1: projecdo ortogonal de v sobre o eixo x;
yi: projecdo ortogonal de v sobre o eixo y;
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Vetor no plano

Fixada a base {, j} o vetor ¥ no plano pode ser

definido como um par ordenado (x, y).
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Vetor no plano

Fixada a base {, j} o vetor ¥ no plano pode ser

definido como um par ordenado (x, y).

v =(x,y)

X € a abscissa; A
y € aordenada;

I
I
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I
:
O X

Figura1.42
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Exemplos
a) 31— 57 =(3,-5)

b) 37 = (0, 3)
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Exemplos
a) 31— 57 =(3,-5)

b) 37 = (0, 3)
c) —47 = (—4,0)

d) 0= (0,0)
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Operacoes com vetores forma analitica

Sejam U = (x1,¥1), V= (x2,¥2) e x€R

= (X1 +x2,y1 +¥2)

Al

A ) u-+

u+ (—v)

) U—7v =
= (X1 —X2,Y1 — ¥2)
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Operacoes com vetores forma analitica

Sejam U = (x1,¥1), V= (x2,¥2) e x€R

1 ) U+V =0+ %91 +V2)
) ) 4—¥=1u+(—D)
Y FEUa— | ) au = (ax,, ay,)

V) -2 = (—1)E
— (_x1; _yl)

|
<
1
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Exemplos 1

Demontre as propriedades abaixo utilizando as definicoes
dos vetores em componente e as operacoes algébricas.

Considerar: U = (x1,y1), V= (x2,¥2), xef €R

a) u+tv=v+u
b) H+0=1
¢c) W+v)+w=u+ v+w)

d) a(BV) = (af)u
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Exemplos 2
a) Dados os vetores: u = (2,—3) e v = (—1,4) encontrar:

3Uu 42U =

b) Dados os vetores: © = (3,—1) e v = (—2,4) encontrar:

3£+2ﬁ=%§+f
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Vetor definido por dois pontos
Sejam os pontos A(x;,y;) e B(xy,y5)

}T

‘ A

X

@)

Figura 1.44
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Vetor definido por dois pontos
Sejam os pontos A(x;,y;) e B(xy,y5)

\'T

. Construimos os vetores:

0A = (x1,y,) e OB = (x5, )

X

@)

Figura 1.44
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Vetor definido por dois pontos
Sejam os pontos A(x;,y;) e B(xy,y5)

\'T

I A Construimos os vetores:

0A = (x1,y,) e OB = (x5, )

Da soma de vetores:

X

Figura1.44 0_14> + ﬁ — O_B)

@)
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Vetor definido por dois pontos
Sejam os pontos A(x;,y;) e B(xy,y5)

\'T

. Construimos os vetores:

0A = (x1,y,) e OB = (x5, )

B
Da soma de vetores:
0 -
Figura1.44 0_14> + ﬁ — O_B)

A—B)= OB_OA = ﬁ=(-XZJ:yZ)_(xl':yl)
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Vetor definido por dois pontos
Sejam os pontos A(x;,y;) e B(xy,y5)

\'T

. Construimos os vetores:

0A = (x1,y,) e OB = (x5, )

B
Da soma de vetores:
0 -
Figura1.44 0_14> + ﬁ — O_B)

A—B)= OB_OA = ﬁ=(-XZJ:yZ)_(xl':yl)

AB = (X2 —X1,¥2 — Y1)
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P(x,—X,,y,—-V)

Figura 1.45
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Figura 1.46
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Exemplo 3

Dados os pontos A(—1,2), B(3,—1) e C(—2,4)
determine o ponto D de modo que

— 1—>

CD =—-AB
2
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Ponto Médio (M)

Se A(xq,y;) e B(x,,vy,),0ponto médio sera:

}T

b A M(x1+x2 V1 T2

2'2)

M

O X

Figura 1.50
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Paralelismo entre dois vetores

Se U= (xq,y1) e U= (xy,%,) sdo paralelos,
Existe um numero real « tal que:
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Paralelismo entre dois vetores

Se U= (xq,y1) e U= (xy,%,) sdo paralelos,
Existe um numero real « tal que:

U= aav
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Paralelismo entre dois vetores

Se U= (xq,y1) e U= (xy,%,) sdo paralelos,
Existe um numero real « tal que:

U= ov
(xl; yl) — C((XZ, yZ)

(x1,¥1) = (axy, ay,)
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Paralelismo entre dois vetores

Se U= (xq,y1) e U= (xy,%,) sdo paralelos,
Existe um numero real « tal que:

U= ov
(xl; yl) — C((XZ, yZ)

(x1,¥1) = (axy, ay,)

X1=axZe _’y1=ay2 =
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Paralelismo entre dois vetores

Se U= (xq,y1) e U= (xy,%,) sdo paralelos,
Existe um numero real « tal que:

U= ov
(xl; yl) — C((XZ, yZ)

(x1,¥1) = (axy, ay,)

X ax- e = M
1 = 2 y1 = @y .
X2 Y2
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Modulo de um vetor
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v =(x,y)
D] = /x2 + y2)



Distancia entre dois pontos

-L_t.:

d(4,B) = |AB]
A

X

O

Figura 1.52
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Vetor Unitario

Para cada vetor v # 0 é possivel associar dois vetores
unitarios paralelos a .

(Versor de 1) = IZTI
(oposto do Versor de ¥) = — —
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Tarefas para depois da aula:

» Reler o capitulo 1 do livro texto.
» Resolver os exemplos dados em aula.
» Realizar a lista de exercicios observando as

propriedades e exercitando a imaginacao.

Proxima aula:

» \etores no espaco.
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Bibliografia Geometria Analitica
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WINTERLE, P. Vetores e
Geometria Analitica. 2@ ed. Sao
Paulo: Pearson, 2014.

Numeracao dos exercicios
com base na 22 ed.
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