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Equação Vetorial da Reta 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 
𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Só existe uma reta que 
passa por 𝐴 e é paralela a 𝑣  
 

𝐴𝑃 = 𝑡𝑣    
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 
𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Só existe uma reta que 
passa por 𝐴 e é paralela a 𝑣  
 

𝐴𝑃 = 𝑡𝑣    

𝑃 − 𝐴 = 𝑡𝑣       
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 
𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Só existe uma reta que 
passa por 𝐴 e é paralela a 𝑣  
 

𝐴𝑃 = 𝑡𝑣    

𝑃 − 𝐴 = 𝑡𝑣       

𝑃 = 𝐴 + 𝑡𝑣  
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 
𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Só existe uma reta que 
passa por 𝐴 e é paralela a 𝑣  
 

𝐴𝑃 = 𝑡𝑣    

𝑃 − 𝐴 = 𝑡𝑣       

𝑃 = 𝐴 + 𝑡𝑣  

𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1, 𝑦1, 𝑧1 + 𝑡(𝑎, 𝑏, 𝑐) 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 
𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Só existe uma reta que 
passa por 𝐴 e é paralela a 𝑣  
 

𝐴𝑃 = 𝑡𝑣    

𝑃 − 𝐴 = 𝑡𝑣       

𝑃 = 𝐴 + 𝑡𝑣  

𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1, 𝑦1, 𝑧1 + 𝑡(𝑎, 𝑏, 𝑐) 

Equações vetoriais da reta 



Exemplo 1 
A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟏, −𝟏, 𝟒  e tem direção de 
𝒗 = (𝟐, 𝟑, 𝟐). Obter a equação vetorial dessa reta.  
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Exemplo 1 
A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟏, −𝟏, 𝟒  e tem direção de 
𝒗 = (𝟐, 𝟑, 𝟐). Obter a equação vetorial dessa reta.  
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𝑨𝑷 = 𝒕𝒗       𝑷 = 𝑨 + 𝒕𝒗 



Exemplo 1 
A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟏, −𝟏, 𝟒  e tem direção de 
𝒗 = (𝟐, 𝟑, 𝟐). Obter a equação vetorial dessa reta.  
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𝑨𝑷 = 𝒕𝒗       𝑷 = 𝑨 + 𝒕𝒗 

𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐) 



Exemplo 1 
A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟏, −𝟏, 𝟒  e tem direção de 
𝒗 = (𝟐, 𝟑, 𝟐). Obter a equação vetorial dessa reta.  
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𝑨𝑷 = 𝒕𝒗       𝑷 = 𝑨 + 𝒕𝒗 

𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐) 

Para se obter pontos de r basta atribuir valores para t. 

Para 𝒕 = 𝟏 



Exemplo 1 
A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟏, −𝟏, 𝟒  e tem direção de 
𝒗 = (𝟐, 𝟑, 𝟐). Obter a equação vetorial dessa reta.  
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𝑨𝑷 = 𝒕𝒗       𝑷 = 𝑨 + 𝒕𝒗 

𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐) 

Para se obter pontos de r basta atribuir valores para t. 

Para 𝒕 = 𝟏     𝑥, 𝑦, 𝑧 = 3, 2, 6  



Exemplo 1 
A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟏, −𝟏, 𝟒  e tem direção de 
𝒗 = (𝟐, 𝟑, 𝟐). Obter a equação vetorial dessa reta.  
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𝑨𝑷 = 𝒕𝒗       𝑷 = 𝑨 + 𝒕𝒗 

𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐) 

Para se obter pontos de r basta atribuir valores para t. 

Para 𝒕 = 𝟏     𝑥, 𝑦, 𝑧 = 3, 2, 6        P1(3, 2, 6) 



Observações 

a) Para cada número real 𝑡 corresponde um 𝑃 ∈  𝑟,  

    sendo a recíproca também verdadeira. 
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Observações 

a) Para cada número real 𝑡 corresponde um 𝑃 ∈  𝑟,  

    sendo a recíproca também verdadeira. 
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Exemplo 2 

A reta 𝒓 é definida pela equação vetorial: 

𝒓: 𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐). 

Determinar  𝒕 ∈ ℝ  sendo  𝑃 𝟓, 𝟓, 𝟖 . 
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Resolução do exemplo 2 

𝒓: 𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐)     𝒕 =?     𝑃 𝟓, 𝟓, 𝟖  
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Resolução do exemplo 2 

𝒓: 𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐)     𝒕 =?     𝑃 𝟓, 𝟓, 𝟖  

𝟓, 𝟓, 𝟖 = 𝟏 + 𝟐𝒕, −𝟏 + 𝟑𝒕, 𝟒 + 𝟐𝒕  
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Resolução do exemplo 2 

𝒓: 𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐)     𝒕 =?     𝑃 𝟓, 𝟓, 𝟖  

𝟓, 𝟓, 𝟖 = 𝟏 + 𝟐𝒕, −𝟏 + 𝟑𝒕, 𝟒 + 𝟐𝒕  

𝟓 = 1 + 2t          t = 2 

𝟓 = −1 + 3t       t = 2     

𝟖 = 4 + 2t          t = 2 
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Resolução do exemplo 2 

𝒓: 𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟐, 𝟑, 𝟐)     𝒕 =?     𝑃 𝟓, 𝟓, 𝟖  

𝟓, 𝟓, 𝟖 = 𝟏 + 𝟐𝒕, −𝟏 + 𝟑𝒕, 𝟒 + 𝟐𝒕  

𝟓 = 1 + 2t          t = 2 

𝟓 = −1 + 3t       t = 2     

𝟖 = 4 + 2t          t = 2 

 
Portanto:   𝒕 = 𝟐 



Observações 

b) Existem infinitas equações vetoriais de 𝒓 obtidas ao  

     se tomar outro ponto 𝐴 ou outro vetor diretor  

     múltiplo de  𝒗. 
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Observações 

b) Existem infinitas equações vetoriais de 𝒓 obtidas ao  

     se tomar outro ponto 𝐴 ou outro vetor diretor  

     múltiplo de  𝒗. 
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Exemplo 3 

Se  𝑨 𝟏,−𝟏, 𝟒   e  2𝒗 = (𝟒, 𝟔, 𝟒) 

 



Observações 

b) Existem infinitas equações vetoriais de 𝒓 obtidas ao  

     se tomar outro ponto 𝐴 ou outro vetor diretor  

     múltiplo de  𝒗. 
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Exemplo 3 

Se  𝑨 𝟏,−𝟏, 𝟒   e  2𝒗 = (𝟒, 𝟔, 𝟒) 

Solução    𝒓:   𝒙, 𝒚, 𝒛 = 𝟏,−𝟏, 𝟒 + 𝒕(𝟒, 𝟔, 𝟒). 



Equações paramétricas da Reta 

Prof. Henrique A M Faria 22 

Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Da equação vetorial da reta tem-se: 
𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1, 𝑦1, 𝑧1 + 𝑡(𝑎, 𝑏, 𝑐) 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Da equação vetorial da reta tem-se: 
𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1, 𝑦1, 𝑧1 + 𝑡(𝑎, 𝑏, 𝑐) 

 

A soma do lado direito fornece: 

𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1 + 𝑎𝑡, 𝑦1 + 𝑏𝑡, 𝑧1 + 𝑐𝑡  
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Da equação vetorial da reta tem-se: 
𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1, 𝑦1, 𝑧1 + 𝑡(𝑎, 𝑏, 𝑐) 

 

A soma do lado direito fornece: 

𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1 + 𝑎𝑡, 𝑦1 + 𝑏𝑡, 𝑧1 + 𝑐𝑡  

 

Da igualdade de vetores: 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

 Equações paramétricas da reta 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

Da equação vetorial da reta tem-se: 
𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1, 𝑦1, 𝑧1 + 𝑡(𝑎, 𝑏, 𝑐) 

 

A soma do lado direito fornece: 

𝑥, 𝑦, 𝑧 = 𝑥1 + 𝑎𝑡, 𝑦1 + 𝑏𝑡, 𝑧1 + 𝑐𝑡  

 

Da igualdade de vetores: 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

 Equações paramétricas da reta 



Exemplo 4 

a) Dados  𝑨 𝟐, 𝟑, −𝟒  e 𝒗 = (𝟏,−𝟐, 𝟑). Obter as 

equações paramétricas da reta  𝒓 que passa por 𝑨 

e é paralela a 𝒗. 

b) Encontrar um ponto  𝑩 e um ponto 𝑪 de 𝒓  com 

parâmetros 𝑡 = 1  e 𝑡 = 4, respectivamente. 

c) Determinar um ponto de 𝒓  cuja abscissa é 𝟒. 
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Exercícios 

1. Determinar um equação vetorial da reta  𝒓  definida 

pelos pontos  𝑨(𝟐,−𝟑, 𝟒)  e 𝑩(𝟏,−𝟏, 𝟐). Verificar se 

𝑫(−𝟏, 𝟑, 𝟒)  pertence a 𝒓. 

2. Dada a reta 𝒓: 𝒙, 𝒚, 𝒛 = −𝟏, 𝟐, 𝟑 + 𝒕 𝟐, −𝟑, 𝟎 :  

a) Escrever as equações paramétricas de 𝒓; 

b) Encontrar um ponto 𝑩 ∈ 𝒓   tal que 𝒕 = 𝟏/𝟐; 

c) Para que valores de 𝒎 e 𝒏  o ponto 𝑘 2, 𝑛,𝑚 ∈ 𝑟 

28 
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