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Equações paramétricas de um 
segmento de reta 
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Seja 𝒓 uma reta que passa pelos pontos 𝑨 𝟑,−𝟏,−𝟐  e  
𝑩(𝟏, 𝟐, 𝟒)   as equações paramétricas dessa reta são: 
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Seja 𝒓 uma reta que passa pelos pontos 𝑨 𝟑,−𝟏,−𝟐  e  
𝑩(𝟏, 𝟐, 𝟒)   as equações paramétricas dessa reta são: 
 

𝒗 = 𝑨𝑩 = 𝑩 − 𝑨 = 𝟏, 𝟐, 𝟒 − 𝟑,−𝟏,−𝟐 = (−𝟐, 𝟑, 𝟔) 
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Seja 𝒓 uma reta que passa pelos pontos 𝑨 𝟑,−𝟏,−𝟐  e  
𝑩(𝟏, 𝟐, 𝟒)   as equações paramétricas dessa reta são: 
 

𝒗 = 𝑨𝑩 = 𝑩 − 𝑨 = 𝟏, 𝟐, 𝟒 − 𝟑,−𝟏,−𝟐 = (−𝟐, 𝟑, 𝟔) 

𝑟:  
𝑥 = 3 − 2𝑡
𝑦 = −1 + 3𝑡
𝑧 = −2 + 6𝑡
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Se um segmento de reta 𝑨𝑩 está contido em 𝒓, as  
equações paramétricas desse segmento são as mesmas, 
porém com   0 ≤ 𝒕 ≤ 𝟏, ou seja: 
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Se um segmento de reta 𝑨𝑩 está contido em 𝒓, as  
equações paramétricas desse segmento são as mesmas, 
porém com   0 ≤ 𝒕 ≤ 𝟏, ou seja: 

𝑟:  
𝑥 = 3 − 2𝑡
𝑦 = −1 + 3𝑡
𝑧 = −2 + 6𝑡
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Se um segmento de reta 𝑨𝑩 está contido em 𝒓, as  
equações paramétricas desse segmento são as mesmas, 
porém com   0 ≤ 𝒕 ≤ 𝟏, ou seja: 

𝑟:  
𝑥 = 3 − 2𝑡
𝑦 = −1 + 3𝑡
𝑧 = −2 + 6𝑡

 

𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑡 = 0      𝑥, 𝑦, 𝑧 = 3,−1,−2 = 𝐴 

𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑡 = 1      𝑥, 𝑦, 𝑧 = 1, 2, 4 = 𝐵 
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Se um segmento de reta 𝑨𝑩 está contido em 𝒓, as  
equações paramétricas desse segmento são as mesmas, 
porém com   0 ≤ 𝒕 ≤ 𝟏, ou seja: 

𝑟:  
𝑥 = 3 − 2𝑡
𝑦 = −1 + 3𝑡
𝑧 = −2 + 6𝑡

 

𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑡 = 0      𝑥, 𝑦, 𝑧 = 3,−1,−2 = 𝐴 

𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑡 = 1      𝑥, 𝑦, 𝑧 = 1, 2, 4 = 𝐵 

   𝑃 = 𝐴 + 𝑡 𝐵 − 𝐴   Equação vetorial do segmento AB 
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Se um segmento de reta 𝑨𝑩 está contido em 𝒓, as  
equações paramétricas desse segmento são as mesmas, 
porém com   0 ≤ 𝒕 ≤ 𝟏, ou seja: 

𝑟:  
𝑥 = 3 − 2𝑡
𝑦 = −1 + 3𝑡
𝑧 = −2 + 6𝑡

 

𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑡 = 0      𝑥, 𝑦, 𝑧 = 3,−1,−2 = 𝐴 

𝑝𝑎𝑟𝑎 𝑡 = 1      𝑥, 𝑦, 𝑧 = 1, 2, 4 = 𝐵 

   𝑃 = 𝐴 + 𝑡 𝐵 − 𝐴   Equação vetorial do segmento AB 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

As equações simétricas da Reta são 
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

As equações simétricas da Reta são 
 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

As equações simétricas da Reta são 
 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

        𝑡 =
𝑥 − 𝑥1

𝑎
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

As equações simétricas da Reta são 
 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

        𝑡 =
𝑥 − 𝑥1

𝑎
=

𝑦 − 𝑦1

𝑏
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

As equações simétricas da Reta são 
 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

        𝑡 =
𝑥 − 𝑥1

𝑎
=

𝑦 − 𝑦1

𝑏
=

𝑧 − 𝑧1
𝑐
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Sejam  𝑨 𝒙𝟏, 𝒚𝟏, 𝒛𝟏 , 𝒗 = (𝒂, 𝒃, 𝒄)   e  𝒕 ∈ ℝ. 

As equações simétricas da Reta são 
 

𝑟:  

𝑥 = 𝑥1 + 𝑎𝑡
𝑦 = 𝑦1 + 𝑏𝑡
𝑧 = 𝑧1 + 𝑐𝑡

        𝑡 =
𝑥 − 𝑥1

𝑎
=

𝑦 − 𝑦1

𝑏
=

𝑧 − 𝑧1
𝑐

 

 

𝑥 − 𝑥1

𝑎
=

𝑦 − 𝑦1

𝑏
=

𝑧 − 𝑧1
𝑐

 Equações simétricas  
da reta 



Exemplo 1 

A reta 𝑟 passa por   𝑨 𝟑, 𝟎, −𝟓  e tem direção de 

𝒗 = (𝟐, 𝟐, −𝟏).  

A) Obter as equações simétricas dessa reta; 

B) Encontrar o ponto 𝑷 𝟓, 𝒚, 𝒛  pertencente a 𝑟. 
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Equações reduzidas da reta 
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Sejam  𝑨 𝟐,−𝟒,−𝟑   e 𝒗 = (𝟏, 𝟐, −𝟑). É possível 
reduzir as equações simétricas da reta para duas 
variáveis em função da terceira. Exemplo 



Equações reduzidas da reta 
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Sejam  𝑨 𝟐,−𝟒,−𝟑   e 𝒗 = (𝟏, 𝟐, −𝟑). É possível 
reduzir as equações simétricas da reta para duas 
variáveis em função da terceira. Exemplo 

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
=

 𝑧 + 3

−3
 



 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
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Sejam  𝑨 𝟐,−𝟒,−𝟑   e 𝒗 = (𝟏, 𝟐, −𝟑). É possível 
reduzir as equações simétricas da reta para duas 
variáveis em função da terceira. Exemplo 

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
=

 𝑧 + 3

−3
 



 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
        ⟹        2𝑥 − 8 = 𝑦                
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Sejam  𝑨 𝟐,−𝟒,−𝟑   e 𝒗 = (𝟏, 𝟐, −𝟑). É possível 
reduzir as equações simétricas da reta para duas 
variáveis em função da terceira. Exemplo 

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
=

 𝑧 + 3

−3
 



 𝑥 − 2

1
=

 𝑧 + 3

−3
        ⟹        −3𝑥 + 3 = 𝑧                

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
        ⟹        2𝑥 − 8 = 𝑦   

Equações reduzidas da reta 
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Sejam  𝑨 𝟐,−𝟒,−𝟑   e 𝒗 = (𝟏, 𝟐, −𝟑). É possível 
reduzir as equações simétricas da reta para duas 
variáveis em função da terceira. Exemplo 

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
=

 𝑧 + 3

−3
 



 𝑥 − 2

1
=

 𝑧 + 3

−3
        ⟹        −3𝑥 + 3 = 𝑧                

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
        ⟹        2𝑥 − 8 = 𝑦                
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Sejam  𝑨 𝟐,−𝟒,−𝟑   e 𝒗 = (𝟏, 𝟐, −𝟑). É possível 
reduzir as equações simétricas da reta para duas 
variáveis em função da terceira. Exemplo 

 𝑥 − 2

1
=

 𝑦 + 4

2
=

 𝑧 + 3

−3
 

Equações 
reduzidas 

da reta 



Equações reduzidas consequências 
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 𝑃 𝑥, 2𝑥 − 8,−3𝑥 + 3  pertence a 𝑟; 
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 𝑃 𝑥, 2𝑥 − 8,−3𝑥 + 3  pertence a 𝑟; 

 As equações reduzidas podem ser expressas nas 

variáveis 𝒚 ou 𝒛 pelo mesmo procedimento ; 



  
2𝑥 − 8 = 𝑦
−3𝑥 + 3 = 𝑧
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 𝑃 𝑥, 2𝑥 − 8,−3𝑥 + 3  pertence a 𝑟; 

 As equações reduzidas podem ser expressas nas 

variáveis 𝑦 ou 𝑧 pelo mesmo procedimento ; 

 Para encontrar o vetor diretor de 𝑟: 



  
2𝑥 − 8 = 𝑦
−3𝑥 + 3 = 𝑧
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 𝑃 𝑥, 2𝑥 − 8,−3𝑥 + 3  pertence a 𝑟; 

 As equações reduzidas podem ser expressas nas 

variáveis 𝑦 ou 𝑧 pelo mesmo procedimento ; 

 Para encontrar o vetor diretor de 𝑟: 

para 𝑥 = 0    →    𝑦 = −8  𝑒 𝑧 = 3 



  
2𝑥 − 8 = 𝑦
−3𝑥 + 3 = 𝑧
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 𝑃 𝑥, 2𝑥 − 8,−3𝑥 + 3  pertence a 𝑟; 

 As equações reduzidas podem ser expressas nas 

variáveis 𝑦 ou 𝑧 pelo mesmo procedimento ; 

 Para encontrar o vetor diretor de 𝑟: 

para 𝑥 = 0    →    𝑦 = −8  𝑒 𝑧 = 3 
para 𝑥 = 1    →    𝑦 = −6  𝑒 𝑧 = 0 



  
2𝑥 − 8 = 𝑦
−3𝑥 + 3 = 𝑧
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 𝑃 𝑥, 2𝑥 − 8,−3𝑥 + 3  pertence a 𝑟; 

 As equações reduzidas podem ser expressas nas 

variáveis 𝑦 ou 𝑧 pelo mesmo procedimento ; 

 Para encontrar o vetor diretor de 𝑟: 

para 𝑥 = 0    →    𝑦 = −8  𝑒 𝑧 = 3 
para 𝑥 = 1    →    𝑦 = −6  𝑒 𝑧 = 0 

𝐴 0,−8, 3    𝑒   𝐵 1, −6, 0       →       𝐴𝐵 = (1, 2, −3) 



Exemplo 2 

Determinar o ponto da reta 

a) Que possui abscissa 5; 

b) Que possui ordenada 2. 
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𝑟:  
 𝑥 − 1

2
=

 𝑦 + 3

−1
=

 𝑧

4
 



Exercício 

Escrever as equações reduzidadas na variável 𝒛 da 

reta que passa por   𝑨 −𝟏, 𝟔, 𝟑  e 𝑩 𝟐, 𝟐, 𝟏 . 
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