


» As técnicas algébricas para o calculo dos
limites sdo baseadas no desenvolvimento
informal realizado na aula anterior;

» Encontraremos limites de fun¢des simples;

» Esses limites basicos serdao utilizados em
conjunto para solucdo de limites em funcoes
mais complicadas
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1.2.2 TEOREMA Seja a um ntimero real e suponha gue

Iim fix)=Ly ¢ limg(x)=La
X ==

AL =g

ou seja, os limites existem e tém valores L) e L, respectivamente, Entdo:
(a) E'—ﬁ [flx) 4+ g(x)] = .ﬁ:'IE:"T!T f(x) +,¢|i_'r“ﬂ gx)=L;+ L,
(b) lim [f(x) - g(0)] = lim f(x) — lim g(x) = L; — L2
© lim [f@)g)] = (lim f(x)) (lim g(x)) = Li L
foy _ fm Iy

X =y

Nl — =1 desd Ly #0
) :l—lﬂ*g{x] }gnﬂg{x} L, PR

(e) lim ¢ f(x) = \H/lim fix) = {'/1_ desde gue Ly = 0 se n for par.
L—q L—+d

[Afefm disso, essas afirmagdes também valem para os limites laterais quando x — a~ EJH]
+
x— at.
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» Os resultados do teorema valem para um

numero de funcodes acima de duas;

Ex.:
}Cigrcll[h(X) +gx) + f(x)] = }cl—r% h(x) + chl_r)rcll g(ﬂﬂj{g f(x)

» Varias partes do teorema podem ser
combinadas;

Ex.:
limkg(x) =limklimg(x) =k hm g(x)

X—a X—a X—a
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Exemplo b:

lim (x? —4x + 3) =

xX—5



Exemplo b:

lim (x? —4x + 3) =

xX—5

= lim x4 — lim 4x + lim 3
xX—5 X—5 X—5

= ( lim x 2—41imx+lim3
(lim %)

xX—5 xX—5 X—5

=52 —-4x5+3
= 8
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1.2.3 TEOREMA Para qualquer polinémio

pxX)=co+ c1x+-- -+ X"
e qualguer niimero real a

lim p(x) =co+cra+:--+c,a" = p(a)

X—

lim (x7 —2x° + 1)3°> =
x—1
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1.2.3 TEOREMA Para qualquer polinémio
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. 5x°+4
lim —
x-2 X —3

lim 5x3 + 4

X—2

limx —3
X—2

5% 23
2—3
—44
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» O método utilizado no exemplo 7 ndo funciona
em fungdes em que o limite do denominador é
nulo;

» Podem ocorrer dois casos:
1. O limite do numerador é diferente de zero;

(neste caso limite ndo existe)

2. O limite em ambos, numerador e
denominador, sdo nulos
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l. 2—X .
a) lim e T

i 2—X .
b) xll)rz?— (x—4)(x+2)
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. 2-x
a) lim e T

2—X
b I e — T

O limite nao existe!
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Y=

lim — -
x—=a (X —a)

—

+ oo

lim — 5
x=a (x—a)
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. x%-4
a) Im o =
_ (x —2)(x + 2) B
B xl—rg (X — 2) B
= lim(x + 2)

X—2
= 4
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x%—6x+9
x—-3 (x-3)
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x%2—6x+9

a) lm=——-=
lim (x—3)*
x—>3 (x—3)
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1.2.4 TEOREMA Sejam

uma fungdo racional e a um niimero real qualquer.

(a) Se g(a) # 0, entdo Jl_tpa f(x) = f(a).

(b) Se g(a)= 0, mas p(a) # 0, entao lim f(x)ndo existe.

28
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1. lim(3 — 7x — 5x%)

x—0
2. lirr§(3x2 —7x +2)
X—
3. lim [(x + 4)3 % (x + 2)71]
X——
. X342
4. }CI_I)I} —
5. lim £
t—2 t+2
6. lim x+e
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Exemplo 11:
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Exemplo 11:

o G-DEEHD
Tl (- DEER D)

(= DHEx+1)
o1 (x— 1)

=limWx+1) =2 para x + 1
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» Obter os limites laterais no ponto em que a
funcao se altera.

Exemplo 12: _
1
x+2)’ < 2
fX)=4x2 -5 _2<x<3
Vx +13,x >3
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» Reler o capitulo no livro texto;
» Resolver os exemplos dados em aula;

» Fazer a lista de exercicios (baixar no site);
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