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1. Revisar sequéncias conhecidas (PA e PG).
2. Verificacao de convergéncia.

3. Calculo de limites.

Calculo I: limites no infinito.



Seiencias
cohheCidasE(RAYEIRG))




(PA)

» Sequéncias de numeros.

Cada termo, a partir do segundo, € a soma do termo
anterior com uma constante r.

A constante r é chamada razao da PA.

A, = an_1 +7T

Caso a razao e o primeiro termo sejam conhecidos
pode-se construir o termo geral da PA.



Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e

. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao



Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e

. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao

a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..



Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e
a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.

Solucao
a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..

a7=a1+67"

A1, = Aq + 11r



Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e

. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao

a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..
a, = aq + 6r 45 =qa4 +6r (1)
A1, = Aq + 11r 30 = aq + 11r (2)



Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e
a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.

Solucao
a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..
a, = aq + 6r 45 =qa4 +6r (1)

A1, = Aq + 11r 30 = aq + 11r (2)

Eq. (1) - (2): 15=-5r » r=-3



Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e

. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao

a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..
a, = aq + 6r 45 =qa4 +6r (1)

a, =a; +11r 30=a, + 117 (2)

Eq. (1) —(2): 15=-5r - r = -3

Em (1): 45=a;+6(—3) —» a; =63
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Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e

. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao

a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..
a, = aq + 6r 45 =qa4 +6r (1)

a, =a; +11r 30=a, + 117 (2)

Eq. (1) —(2): 15=-5r - r = -3

Em (1): 45=a;+6(—3) —» a; =63

Termogeral: a, =a;+(n—1Dr
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Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e
. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao
a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..
a, = aq + 6r 45 =qa4 +6r (1)

A1, = Aq + 11r 30 = aq + 11r (2)
Eq. (1) —(2): 15=-5r - r = -3
Em (1): 45=a;+6(—3) —» a; =63

Termogeral: a, =a;+(n—1Dr

a, =63+ (n—-1)(-3) -
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Exemplo 1 Sabendo que em uma PA a;, =45 e
. a1, = 30 determine a4, r e o termo geral.
Solucao
a, =ag +1r mas: a, =a+r, a3 =ap +r,..
a, = aq + 6r 45 =qa4 +6r (1)

A1, = Aq + 11r 30 = aq + 11r (2)
Eq. (1) —(2): 15=-5r » r=-3
Em (1): 45=a;+6(—3) —» a; =63

Termogeral: a, =a;+(n—1Dr

a,=63+(n—-1)(-3) » a,=66—3n (n=1)
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Exercicios

a) Sabendo que em uma PA a,+ag=46 e
a, + a;, = 68 determine a¢, r e o termo geral.

Respostas: aq =10, r=2 e a, =8+ 2n
b) Dada a PA (—33,—29,—25,—21...) determine a,,

r e 0 termo geral.

Respostas: a,9g =43, r=4 e a, = —37+4n
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(PG)

» Sequéncias de nUmeros reais.

» Cada termo, a partir do segundo, é o produto do
termo anterior com uma constante real g.

» A constante g é chamada razao da PG.

Ap+1 = Ap(
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(PG)

» Sequéncias de nUmeros reais.

» Cada termo, a partir do segundo, é o produto do
termo anterior com uma constante real g.

» A constante g é chamada razao da PG.
Ap+1 = Ap(
» Formula para o termo geral da PG:

d; = 14, az= d;q = a,qq,; .. a, =a,q"*
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Exemplo2 Em uma PG a, = 32

. determine ag, e a razao q.
Solucao

e a,=1/2.
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Exemplo2 Em uma PG a, =32 e a;=1/2.
determine ag, e a razdo q.

Solucao

a, =a.q> - 32 =

1

2

¢ > q=V64 - q=4

18



Exemplo2 Em uma PG a, =32 e a;=1/2.

. determine ag, e a razao q.
Solucao

1

a, = aq> - 32=§q3 — q=3\/64 - qg=4

1
ag = a,q’ - ag 2547 — dg 25(22)7 -
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Exemplo2 Em uma PG a, =32 e a;=1/2.

. determine ag, e a razao q.
Solucao

1
a, = aq> - 32=§q3 — q=3\/64 - qg=4

1
ag = a,q’ - ag 2547 — dg 25(22)7 -

1
ag =§214 - ag =28 > ag=8192
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Exercicios

a) Sabendo que em uma PG a;=6 e a, =54
determine ag.

Resposta: ag = 18
b) Sabendo que em uma PG ag=1/2 e ag =1/4

determine a;.

Respostas: a; = 64
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Veriricar
CoOnhVErgenacia



» Uma sequéncia convergente é aquela na qual o
limite do termo geral, guando n = o0, € um numero
finito.
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» Uma sequéncia convergente é aquela na qual o
limite do termo geral, quando n — o, € um numero
finito.

Exemplo 3 A sequéncia seguinte é convergente?

- 1
JI0 + n

U
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» Uma sequéncia convergente é aquela na qual o
limite do termo geral, quando n — o, € um numero
finito.

Exemplo 3 A sequéncia seguinte é convergente?

1
Ay = —
V10 + n
dividimos o numerador ¢ o denominador por #:
lim —— I :
m — = lim = o0
n—sce \/10 + n n— 10 1
— + —
1 n
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» Uma sequéncia convergente é aquela na qual o
limite do termo geral, quando n — o, € um numero
finito.

Exemplo 3 A sequéncia seguinte é convergente?

1
(,1;1 — a
V10 + n
dividimos o numerador e o denominador por #:
lim —— I :
m —; = lim =
n—so \/10 + n n— 10 1
n  on

Entdo {a,} € divergente.
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Exercicios Verifigue se as sequéncias (paran = 1)
converge pelo calculo dos limites.

a) a, = 3.2" Resp.: diverge.

1
b) a, = 3.(5)" Resp.: converge.
c) a, =3.(—1)" Resp.: diverge.

d) a,=m—2)2—(n+ 1) Resp.: diverge.

1
e) a, = Resp.: diverge.

Vvn+1—+n
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Calculo de Limites



» O numero de Euler (e) pode ser escrito como uma
sequéncia numeérica.

1n
A, = 1+£

1 n
a, = lim (1+£> =e
n—>0o
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» O numero de Euler (e) pode ser escrito como uma

sequéncia numeérica.
APROXIMACOES DE ¢ POR (1 + 1/x)"

1 n COM VALORES CRESCENTES DE x
a, =|{1+— |
1 1\*
n X 1-1-} (1-[-;)
1 7 ~42.000000
> Calculo do limite dessa 10 1,1 2,593742
N 100 1,01 2 704814
sequéncia:
1000 1,001 2716924
N\" 10.000  1,0001 2718146
im[1+=) =e¢ 100.000  1.00001 2718268
N— 00 n 1.000.000 1000001  2.718280
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Exercicios Calcular os limites das sequéncias.

. n n
a) 711_{210 (n+ 1) Resp.: 1/e
1 2n
o) i (14+) Resp.: ¢
n—oo n
1 2n
c) lim(1+— Resp.: Ve?
n—0o 3n

a1



» Estudar secdo 11.1 do livro texto (Stewart).
» Resolver os exemplos dados em aula.

» Praticar: exercicios Secao 11.1 do Stewart.

> Séries.
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