


prof. Henrique A M Faria 

 Uma função pode ser considerada de quatro modos: 

• Verbalmente (pela descrição em palavras). 

• Numericamente (por uma tabela de valores). 

• Algebricamente (por uma fórmula explícita). 

• Visualmente (por um gráfico ou curvas de nível). 
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 O volume V de um cilindro circular depende de seu 
raio r e de sua altura h. 

 Sabemos que:  𝑉 = 𝜋𝑟2ℎ. 
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 O volume V de um cilindro circular depende de seu 
raio r e de sua altura h. 

 Sabemos que:  𝑉 = 𝜋𝑟2ℎ. 

 Podemos dizer que V é uma função de r e de h, ou 
seja, uma função de duas variáveis: 

𝑉(𝑟, ℎ) = 𝜋𝑟2ℎ 
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 Frequentemente escrevemos z = f (x, y). 

 As variáveis x e y são variáveis independentes e z é a 
variável dependente.. 
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 Domínio de uma 
função de duas 
variáveis: 
• Subconjunto de ℝ2. 
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 Domínio de uma 
função de duas 
variáveis: 
• Subconjunto de ℝ2. 

 Imagem de uma 
função de duas 
variáveis: 

• Subconjunto de ℝ. 
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A expressão para f está bem definida se o denominador 
for diferente de 0 e o número na raiz quadrada for ≥ 0. 
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• A desigualdade x + y + 1 
= 0, descreve os pontos  
que estão na linha 
 y = -x -1 ou acima dela. 

Exemplo 1 
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• A desigualdade x + y + 1 
= 0, descreve os pontos  
que estão na linha 
 y = -x -1 ou acima dela. 

• Os pontos da linha x = 1 
também devem estar 
excluídos do domínio da 
função f. 

Exemplo 1 
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O índice de sensação térmica (W) mede a 
temperatura que depende da temperatura 
real T e da velocidade do vento, v. 

Exemplo 2 

𝑊 = 𝑓(𝑇, 𝑣) 
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O índice de sensação térmica (W) mede a 
temperatura que depende da temperatura 
real T e da velocidade do vento, v. 

Exemplo 2 

𝑊 = 𝑓(𝑇, 𝑣) 
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 O gráfico de uma função f com duas variáveis é uma 
superfície S com equação z = f (x, y). 



prof. Henrique A M Faria 

 O gráfico de uma função f com duas variáveis é uma 
superfície S com equação z = f (x, y). 

 Este gráfico pode ser visualizado acima ou abaixo de 
seu domínio D no plano xy. 
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 Função 
 
 

 Domínio D é um 
subconjunto do plano xy 

 O gráfico S é uma 
superfície no espaço. 

𝑧 = 𝑓(𝑥, 𝑦) 
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Exemplo 5 

Para:  𝑥 = 𝑦 = 0 → 𝑧 = 6 

Para:  𝑥 = 𝑧 = 0 → 𝑦 = 3 

Para:  𝑦 = 𝑧 = 0 → 𝑥 = 2 
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Exemplo 5 

Para:  𝑥 = 𝑦 = 0 → 𝑧 = 6 

Para:  𝑥 = 𝑧 = 0 → 𝑦 = 3 

Para:  𝑦 = 𝑧 = 0 → 𝑥 = 2 
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Exemplo 6 

 Mas: 
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 Domínio h (x, y):  ℝ2 

 Imagem  h (x, y):  [0, +∞) 

 Gráfico: h (x, y): 

ℎ 𝑥, 𝑦 ≥ 0 

𝑃𝑎𝑟𝑎𝑏𝑜𝑙𝑜𝑖𝑑𝑒 𝑒𝑙í𝑝𝑡𝑖𝑐𝑜 
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 Domínio h (x, y):  ℝ2 

 Imagem  h (x, y):  [0, +∞) 

 Gráfico: h (x, y): 

ℎ 𝑥, 𝑦 ≥ 0 

𝑃𝑎𝑟𝑎𝑏𝑜𝑙𝑜𝑖𝑑𝑒 𝑒𝑙í𝑝𝑡𝑖𝑐𝑜 





 Softwares 

GeoGebra 3D  |   Winplot    |   Gnuplot  |  Wolfram 

https://www.geogebra.org/?lang=pt
https://winplot.softonic.com.br/
http://www.gnuplot.info/
https://www.wolframalpha.com/
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 Estudar o capítulo 14 do livro texto (Stewart). 

 Resolver os exemplos dados em aula. 

 Praticar com a lista de exercícios. 

 Curvas de nível. 
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1. STEWART, James. Cálculo - volume 2. 7. 
ed. São Paulo: Cengage, 2013. 

Numeração dos exercícios  

com base na 7ª ed.    ► 

STEWART, James. Cálculo - volume 2. 8. ed. 
São Paulo: Cengage, 2016. 
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