


prof. Henrique A M Faria 



prof. Henrique A M Faria 

 𝑓 𝑥, 𝑦 − 𝐿  corresponde à distância entre os números 
𝑓 𝑥, 𝑦  e 𝐿. 
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 𝑓 𝑥, 𝑦 − 𝐿  corresponde à distância entre os números 
𝑓 𝑥, 𝑦  e 𝐿. 

 (𝑥 − 𝑎)2+(𝑥 − 𝑏)2  é a distância entre o ponto (x, y) e 
o ponto (a, b). 
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 Para as funções de duas variáveis existem infinitas 
maneiras de (x, y) se aproximar de (a, b). 

 Existe uma quantidade infinita de direções e de 
qualquer maneira  
que se queira. 
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 Para as funções de duas variáveis existem infinitas 
maneiras de (x, y) se aproximar de (a, b). 

 Existe uma quantidade infinita de direções e de 
qualquer maneira  
que se queira. 

 Basta que (x, y) se  
mantenha no 
 domínio de f. 
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 Se f (x, y) → L1 quando (x, y) → (a, b) ao longo 
do caminho C1 e 
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 Se f (x, y) → L1 quando (x, y) → (a, b) ao longo 
do caminho C1 e 

 f (x, y) → L2 quando (x, y) → (a, b) ao longo do 
caminho C2. 
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 Se f (x, y) → L1 quando (x, y) → (a, b) ao longo 
do caminho C1 e 

 f (x, y) → L2 quando (x, y) → (a, b) ao longo do 
caminho C2. 

 como L1 ≠ L2, então: 

 lim f (x, y) com (x, y) → (a, b) não existe. 
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 Se lim
(𝑥,𝑦)→(𝑎,𝑏)

𝑓 𝑥, 𝑦 = 0 e  𝑔 𝑥, 𝑦  é uma função 

limitada em uma bola aberta de centro 𝑎, 𝑏  então: 

 
lim

(𝑥,𝑦)→(𝑎,𝑏)
𝑓 𝑥, 𝑦 𝑔 𝑥, 𝑦 = 0 



Exemplo  Calcule lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2+𝑦2 



Exemplo 4  Calcule lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2+𝑦2 = lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

(𝑦)
𝑥2

𝑥2+𝑦2 



Observa-se que:   
𝑥2

𝑥2+𝑦2 ≤ 1 𝑒 𝑠𝑒𝑚𝑝𝑟𝑒 > 0 

Portanto, é uma função limitada.  

Exemplo 4  Calcule lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2+𝑦2 = lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

(𝑦)
𝑥2

𝑥2+𝑦2 



Observa-se que:   
𝑥2

𝑥2+𝑦2 ≤ 1 𝑒 𝑠𝑒𝑚𝑝𝑟𝑒 > 0 

Portanto, é uma função limitada. Então, podemos escrever: 

lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2 + 𝑦2
= lim

(𝑥,𝑦)→(0,0)
𝑦

𝑥2

𝑥2 + 𝑦2
 

Exemplo 4  Calcule lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2+𝑦2 = lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

(𝑦)
𝑥2
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Exemplo 4  Calcule lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2+𝑦2 = lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

(𝑦)
𝑥2

𝑥2+𝑦2 

Observa-se que:   
𝑥2

𝑥2+𝑦2 ≤ 1 𝑒 𝑠𝑒𝑚𝑝𝑟𝑒 > 0 

Portanto, é uma função limitada. Então, podemos escrever: 

Como: lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑦 = 0      então:   lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2+𝑦2 = 0   

lim
(𝑥,𝑦)→(0,0)

𝑥2𝑦

𝑥2 + 𝑦2
= lim

(𝑥,𝑦)→(0,0)
𝑦

𝑥2

𝑥2 + 𝑦2
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 Os polinômios são funções contínuas em ℝ2. 

 Funções racionais também são contínuas para todos 
os pontos que não anulem o denominador. 
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Exemplo 5 
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Exemplo 5 
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Exemplo 5 
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Exemplo 6 
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Exemplo 6 
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Exemplo 8 
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Exemplo 8 
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Exemplo 8 
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Exemplo 8 
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Exemplo 8 
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 Ao usarmos a notação vetorial podemos escrever as 
definições de limite para funções de duas ou mais 
variáveis de forma compacta. 
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 Ao usarmos a notação vetorial podemos escrever as 
definições de limite para funções de duas ou mais 
variáveis de forma compacta. 

 Se x = x e a = a temos o limite de uma variável. 

 Se n = 2, temos x = <x, y> e a = <a, b>. 

 Se n = 3, temos x = <x, y, z> e a = <a, b, c>. 
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 Estudar o capítulo 14 do livro texto (Stewart). 

 Resolver os exemplos dados em aula. 

 Praticar com a lista de exercícios. 

 Derivadas parciais. 
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1. STEWART, James. Cálculo - volume 2. 7. 
ed. São Paulo: Cengage, 2013. 

Numeração dos exercícios  

com base na 7ª ed.    ► 

STEWART, James. Cálculo - volume 2. 8. ed. 
São Paulo: Cengage, 2016. 
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