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 Constante vezes função 

 Soma de funções  

 Regra da cadeia 

 Regra do produto 

 Regra do quociente.  
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 Constante vezes função  

 Soma de integrais,  

 Por substituição 

 Por partes; 

 Por frações parciais.  
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 A integração por partes corresponde a regra do 
produto para as derivadas; 

 O objetivo é resolver integrais do tipo: 

 𝒇 𝒙 𝒈 𝒙 𝒅𝒙 



Sejam duas funções:  𝒖 = 𝒇(𝒙) e  𝒗 = 𝒈(𝒙) 



Sejam duas funções:  𝒖 = 𝒇(𝒙) e  𝒗 = 𝒈(𝒙) 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) = 𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) + 𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙)     Integrando: 

 



Sejam duas funções:  𝒖 = 𝒇(𝒙) e  𝒗 = 𝒈(𝒙) 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) = 𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) + 𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙)     Integrando: 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 =  𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 +  𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 

 



Sejam duas funções:  𝒖 = 𝒇(𝒙) e  𝒗 = 𝒈(𝒙) 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) = 𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) + 𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙)     Integrando: 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 =  𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 +  𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 

            𝒇 𝒙 𝒈 𝒙 + 𝑪 =  𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 +  𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 

 

Teorema Fundamental 



Sejam duas funções:  𝒖 = 𝒇(𝒙) e  𝒗 = 𝒈(𝒙) 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) = 𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) + 𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙)     Integrando: 

 
𝒅

𝒅𝒙
𝒇 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 =  𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 +  𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 

            𝒇 𝒙 𝒈 𝒙 + 𝑪 =  𝒇′ 𝒙 𝒈(𝒙) 𝒅𝒙 +  𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 

⇒     𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 = 𝒇 𝒙 𝒈 𝒙 −  𝒇′ 𝒙 𝒈 𝒙 𝒅𝒙 + 𝑪 

Rearranjando 



         𝒇 𝒙 𝒈′(𝒙) 𝒅𝒙 = 𝒇 𝒙 𝒈 𝒙 −  𝒇′ 𝒙 𝒈 𝒙 𝒅𝒙 + 𝑪 

Mais facilmente lembrada fazendo:   𝒖 = 𝒇(𝒙)  e   𝒗 = 𝒈(𝒙) 

 

 𝒖𝒅𝒗  = 𝒖𝒗 −  𝒗𝒅𝒖 + 𝑪 

A fórmula conhecida como integral por partes é: 



 Escolher 𝒖 e 𝒅𝒗  para obter uma nova integral 
mais fácil de ser calculada; 

 Escolher como função 𝒖 a que formais fácil 
derivar; 

 Escolher 𝒅𝒗 a mais fácil de integrar; 



 Escolher 𝒖 e 𝒅𝒗  para obter uma nova integral 
mais fácil de ser calculada; 

 Escolher como função 𝒖 a que formais fácil 
derivar; 

 Escolher 𝒅𝒗 a mais fácil de integrar; 

 Técnica (LIATE) 

Quando o produto de funções for distinto, tomar 
𝒖 como função mais a esquerda da lista: 

Logarítmica-Trigon. Inversa-Algébrica-Trigon.-Exponencial 
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  𝒙 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝒅𝒙 
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   𝒙 𝒆𝒙𝒅𝒙 
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 𝒍𝒏𝒙 𝒅𝒙 



 

 𝒖𝒅𝒗
𝒃

𝒂

 = 𝒖𝒗 𝒂
𝒃 −  𝒗𝒅𝒖

𝒃

𝒂

 

As variáveis são funções de 𝒙, então: 

 𝒖 = 𝒖(𝒙) e 𝒗 = 𝒗(𝒙), a forma se mantém:  
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 𝒙𝟐𝒍𝒏𝒙
𝒆

𝟏

 



 Reler o tópico da aula no livro texto; 

 Resolver os exemplos dados em aula; 

 Acessar a lista de exercícios no link:  site lista. 

Prof. Henrique A M Faria 

 Integração por frações parciais. 

http://www.profhenriquefaria.com/
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