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» Inicialmente entendemos a integracao através
do problema de determinacao de areas;

» Estudaremos uma extensao do calculo da area;

» Iremos considerar que a delimitacao superior e
inferior da area seja feita por duas fungoes.
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Relembrando a integral definida
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Figura 5.4.5 drea (R,) = drea (R)
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5.5.1 DEFINICAO Dizemos que uma fungio f € intfegrdavel em um intervalo fechado
finito [a, b] se o limite

n
lim E fxg)Axy
max Ax; —0

k=1
existir € ndo depender da escolha das parti¢des ou da escolha dos pontos x; nos subinter-
valos. Nesse caso, denotamos o limite pelo simbolo

b n
[ f(x)dx = lim OZ (x5 Axy
¢ k=1

maxAx; —

que € denominado integral definida de f de a até b. Os niimeros a € b sdo denominados
limite de integracdo inferior ¢ limite de integragao superior, respectivamente, € f(x) é
denominado integrando.
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» Vamos considerar duas funcdes y = f(x) e
y = g(x) continuas no intervalo [a, b] e que f(x)
assume valores sempre maiores que g(x);

» O objetivo é encontrar a drea delimitada pelas
retas x = a, x = b e pelas fungdes [ (x) e g(x);
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» O mesmo método utilizado para calculo da area
abaixo da curva de uma funcao é empregado;

» A diferenca reside na altura do retangulo de
aproximacao que serd f (xy) — g(xy);

» A area aproximada da regido sera entdo:

n

A= lim Z[f(xk) — g(xg)]Axy,

Max Axy — 0
k=1

» Como o limite é a integral definida, temos...



6.1.2 FORMULA PARA A AREA  Se fe g forem funcdes continuas no intervalo [a, b] e se
f(x) = g(x) em cada x de [a, b], entdo a drea da regido limitada acima por y = f(x), abaixo
por y = g(x), aesquerdapelaretax=aeadireitapelaretax=>56¢

b
A= [ 10— gw1dx (1)
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Encontre a area delimitada acima por y = x + 6,
2

e nas lateraispor x = 0 e x = 2

abaixo por y = x




Encontre a area delimitada acima por y = x + 6,
abaixo por y = x* e nas laterais por x = 0 e x = 2
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Encontre a area delimitada acima por y = x + 6,

2

abaixo por y = x“ e nos extremos da regido.




Encontre a area delimitada acima por y = x + 6,
abaixo por y = x* e nos extremos da regiao.

AY
1! y=x+6
10
o 3,9
8+
7 -
6 A
5...
(-2,4) 4| y = x*
3+
2.._
1
 «
1 1 1 | 1 >
-3 -2 -1 1 2: 3! 4

prof. Henrique A M Faria



Encontre a 4rea delimitada acima por y = x* + 1,
abaixo por y = x no intervalo [—1, 2].




Encontre a 4rea delimitada acima por y = x* + 1,
abaixo por y = x no intervalo [—1, 2].
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» Reler o topico da aula no livro texto;
» Resolver os exemplos dados em aula;

» Acessar a lista de exercicios no link:
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http://www.profhenriquefaria.com/
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Contatos e material de apoio

profhenriquefaria.com

@ henrique.faria@unesp.br
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‘Parabéns pela dedicacio!

' Chegamos ao final da Gltima
aula/do curso de Calculo I.



