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PRAEFATIO,

Pappi Alexandrini collectionem mathematicam, cuius co-
dices manu scripti neque rari erant nec fere ignoti, nonnulli
inm viri docti in publicum edere cogitaverunt, pauci etiam
incobaverunt; nec lamen ea vel consilia vel operis initia quis-
quam perduxit ad finem. Ac mihi quidem, cum primum
stndiorum tirocinio peracto ipse iam, quantuwn in me esset,
operam aliquam Graecis litteris navare institui, Pappi reli-
quias ex tenebris minime merilis in lucem vindicare animo
eral fixum et destinatum; sed anno demum 1864, postquam
Heronis geometrica et quaecunque alia id genus elaboranda
erant absolvi, viam hanc difficilemn et arduam ingredi suscepi,
qua tandem tot velerum mathematicorum theorematn ac pro-
hlemata splendidissima, a Pappo collecta aucta illustrata,
communem erudilorum in usum proponerem,

Nec defuerunt fausta statim ab initio auspicia. Nam eum
de incepto meo consuluissem Trgoporvw MowmmseN, qui in-
sighi sua et humanitate et auctoritale nunquam petenti mihi
deesse voluit, ab. eoque quaesivissem, an forte in Nalin,
maximeque in bibliothecn Vaticana Pappi codex antiquior sor-
varetur, quoniam Parisini veliquique tum noti essent recen-
tissimi, ille mihi audivisso so respondit a Cunrio Wacus-
avrit cum alios mathematicorum libros tum Pappi codicem
Romae inspectos esse. Quem cum ea de re litteris adiissem,
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rescripsit. mihi mominisse se quidem velustum ac spectahilen
Pappi codicem in Vaticana latere, sed certiorem eius rei nun-
tium ab Avorno Kigssrise me jmpetraturum esgse. Nec spes
fefellit; nam ogregia comitale hic mibi indicavit Pappi codi-
com ceteris, ut iam tum videbatur, mulle praestantiorem,
quam postmoduns omnium reliquorum archelypum esse co-
gnovi, Sed priusquam Romam ad excutiendum cum librum
me conferrem, continuus Graecus lextus ex alils codicibus
describendus et quaedam quasi praevia edilio paranda erat,
Quam operam aestale anni 1865 exigere licuit, postquam
Parisiis et Lugduno Batavorum ii libri manu seripli, ques
inprimis adire necesse eral, ad me missi sunt, lam proximo
anno illius quem dixi Vaticani partem priorom Romae cum
meis schedis contuli, tum redux in patrlam, quidquid prae-
terca ad ecdendum scriptorem opus ersi, congerere coepi.
Sed intercessit Polybii edendi munus non minus gratum mihi
ac vix minore temporis spatio praeparalum. Quo absoluto
id jom ogero instiluebam, ut Pappi editio, cum tamdiu in
cunabulis quasi iscuisset, suis iem pedibus in publicum pro-
dire valeret. Atlamen id fieri non potuit nisi subsidiis qui-
husdam subministeatis, unde honestissimus bibliopola sumpius
ac periculum edendi libri paucorum in manus venturi facere
auderet.

Itaque foliciter et peroplato contigit, ut Acapemia Livre-
aanun Recia Bomussica, adsentiente ot iubente Mivsrenio
supreno Recio, quod rebus sacris et medicinalibus atque in-
stitutioni publicae praeest, tantem pecuniam ad Pappum eden-
dum councederet, quanta pro paucitate eorum qui librum
empturi essent contribuenda videretur. Cuius insignis lihe-
ralitatis elogium ut nunc ego gratissimo animo reforo, ita, si
quid opera mea quantulacunque profectum erit, multos ha-
rum livterarum studiosos gratiis a me actis spero adstipula-
turos esse,
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DE CODIGIBUE MANU BCRIPTIS.

Quoniam de aelate, qua Pappus collectionem suam com-
pesuisse videatur, ac de titulo operis in tertio volumine dis-
putandum erit, hoc loco restat ut de apparatu et coplis, unde
haee profluxit editio, paucis exponam. Est Romae in biblio-
theca Vaticana Graecus liber manu scriptus GCXVIHI meu-
braneus, saeculi XII, ex quo reliqui, quotquot adhuc ita in-
notuerunt, ut de eorum origine iudicari posset, descripti aut,
intermediis aliis, derivati sunt. Cuius priorem partem usque
ad V libri finem anno 4866, ut modo dictum est, ipse con-
tuli; tum reliqua rogatu meo sedulo excusserunt Avcusris
Wanaanns ot Heeo Hixex; denique libri VI capita 242290,
oum haec quidem schedarum pars non pervenisset ad me in
itinero amissa, iterum cum cditione Gerbardli a. 1873 con-
tulit Avustus Mau, qui etiam scholia, quae sunt! in margine,
describenda, operam magni admodum lahoris ac paene tae-
dii, suscepit. Praeterea et Hinckius, qui, dum Romee era,
quaecunque ego ahsens inlerrogabam de iis summa comitate
respondere non cessabat, et Augustus Mau, denique etiam
Lupovicus MexprLssonN locos nounullos, si qua in progressu
operis dubitatio mihi incidisset, iterum in codice Vaticano
inspexerunt.

Prima libri Vaticani folia occupal dv&sulov magi maga-
dofwy ppyavnudrey froagmentum, recentiore manu seriptum;
tum a folio tertio manus saeculi XII Pappi collectionem inde
a verbis ydp avrodg &Adagovog pdv slver Ha exarare incopit,
ut {am in archetypo, unde librarius haec deseripsit, initium
Graeci contextus defuisse appareat. Verum propria insuper
labes in ipsum Vaticanum invesit, cum ad imos foliorum
margines interiores humore ac situ scriptura passim evanue-
rit. lam cum lisdem locis codices recentiores omnes lacu-
narum bhiatus ostendant, hos ex ipso Vaticano, non ex ullo
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velustiore codice derivatos esse manifesto constat, Itaque hi
libri, nisi forle coniecturas probabiles exhibent, nullo sunt
pretio, nulla auctoritate. Quibus emendandi studiis iem in
Vaticano plures manus ineubuerunt, eaque opera continuata
est in Parisino 2640 cum laudabili diligentia, passim etiam
prospero eventu. Pauca correcla sunt in Parisino 2368, quo
o libro Scaligeranus et, ut videtur, Vossianus originem duxe-
runt. Hi autem quos postremo dixi codices singulari digni-
tate excollunt propter recentiorumn virorum doctorum emen-
dntiones ihi perscriptas, Nam ille quem nota V2 significavi
vir fuit el in maothematicis salis versalus et dictionis, qua
Graeei eius disciplinae auctores uti solent, peritissimus,
Sevipsit autem notas sues aut antequam Gommandinus Pappi
interpretationem Latinam in lucem protulit, aut, si forte
postea, non inspecto hoe libro, id quod ot muitis testimoniis,
quac in adnotationem meam crilicamn congessi, confirmatur,
neque utriusque consensu infringitur; namque in mathema-
lieis rebus duos viros artis ac rationis peritos idem , quod
veeum est, idque eadem Graoca appellatione expressum, in-
venire et omnino veri est simile et interdum paene neces-
sarium. Sed eum de quo dicimus ignotum virum dectum
. non fuisse Raemundum Massacum, a quo codicom Vessianum
Petavio a. 1599 dono datum esse subscriptio doeet (v. infra
p. X1V}, efficitur mea quidem sententia ex diversis litterarum
ductibus, An forte fuerit Petavius, aliis relinquo diiudican-
dum. Alter aulem codex, fuem Scaligeranum vocamus, in-~
signi splendore enitet propter plurimas Scaligeri emendationes
(hunc enim auctorem esse constal ex catalogo bibliothecao
Lugduno-Batavae p. 339; alque id ipsum confirmatum vidi
alio Scaligeri chirographo, quod mihi in mamibus fuitj. Hae
(uogue notae, quae nunc demum ox obscuritate diuturna in
lucem prodeunt, saepius conveniunt oum Commandini con-
jecturis; tamen neutrum horum quidquam petivisse ab altero
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tam manifestum est, ut singillatim id demousirare super-
sedean).

Ex his quos commemoravi codicibus anno 1865 per pau-
cos menses uli mihi licuit Parisino 2440, sseculi XV, et
Lugdunensibus Scaligerano Vossianoque, quos libros summi
illavum bibliothecorum curatores in manus mess tradi bene-
vale concesserunt. Ac Scaligeranum quidem toluw partit
descripsi partim cum fragmentis, quue lum ism edita erant,
contuli; Parisini maiorem pariem usque ad libri sexti finem
excussi, roliqua quae propler temporis angustias ipse absol-
vere non potuissem, secundum Waitzii apographum, de quo
statim dicturus sum, periractavi. Vessiani minor¢m lantum
partem conferre licuit; tamen e tolo codice, quaccungue ad
editionem meam ulilia ess¢ viderentur, excerpere non omisi.

Et antiquissimo exemplo Vaticano et Parisino libro 2540
simillimi sunt ceteri qui Pavisiis publice sorvantur. E qui-
bus codex 2368 snno 1562 cxavatus, de quo supra dictum
est, 2369 (qui partem libri tertii continet}, 2370 a. 1646 ex-
aratus, 583 (in quo liber octavus exstat, innoluerunt mihi ¢
Turovon: Warrzu spographo, quod, quamdin hac editione -
occupatus eram, manibus tonere ot inspicere mihi licuil
viduse Wairzug beneficio, quae illas schedss GuiLenmo
Borcuarvro mittendas mihi tradidit. Itaque et matronae
illi spectatissimae et huic viro in omni mathematicae doc-
trinae genere splendidissimo, quod primum de eo appa-
ratu cortiorem me fecerit et postea ssepius in ea re oporam
suam comiter praeslilerit, singulares hic ago gratiss. Ad li-
bri secundi veliquias, quas Waitzius non descripserat, usui
fucrunt notae e codice Parisino 2368 excerptae a G. G. Bre-
dowio in Epistolis Parisiensibus (Lipsiae 1842} p. 180— 183,

In edendo fragmento illo, quod in nostra editione inde
a libri YHI capite 19 legitur, Vincenlius praeler Parisinum
2368 adhibuit eiusdem bibliothecae codicem 2874 et supple-
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menti 18. Hos quoque communem cum coteris recentioribus
originem habere ex notis a Vincenlio adscriptis partimque in
hao editione repetitis satis apparet,

Liber Graecus, quo Gommandinus usus esl, proxime ac-
cedit ad Parisinum 2440, sed ita quidem, uwt non ex hoe
ipso, sed ex alio simillimo descriptus esse videatur /v, adnot.
ad p. 88, 9, 92, 19 5q. 94, 2. 96, 4—6 et 7. 98, 2 of 6,
118, 8, 432, 18 eto.). Sic hoc quoque apographum redit
ad communem fontem qui in bibliotheca Vaticans adhuc latuit,

Non diversus ab his recentioribus eodicibus, et qui non
minus certs vestigia originis ¢ Vaticano deduclae prae se
ferret, fuil Argentorstensis ille, cuius aliquam notitiam Ca-
mererus de (actionibus p, 19-—-32 patefecit. Quibus in no-
tulis nibil ex eo ecodice, quod ad contextum emendandum
valeret, nihil omnino proprium aut peculiare afferri potuit.

Codicibus Parisinis simillimi sunt duo Oxonionses Savi-
liani [citali etiam in Fabricii bibliotheca ed. Harles vol. 1X
p. 1714), e quibus Pappi libri VII propositienem 70 edidit
Hlorsley, Apollonii inclin. p. 18—24. Ac maxime quidem
cum Parisino 2368 consentit ille quem “allerum” appollat
Horsleius; magis ad Parisinum 2440 accedit prior Savilianus,
sed idem mulis propriis viiis inquinatus est ac neutiquam
“eximii” appellatione, quam Horsleius e tribuit, dignus,
Kosdem Savilianac bibliothecae codices Halleius, ot alter-
utrum Wallisius adhibuisse videntur in edendis iis Pappi
fragmentis, de quibus infra (p. XIX. XXI] exponctur. Certe
nihil o suis codicibus hi duo viri doctissimi protulerunt, qued
non communem cum reliquis libris recentioribus originem
proderet. Neque aliter iudicandum est de eo codice, qui ** no-
sler MSWs™ 4 Meibomio in dialogo de proportionibus appel-
Intur, unde hic libri VIl prapositiones 232234 edidit.

Ambrosiani codicis 266, praeter Parisinos 2440 ot 2368,
mentionem facit Gerhardws (infra p. XIX). Ac librum qui-
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dem Pappi septimum editor ille, quem minus alto silentio
do ea ro uti oplandum eral, ex allerulro Parisino repetivisse
videtur, ex alio autem codico nescio guo Pappi librum ovla-
vum. Qua in parte quao sint codicis mends quaeque aliis
ex causis orta (omnino sane haud paucs’, nostrum non est
scrutavi; satis videtur hoc unum affirmare, in omni Gerhardti
editione nihil usquami inveniri, quod codicum subsidium in-
dicet diversum ob una illa familia, quae e Valicano propa-
gata ost.

Guelferbyli cum anno 1864, edendis seriptoribus metro-
logicis intentus, per paucos dies commorarer, inspexi Gudia-
num Graeo, 7, qui Pappi collectionis libros IVl ac par-
tem septimi conlinet, quem in idem genus alque omnem re-
centiorum gregem referendum esse facilo apparuit. Testis
st practerea G. G, Bredow, qui in Epistolis Parisiensibus
{Lipsiao 4842; p. 487—200 libri Il extremam parlem, quae
ost do duplicatione cubl (cap. 96—104, ex eodem codice
cdidit.

Practerea commemoro Urbinatem Graec. 72, saeculi XV),
in quo liber soplimus exstat, quem Romac inspexi et ejus-
dem, quam totiens dixi, familise esse cognovi, neque tamen
conforre potui.

Neapolitani codicis bibliothecae Borbonicae, qui ex Vati-
cano 248 descriptus esse videatur, hrevem mentionem fecit
Adolphus Kiessling ca in epistula de qua supra dixi.

Do codice Vaticano, quo Torellius se usum esse dicit,
infra {p. XX sq.) paucis exponam.

Vindobonensis codex suppl. LXV, sacculi XV, post He-
ronis pneumatica habet Pappi collectionis libros HI—VI et
septimi initium usque ad verba cap. 9 delxvvar 32 savEyy
Awoldaiviog pév ¢ « «. Pauca ex hoc Graeca affert Koha-
rius in supplem. ad Lambecii commentarios de bibl. Vindob.
p. 432—436; sed ea ipsa salis aperte buius libri cum reli-
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quis receptioribus cognationom ac similitudinem declarent.
‘Hiusdem bibliothecao codex suppl. LXVH, omnes reliquias
(uae in hac nostra editione exstant conlinens, descriptus est
vx Parigino 2440 (v. Kollar. p. 440).

Quoniam igitur omnis seripturae antiquitus waditee unus
fons atquo archetypus est Vaticanus, quem nota A insignimus,
reliqui codices propter emendationes tantummode et coniec-
turas, si quae in iis occurrunt, respiciendi sunt. Ne multa,
praeter Vaticapum, cuius aucloritate haoc editio plane inni-
fitur, primariem ubique rationem habui codicis B, id est
Parisini 24$0, et quaecunque in oo a varlis viris doctis cor-
veeta vel alioqui wutata sunt diligenter adnolavi, omisi au-
win apertos seribao errores. Reliquorum recentiorum instar
vinnjum elegi Scaligeranum, atque una littera 8 non solum
lunc ipsut codicem nolavi, sed etiam alios rocentiores aut
wuosentive significavi, aut, si forle dissontirent, nihil mentione
dignums ex lisdem enolandum fuisse. Tamen, ubicunque
opus esse videbatur, Vossianum (V; et Commandini codicem,
rurius Parisinos 2368 et 23069 diserle citavi.

Sequitur codicum ac nelarum conspectus. Est igitur
A = cod. Vaticanus Graecus 218, cuius in scriptura
distinxi

Al = ipsius librarii manum antiquam, ubicun-
(e haec practor coutinuum textum ad
primarios calami ductus, idque in medio
describendi negotio, aut addidit aliquid
aut correxit,

A?! = mapum suppletricem, ipsam quoque an-
tiquam el eandem fortasse atque Al,
quae nonnulle in describendo omissa,
ox archelypo denuo collato inseruit, plu-
rima praeterea correxit,
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A3 = manum scholiastoe, qui et scholia quae-
dam passim margini adseripsit et fore
librorum titulos ac subscriptiones addi-
dit, muita etian emendavit,

A4 = recentiorem aliquam manum neo crebram
nec satis ad emendandum idoneam, a
qua differt alia, ut videtur, manus re-
centior, (quam

A rec. significavi, Vaticanum sequitur

Parisinus 2440, in quo similiter distinxi
B? = ipsius librarii manum correciricem,

B% = manum cuiusdam correcloris mathemati-
corum non ignari et qui ud aliud exem-
plum librarii B apographum exigeret ac
passim eam scripturam reslituerel quae
in Vaticano exstat,

B¢ = aliam eiusmodi, sed nullo codicis sub-
sidio (praeter ipsum B) innitentem.

Has diversas manus separavi in adnolationibus
ad eam Pappi collectionis partem, quam ipse
cum codice B contuli; sed ad librum septimum
et octavum a Wailzio variae eiusdem codicis
scripturae ravissime adnolatae sunt, neque quid-
quam nisi hoo, alteram scripturam primariam
esse, alteram secundariam, tradi solet. Ergo
in hac operis parte B non lam ipse est Pari-
sinus quam Waiteii apographum, passim, ul
cognovi, ab archelypi ductibus paulo aherrans;
et praeterea nota tantummode B¢ {qua scilicet
correctum esse in codice aliquid significaretur!
afferri poluit. Sequitur
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S = Lugduno-Batavus Scatigeranus 3 fol., cuius nota,
sicut medo (p. XI1) demonstratum est, alios qtio-
que recentiores codices comprehendeve solet,
Quoram e numere compendiis scriplurae no-
tati sunt

V = Lugduno-Batavus Vossianug 48 fol., duabus di-
versis manibus, sed ex uno codice archelypo,
qui Parisino 2368 fuit simillimus, descriplus,
cuius extremo folio haec leguntur ™ Amico inte-
gerrimo simul et Doctiss, viro D. paulo petavio
in saprema ouria Senatori Raemundus massacus
Pano dedit tertio nonas Novembres 1599”, tum

V2 == vir doctus qui schelia nonmulla adseripsit et
menda permulta correxit, denique
cod. Co = codex Commandini ab ipso ecitotus.
Accodunt hae notas:

| significat versus exilum in codice A,

/ spatia singularum litterarum, quae in eodem libro
evanuerunt (supra p. VII),

. spatia singularum litterarum, ubi recentiorum codi-
cum librarii propler evanidem in A seripturam, va-
cuo spatio relicto, lacunas notaverunt.

s in Graeco contextu lacunam, in adnotatione singulas
litteras in A erasas indicat.

s notae codicis adiectum significat dubitationem de
seriplura quae silentio tantum, ul aiunt, confirmatur.

{) in contextu scriptoris pro vulgari ueu parenthescos
signa sunt, lidem uncini in adnotatione litterae co-
dicis recentioris circumscripti, velut (B), declarant
huiug quidem codicis scripluram eandem esse atque
eius, cuius nota ante uncinos posita est, sed nullam



PRAEFATIO, Xv

fidem praestari de spiritu vol accentibus vel ¢ sub-
seripto vel ¥ dpeAxvoninid vel exounte vocis ofrwg
sigma vel etiam de linea super literas goometricos
ducta. Namyue ipsius Vaticani, id est archelypi,
scriptura diligenter enotala aliorum codicum in his
minuliis varietatem adiungere plerumque inutile erat
el supervacaneum.

{] interpolatorum additamenta notent, ques inter un-
cinos, sicubi etiam hi () comparent, interpolatis jam
verbis ab altero infelicis istius industrise aemulo
aliud insuper interpretamentum insertum esse vi-
detur,

Super literas geometricas et notas numerorum, ubicun-
que nihil adnotatum est, in A lineam transversam ductam
esso putato, Varietatem autem ubique adscripsi, etiamsi de
distinctione tantummodo vel coniunctione litterarum agebatur,
velut pro 4 B, quod expressum sit in conlextn, Valicanum
habere 4B, atque alia id genus nusquam sciens equidem
commemorare omisi.

Qusecunque verba Graeco contextui coniectura sunt in-
serla, ea diversis litteris exprimenda curavi, item cursivis
literis in Latina interpretatione guidquid perspicuitatis causa
ipse addidi.

YIRORUM QUI PAPPI FRAGMENTA EDIDERUNT YEL INTRRPRETATI SUNT
CONSPECTUS,

Sequuntur nomina vel nominum notae virorum doctorum,
quorum emendationes, coniecturae, interpretationes frequen-
tius laudandae fuerunt.

Brelon = Recherches nouvelles sur les Porismes ' Euclide,
par M. P, Breton {de Champ), in annalibus qui insoribuntur
Jowrnal de mathématiques pures el appliguées publié par
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J. Liowville, tome XX, annde 1855, p. 209308, Edita sunt
adhibitis codicibus Parisinis 2368 el 2§40 Graeca huius edi-
tionis libri VI cap. 13—20; eadem in Francogallicum ser-
monem conversa voluminis citati pag. 24{—248, Tum Bre-
tonus Pappi lemmata (libri VIl cap. 193—232) liberius in
eundem sermonem -convertit, quibus inde a pag. 247 varia
ad explicandam porismatumm rationem addidit. Denique ap-
pendicis instar pag. 299--303 propositiones de locis planis,
quas Pappus (Vil cap, 23—26) hreviter affert, adiunctae sunt.
Awue iteralis eliam curis omuem quaestionem guae est de
porismatis Brelonus ‘tractavit in iisdem annalibus Deweidine
sévie, tome I, année 1857, p. 485208, ot tome I1I, année
1858, p. 89—1442. Equidem in hac editione primum Bre-
toni tractatum secundum singulas poginas citavi, eas autem
quse secutae sunt disputationes et controversias hec loco se-
mel commemoravisse satis fuerit,

Ca = Apollonii de tactionibus quae supersunt, ac ma-
xime lemmata Pappi in hos libros graece nune primum edita
a loanne Guilielmo Camerer, Gothne 1798, et Apollonius von
Pergen ebene Oerter.  Wiederheryestellt von Robert Simson.
Aus dem Lateinischen iibersest von Johann Withelm Camerer,
Lipsiae 4796, Quorum librorum prior continet huius edi-
tionis libri VI cap. 41. 12. 158—184, alter libri VI cap.
2426, 185-192. De ratione critica quam in libro de
tactionibus tenuerit sic disserit auctor p. 198q.: “In eden-
dis his lemmatibus, quae nunc primum, e duobus codicibus
hibliothecae olim Regise Parisicnsis, codice nempe 2368 ot
2440 deseripta, collato etiom alio codice, qui Argentorati in
hibliotheca Academica servatur, Gracco sermone prodeunt,
ita versatus sum, ut, si unus ssllim codex lectionem coni-
modam haberet, eam amplecterer, neglecta prorsus inepla
reliquorum lectione, si vero nullus onnino leclionem haberet,
quae intelligi posset, meo sensu plerumque lectionem resti-
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taerem, indicata tamen in margine msptorum lectione, si du-
bius essem, dubia parier in mmgine notarom”.  Prorsus
jisdem codicum subsidils eademque ratione critica in aliero
libro, qui roliquies de locis planis continet, Camorerus usus
o8t 'vide illic praef. p. VI sq.)

Chasles = Les trois livres de porismes & Kuclide, réablis
powr la premiére fois, daprés la aotice et les lemmes de Pap-
pus, ¢ conformément aw sentiment de R. Simson sur la forme
des énoncés de ces propositions; par M. Chasles, Puris 1860,
Francogallico sermone vel liberius expressa vel in brevius
contrseta sunt quae in hac Pappi editione libvi VII cap, 13—
20, 193232 leguntur. Praeterea quaecunque vir aculissi-
mus ad restituendos Fuclidis libros porismatum contulit, en
ex Pappi reliquiis se repetivisse ipse commemorat p, 86,
Invenit autem suo ingenio porismata GCXXI, id est aliquante
plura quam ipse Euclides, siquidem verba quae VII cap, 20
extr, leguntur: za spla Biplla vdv mogiopudrwy — Sew-
onudvor dovly goa’ sine numeri errore tradita et, id quod
mibi quidem dubjum videtur, ab ipso Pappo scripta sunl,

Co == Pappi Alexandrini mathematicae collectiones a Fed.
CGoramandino Urbinate in Latinum conversas et commentariis
illustestae, Veneliis apud Franciscum de Franciscis Senensem,
1589 ot (quod ad calcein legitur) Pisauri apud Hieronymum
Concordiam 1588. RBadem editio nullo nisi primo folio mu-
tato paulo post repetita est sub hoc titulo: Fed. Commandini
~— commentaria in libros oclo mathematicarum collectionum
Pappi Alexandrini — ad Seren. Franciscum Mariam II, Ur-
bini Ducem, Pisauri apud Hieron. Concordiam 1602, Kaque
cum tres editiones commemoret Fabricius in biblioth, Graeca
{vol. IX p. 173 ed. Harles}, quae Pisauri 4588, Venetiis 1589,
Pisauri 1602 prodierint, pro illis haec una tantum quam
statim attulimus numeranda est, Alleram editionem Carolus
Manolessius Bononise a. 1660 in publicum enisit incredibili

*
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paene ocum ignorantia ac temeritate. Qui cum statim in ti-
tulo iactaverit Commandini commentarlos ab innumeris, qui-
bus scaterent, mendis, et praccipue in Graeco contextu, di-
ligenter vindicslos esse, et in praefdlione glotiose addiderit
emaculatiorem aut diligentiorem edftionem nullain hae swa
fleri posse, tawmen nec quidquam quod dighum mentione esset
sun industrin addidit et Graecas scripturas a Commandino
plerumque recte, interdum mediocri cum errore enotates ad
immanes corruptelas detorsit et hoc re vera asseoutus est,
ut maculatior aut indiligentior editio vix ulla cogitari possit,
Sed redeo ud Commandinum, qui quém egregie de Pappo
meritus sit, ut in re monifesta, non opus est demonsirate,
Neque solum ad theoremata eb problemata, quae in hene
ecollectionem congesta sunt, interpretanda atque illustranda
laudabilissimam operam attulit, sed etiam Graeca verba to-
tiens et tam feliciter emendavit, ul, si pares aomulos ha+
buisset eos qui secuti sunt fragmentorum editores, Pappi
contextum qui legi posset iamdudum haberemus, Correxit
autem vel ipsa Graeca verba, seriptara codicis sui diserte
allata, vel tacite in interpretatione pro Graeeis corruptis po-
suit emendsta Latina. Itague ubicunque postea ab alio edi-
tore id Graece expressum est quod Latine significaverat Com-
mandinus, Hlum quidem, ul par eral, citavimus, sed simul
eins emendationis suctorem esse Commandinum adiunximus.
Contra si eiusdem coniecturas Latinu interpretatione signifi-
catas non recepimus, eas tamen verbis " voluit Co” in Grae-
cum sermonem translatas apposuimus in adnotatione,

Fi = Hdrrov ovvaywyal. Pappi Alexantrini collectio~
nes mathematicae nune primum Graece edidit Herm. los.
Risenmann. Libri quinti pars altora. Parisiis 4838, Trac-
tatam de solidorum corporum comparationibus, i. e. libei V
capita 33—105, omissa accentuum notatione , ‘exhibet editor
uno subsidio codicis Parisini 2368 usus, cuius nonnulles er-
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rorcs emendavit, plurimos relinuil, quosdan eliamm mirum in
meodum auxit, Multae doprehenduntur lacunge, quse, si co-
dicem Parisinum RB440 inspicere non libebat, ex Conunandini
sallem: versiono expleri poterant, mulla libero arhilrio eoque
vis unquam felici mutata suni, omnino, quamvis Graeca edila
sint, tamen hio liber multo longius ahest a vera Pappi scrip-
ura quam Commandini versio Latina.

Ge == Die Summlung des Pappus von Alexandrien. Grie-
chisch und deutseh herausgegeben von €. J. Gerhardl, zweiler
Band, Halle 1871, continet librumn septimum el actavum,
Quibus libris mapu scriplis editor usus sit, incertum esi, nisi
forte o molula ad pag. 246 codices Parisinos 2368 et 2440
inspeclos esse licet concludere. Praeterea pag. 300 Ambro-
sianus 266 ab editore commemoratur (conf, supra p. X s

Ha == Apollonii Pergaei de sectione rationis libri duo ex
Arabico MSto latine versi. Accedunt eiusdem de sectione
spatii libri duo vestituti. Prasmittitur Pappi Alexandrini prae-
fatio ad Vil=e= collectionis mathematicse, nune primum graece
edita: cum lemmatibus eiusdom Pappi ad hos Apollonii
libros, Opera et studio Edmundi Helley, Oxonii 1706, ot:
Apollonii Pergaei conicorum libti IV priores oum Pappi
Alexandrini lemmatis ex codd, MSS. Graecis edidit Edmundus
Halleius, Oxoniae 1710, Horum Halleii ogregiorum operum
prius continel huius editionis libri VIl cap, 1—67, alterum
eiusdem libri cap. 833—314, In praelatione ad libros de
soctione rationis, * Pappi”, inquit, “ pracfationem non antehac
graece, immo vix lotine editam operibus hisce praemisi; pri-
stinpe integrilali, quoad eius fieri potuit, restitutam ¢ duo-
bus codd. MSS. bibliothecae Savilianae. Verum, ut ingenue
fatear, manum adhuc medicem postulat. Nam ut Graeea
Pappl in hisce codicibus saepiuscule luxata sunt ot depra-
vata, praecipue in desoriptione porismatum Euclidis (ubi ni-
hil fere gani ocourriy), ita in plerisque absurda adeo et in-
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sulsa evat Commandini versio, ul necesse habuerin sut pas-
sim eam emendare aul sliam de nove conficere”, Ex lisdem
codicibus Pappi ad Apolionii conica lemmata primus edidit.

Huwmann = Versuch einer Wiederherstellung der Riicher
des Apollonius von Perge von den Bertihrungen, ven C. G,
Huwmann, Brestun 4817, Gracce repetita sunt oa (uae Ga-
mererus libro de tactionibus (v. supra p. XVl} ediderat,

Horsley = Apollonii Pergaei inclinationum libri duo. Re-
stituebat Samuel Horsloy. Oxonii 1770. Gracco edita sunt
huius editionis libri VIl cap. 27. 28, 126,

Hu = editoris emendationes vel coniecturae.

Scu == netae quas Scaliger inter lineas vel ad marginem
sui codicis (v. supra p. VI, adscripsit.

Simson == Apollonii Pergaei locorum planorum libri due
restituti a Roborto Simson, Glasguse 4749, Ex Hallei libris
de sectione ralionis en quae in hac editione libri VI cap.
21---26 leguntur ropetite partimyue emendata sunt o codici-
bus Parisinis 2368 ot 2640 a lacobo Moor collatis (v. illic
praef. p. X,. Praeterea Pappi ad hos Apollonii libres lemmata
{in hac editiono libri Vi cap. 185 sqq.) Latino sermone expressa
Simsonus Apollonio suo restituto inseruit ac nonnulla ita cor-
rexit, ut ipse Graecus contoxtus inde emendari possel. ltem
uberrimi (ructus vedundsrunt ex Apollonil sectionis deler-
minatae et porismatum libris ab eodem viro subtilissime re-
stitutis in volumine quod inscribitur ““Roberti Simson opera
quaedam veliqua post auctoris mortem in lucem odita cura
lacobi Clow. Glasguae 1776, quibus libris etsi Graeca non
edidit, tamen ad restituenda genuina Pappi verha formulas-
que plurimum contulit.

To == losephi Torelli Veronensis geometrica, Veronae
1769. Edita sunt p. 89--96 Pappi libri IV ecapita $5-—82
ox “Vaticanse bibliothecae codice mss.,” ut ipse ait praef.
p. XL Qui codex num idem fuerit sc noster A, proplerea
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difficilius est iudicatu, quia, si forte Torellius. aliter quid ad-
notat ac nos in A invenimus, id vel illius errore vel vitio
apographi, quod ille exarandum cuvaverit, factum esse vi-
deatur, Alamen in paucis paginis tot et tantae discrepan-
tino a Torellio afferuntur, ut codicem Vaticanumn, quo ille
usus est, alium ac nostrumn A fuisse veri sit simillimum,
ltaque nos non omnem istam variam scripturam in banc edi-
tionem recepimus; nam quaecungue in illo Vaticano ab A
discrepant ex describendi neglegentia originem duxerunt ideo-
ue nulla sunt auctoritate.

Vincent = Considéralions sur les Porismes en général et
sur ceu d'Euclide en particulier. Examen et réfulation de
linterprétation donnde par M. Breion {de Champ) aux texles
de Pappus et de Proclus relatifs awe Porismes. Par A. J. H.
Vincent. Etenim cum Vincentius in annalibus qui La Science
inseribuntur contra Bretoni de perismatis commentarium dis-
putare instituisset, plura ab utroque diversis iudiciis in me-
dinm prolata sunt; demique Vincentius, gquaecunque de hoc
argumento prius scripseral, ea subtilissime retraclavit eo quem
statim attuli commentario, qui prodiit in Journal de mathé-
matiques pures et appliquées publié par Liouville, deuxiéme
série, lome IV, annde 1859, p. 9—46. Praeterea de Pappo
optime meritus est Vincentius edito mechenicorum fragmento,
de quo in adnotations ad libri VIII cap, 49 commemoratum est.

Wa == lohannis Wallis operum mathematicorum volumen
I1, Oxoniae 1699, Cuius voluminis. pag, 597—640 Wallisivs
Pappi libri secundi reliquias iteratis curis edidit, postquam
primum a. 4688 cas in lucem emiserat. Ibidem p. §70—
572 et 578580 inter Arvistarchi Samii de magnitudinibus
solis ot lunae propositiones insertum est fragmentum Pappi
sexti libri cap. 69—79. Quo codice usus sit, sic breviter
commemorat editor p, 596: “Cum itaque inter codices manu-
soriptos ab . . . Henrico Savilio hibliothecae mathematicae in
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usam professorum- suorum datos inciderim iam dudum io
Pappi’ codicom MS. Graccum, qui dontinet -non lantum. Pappi
librumy tertium cum sequentibus,; sed secundum eliem, mon
fuidem integrum, sed Ipsius partem non contemnendam, ex
qua de roliquo iudicium fiat: facturum me putabam opus
mathematicis heud ingratum, fragmentum illud ex MS. ecu-
um: tand primum anne 1688 in lucem miktere”,

Quaecunque alii vivi docti ad Pappi reliquias emendandas
passim attulesund, oa suis quaeque locis in adnotatione eilatn
sunt plenis librorum titulis adscriptis.

DE INTERPRETATIONE LATINA,

Interpretationem Latinam ita conformare studui, -ut ab
huius setatls et wmathematicis ot philologis, etiamsi in Gratcae
diotionis mathematicao proprietate minus versali essent, com-
modo- intellegi posset. Ergo, quantumoungue Groecws scrip-
tory servato utique velusti sermouis colors, concessutus esse
videbhatur, formulas recentioris consuetudinis adhibni vel
eas, primum Graeois verbis strictius transiatis, :postmodum
apposui. . Practerea el in indice, qui.partem terili- voluminis
ocoupabit, omnia vocabula mathematica illustravi, el statin
in ipsa interpretatione vel in.adnotatlonibus, ubi opus erat,
oxplicavi; pauca, quae Jongiorem disputationem requirerent,
ad appendicem. item tertio voluminl inserendam reieci. Om-
nino autem nunquam et Grascum et veterem mathematicorum
soriplorems & me edi ob illustrari oblitus sum, et, quidquid
mea oconiectuta addendum esse viderstur, his me continui
finthus, ut aut aliorum veterum seriptorum theoremata ad
singulos Pappi locos .utilia, ubicunque. inveniri possent, cita-
rem, aut, si non invenirentur et tamen Pappum ¢orum ra-
tionem habuisse eonstaret, ex ipsa veterum mathematicorum
arte ac disciplina restituere conarer. Plurima ctiam iilu-
strare contigit hao ratione, ut demonstrationsm a Grasce sorip-
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tore -in hreviue "contractam, interpositis eis quae ille tacite
suppleri vellet verbis vel sentontiis, planam et perspicuam
redderem.

DE QUIBUSDAM URAECORUM NATHEMATICORUM PORMULIS.

Denique ne quis in dicendi genere saepissime apud Pap-
pum obvio alque a nostra dictione alieno haesitet, hic bre-
viter, quas formulas in proportionum latissimo usu Graecl
mathematici adhihere soleant, explicare propositum est.

Ex Eudlidis praeceplis (elom: 5 def. 43—47) proporiie
a: 8 = y: 8 has variationes subire potest:

dradddf, i. e, allerna ratione sive vicissim (quod pleri-
que eliam permutando dicere consueverunt), a:y = f: 6,

avmra).w, i. e mvﬂ*sa 1a¢mm’ sive ¢ comi arto, @

wvv&ém sive xatd avv&aatv, i e, wmpouemlo sive per
cumpositionein, a 4§ f =y 4 &: 8 °

disddvrr sive xasd dialgster, i, . divimendo sive per
divemptionem {vulgo dividendo &\ divisione rationis dicere so-
lent), ¢ — B: =y —~ &:9,

dvaovgdparee, i. e. converlendv, o a — = yiy— df

Similiter quaenam fant, sisit a: =y .4, cum Eu-
clides omiserit demonstrare, addit Pappus VII propos. 3 sqy.

Porro secundum elem. 5 propos. 12 et 19, si rursus
ponatur & : § = y : 8, additione vel subtractione sunt

akty . fErd=a:f=y:4
quae ratio vocabulis ovvaugdrspeg sive 8log, et in sub-
tracvione adiectivo Aoimdg significari solet.

Schema d¢° Toov sive ex aequali secundum elem. 5
defin. 18 et propos. 22 hoc est, Si sit

a:f=4d:¢e
g:y=e:{, hine efficitur
a:y=4:{
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Siwiliter ovwquuévog sive vuynsipsvog Adyes, quam nos
formulam composilae proportionis diximus, efficitur multipli-
calis inter se duabus proportionibus, Velut si sit

G:ff=4:4 o

B:y={:n ernit

« g

= e
id quod pro veterum usu ex elem, 6 propos. 23 el { geo-
metrica ratione concluditur,

Denique est formuls uéyedog usyédovg doddva psifor
il & Adye, in datorum theorematis passim obvia, quam ad
verbum interprelari Latine, quamvis languida et subobscura
haec versio esset, necesse fuit. Hac igitur formula veteres
auctore Euclide (dat. defin, 44) significant in proportione

a~y:f
non ipsas quidem magnitudines « et # datas esse, at datam
et magnitudinem ¥ et proportionem a — y : 8. Simititer #ao-
dov § &v Adyp, sive a + y: i, explicandum est, Conf. Chasles
Apergu historique p. 8 versionis Germanicae, et Fr. Buch-
binder Kuclids Porismen und Dala, programm, scholse Por-
tensis a 4868, p. 4.

Scrlbebam Dresdae d. XXVI m. Oclobris 8. MDCCCLXXV,
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Pappi Alexandrini collectionis libri II reliquiae.

‘Yide commentarios appendicis loco adiunclos,

* nom supponitur eos numeros minores esse centenario Prop.

et per denarium divisibiles, el oporteat selidum numerum ex
iis productum dicere, neque tamen ipsos multiplicare.

Sint igitur numeri 30 50 50 40 40 30: erunt igitur nu-
weri fundamentales 5 5 6 4 4 3, qui inter se multiplicati
efficiunt 6000. Et quia decades sunt numero 6, qui nume-
rus si per 4 dividitur, prodit quotiens 1 et restant 2, solidus
numerus ex his decadibus productus erit 100 myriadum sim-
plicium. Et quoniam productum ex decadibus multiplicalum
cum producto ex numeris fundamentalibus efficit productum
ex numeris qui ab initio propositi sunt, myriades igitur 100
cuam 6000 multiplicatae efficiunt duplas myriadas 60, sive
6n. 100002,

XV. Sit iterum quotcunque numerorum series 3, singuli Prop.

autem numer! sint minores qusm 1000 et divisibiles per
100, et oporteat solidum nuwmerum ex his productum dicere,
neque tamen Singulos numeros mulliplicare! .

Factum ism sit, el quacralur. quot sint singuli memeri;
quot autem sunt, hiv ipse numerus duplicatus sit primum per
4 divisibilis, et sub quemque seriei § nemerum ponatur 100,

*; Hane propositionem quintam decimam numerst 18 et sic porro
reliquas, praeler codicis A auctoritatem.

1} Nonnulla in hac propositione itemque in demonstratione ob-
scuriora videntur, quia et priores Pappl propositiones el Apollonii liber,
qui de hac numerorum doctrina scriptus erat, perierunt. Tamen com-
mentarti inslar habendae sunt propositio, quae sequitur. decima sep-
fima el aliae deinceps. Practerca conf. append. ad hanc propos,

-

Ve
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LIBER 11, PROPOS, 16. 5

ol divisiono per 4100 facta existat series y: ergo numeri se-
riel y fundamentales sunt numerorum seriei f. Bit autem
numerus solidus ex fundamentalibus productus ¢, Jam lineari
demonstratione 2} ostenditur numeris seriei # inter se multi-
plicatis cffici duplas myriadas 420, quoniam numerus solidus
e numeris seriei § productus aequalis esy solido ex centena-
riis moners multiplicate cum numero  products ex funda-
mentalibus, id est = 100002. 420,

Sed, quot sunt singuli memeri in serie 8, horum nu-
merus duplicatus ne sit divisibilis per &: erit igitur = 4L 4 2:
hoc enim antea demonstiratum est, ubi § significabat, quutuplar
essenl myriades?,. ltaque etiam centenariorum numerus
duplicatus eril = 4{ 4 2; ideoque ipse centenariorum nu-
merus = 2L 4 1. Ergo solidus numerus e centenariis pro-
ductus erit 100 myriadum potentiae {*}, id est duplarum;
itaque apparet productum ex numeris seriei §°°. esse =
10040000 ., id est 12000-400002.

NVL. Sint duo numeri & f, quorum prior ponatur minor Prop.

quam 1000 el divisibilis per 100, velut 500, alter antem mi-
nor quam 100 et divisibilis per 40, velut 40, et oporteat so-
lidum manerwm ex his productum dicere, neque tamen ipsos
multiplicare.

2; Gracca defxrvraa olr duk 1dr ypaupdr sine ‘dubia ad Apoilonii
libram spectent, non ad lineas quasdam cum nolis maximam partem
corruplis in codice adseriptas, e quibus nulla demonstratio concirnuri
potest. Quapropter nos, perinde ac Wallisius, eas figuras repetere
omisimus; probabilem sutem descriptionem restituimus in appendice,

8) Numerus igitur singulorum aumerorum seriei g ponitur mépoacs
sive impar, qui duplicatus si per & dividitur, restant 2, quoticns autem ¢
significat myriadis potentiam; ergo, si { == 2 ponitur, sunt wugrddsg
Jerriai = 400002,

*; Ergo illa quam ex Grnecis offecimus formula 2 { 4 4, cum
centensrii numeri supponantur, significat 4002+, 100; habes igitur in

nuce, ut alunt, ipsam logarithmorum dectrinam.
*#) Vide append. ad hanc propositionem.

sex seplemve lilterae erusae 23, dexarog isine ace.: et.fsnper 1 A!
povidec u B (povddor u S, # 4 A 23, dotduor) oregeor Wa ide-
buit rerpdywror)

i
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w6 3@’ v 1¢ B, Wy Eruovog Eddoowy psv ythadog psteor-
pevog dé two em-ronaéog, aai déov Forw v & vdiv éq) 10
wrta 4B ateqsuv siwtsly ) nollanlaumacma avtovc.

Eovwoav yag wayereg T ya’v iqz v 1 A ol étp
Wy Ta H, yomdeg o zal 8 i 7 aai &, tav 02 d@° v
za B ot dp’ v va @, povidsg §F xal § xal & aail &,
ual Anpdéveog voi &x t@y mvSuévey m'ep.soi' [vay & ¥ &'15
3446, mtu’o’uv zoi K, yomdwv orsog for', w06
7Aj%og viv 3¢’ wv ta A wpoodafor vy dunkaciove voi
whidovg v &’ v sa B psvgelodw mebdwsgor vmd ve-
woddog xara vov Z, ustgel 08 avvovg. uai Sebwvaty &
Asnoddaviog sv $ mwdviwy viv 8@’ kv st A B orspsdv
pveuddwy vogovrwy, Boar sicly & vii E povddeg, dpwvi-
uoy H Z coudu, voveéorty vouthdy pvewidwy fur'.
'm’a yde mquic 45yaiyv;mg W Z, zovtéany tqmli;’ y dmi
zor E, zovséover va ,ﬂw,r, /evo,uavr 7ou8t zor & wov
078080y aqw.um' wav &p’ wv ¢ A B b dga & wivis
GorIudy ovsgsdg tav 29’ Wwv vd A B uroiddsg slolv vo-
gavroe, Boae siciv &v v B povadsg, duwwpor wp Z
aQuiug.)

8 Alda dq 10 xhidog vdv 3¢’ &v 54 A, meoolapiv

1. of yig EZ A BS', corr. Wa_ 3. § Exal § A, uorddes ¢
xed 4’ & B 'povaduy € xad poviduy §5;, del. Hu 3. % AB post
uovm?ac % add. Wa ol 8¢ ¢ #ad ' noddamwdaoreadéyreg naodae plhi

. rdiv AB A, distinx, BS 4. 5. 16 & — ‘dnodidrios om, B Savie
lianus ‘exstant in A Porisino 2868 SV, in B add. man, 8) 6. Al {n
marg. ;BS! o add. BEWe  dpidudv om. ABS, mvdea.'}pwvadd Wa
8. 7dr ante dpidudv add. S Wa 9, 16 ‘ante &p' &y Hu pro Tdy,



LIBER 11, PROPOS. 17, 7

Apparet autem , si compulutic per numeros fiel, Nam
numeri fundamentales % § inter se multiplicati efficiunt 20,
et cenlenarius cum denario mulliplicatus efficit 1000, et
1000 - 20 sunt 2 myriades, id est productum e numeris « 8.
Linearis autem descriptio manifesta est ex Apollonii demon- -
stratione 1},

XVIL In Apollonii theorema XVHI. Sit series numero- l"‘OP
rum a, quorum singuli minores sint quam {00 et divisibiles
per 10, el alia series numerorum 3, quorum singuli minores
sint quam 1000 et divisibiles per 100, et oporteat solidum
nwmerm exX numeris sesierum « B productum dicere, neque
tamen ipsos multiplicare,

Etenim fundamentales numerorum seriei ¢ comprehen-
dantur sevie ¥, scilicet } 23 §, et fundamentales numerorum
seriei fi serie &, scilicet 2 3 & 5, el sumplo solido numers,
qui ex fundamentalibus ¢fficitier, id est & == 2880, quacratur,
quot sint nwmeri in serie o quolque in serie B; quot autem
sunt in serie @ et big tot quot sunt in serie §, haec summa
sit primum per § divisibilis, sitque quotiens {. Et demon-~
strat Apollonius solidum wwmerum ex omnibus numeris se-
vierum « # produchun myriadas potentiae § 1ot habere, quot
sunt unitates in &, id est $00003.3880, flic vocetir pri-
mus propositionis casus.)

Sed, quot sunt numert in seric « et his lot quot sunt
1. Vide append. ad hane propos.

om. B Savilienus piv add. Hu 44, v AB A, distinx, BS 43, [t
AB8 v 0t — 44, ¥ el &' om, A, add. AZin merg. BS: 13, rdy
7 5% MBS, corr. Wa Ak # A2BS 48, 46, vy BT°1 BIIE AS,
distinx. B, del. Hu 46, wovadwy S, f A, poridos B “HGII AR,
Bow S A% ngooluper Wa pro ageckepirra  dimdamindove ‘sine
ace.) A, sllerum «ao expunxit prima mnnus 9. xerd vor Z — ad-
rolg interpolalori tribuit Hu  20. vée 37!;\, distinx. BS, item post-
hac o4, 18 opaviuwy 1(3 Wea pro ayww;m 9 t(mn,mg A,

ABOIT ABS, ltem vs, 24 23, yl« yhp — 18, d(u.‘iycy mterpolnlori
tﬂbuit Hu 2% rovréarey 1d) yevoud€ry v ABS, rourfor: lomisso vey)
Wa  25.vdv post aptdudy Wa prowhy 21, f A



8 ALY ZYNAPQUHE B.

wv duthaclova soi mhijdovg wiv dg’ v va B, usveol-
uevov Pird zevpddog xavadsreésw woivsgay va.  wai ovr-
dyst b Awodhaveog Bve o & tav dpduir dp’ dv o A B
osspelg pugeddeg eloiv vovadvar dudvopnos tp Z, Gaog
doviv O Senarhavlwr woi E, dav 08 v wgostopuéroy nii-5
Yog pergotusvor dmd vergadog savahslny dte, o dx vdv
deududiv ovegeds viv dp’ wv vi A B pveiddsg slaiv vo-
caizar dpdvvuoe v Z, Bovg dasiv & Exavorvanddoiog voi
E dguSuoi, Grav 8¢ vgsis xavaksipPioey, loog doviv & ¥
adrdr ovepsds pvgidaty vogavraly duwvipow v £, 8oog iy
doviv & ydarrddatog voi /7 dgidpot.

. 'Enl 38 500 o Ywwpipozog. "Boww wg dpedudg
0 A éhdoowy uér Enazoveadog puevgovuevog ¢ vreo danddog,
aai §Adoe Hooidymovoiv dguduol Ehdovovsg dexddog oley of
B I' A K, xai déov éovw viv &x viiv 4 B I' 4 E avegeov1s
stresiy.

"Eove yap xa$’ By pevgelven § A $7d tig denddog b
Z, tovréavy 6 m:“mr‘v woi 4, aai sil:}q)&w 0 & vav Z
Br4eE m’sgeog nei Eovw o H' Myw 8o b du vav A4
B T 4 E avspeig 6e¢ang gioly of H. 20

Kai v (puvapov dec vdiy agt&ywv vt yag A Cro-
usme’rov, pép’ slneiy, yowx&m % wai toi B ,uomdm 'l
sl z08 I‘ yomdwv &' wai w08 4 povddwy & xal vov E
gwadm 5y 0 8 avedv avegsis ylvstar povades Lo’ dhia
wai to0 Z Bveog povadwy ', Og dave nvdupy voi A, & %
zovwov aui vy B I d F ovepety dsudani; yevipsvog Eoven
povadeg Lo, {oog vj &x viv 4 BT 4 E avegeqi, %6 6¢
yoauutsov breo voi Amollwviov dédetnvar.

i, uerpovuevoy Wa pro pevpevudrory 9. Guvdys idem, ovra-
ey isine ace.; ABS) 3. é ante & ve5y add. Hu 4. rdi add. Hu
S00g Wa pro o¢ 5. nlijros 8, 10 n).:,so; ABS, wlijdos 16 B! Sa-
vilisnus 6. ¢ add, Wa 8. of ante Sudvupoer add. ABS del. Wa
9. loglv Wa pro Forer 13, m Alinmarg. (BS,  {4. dooic | dimor’
oy A, Svor«dimor’ odv B, corr. 8  Mdaagoves 8, Elatter ABY, super
quod reg ‘voluit ves; Soripsit BY  oior of add. Hs 4. BT 4 K
add, Wa 2 vy ABIAE ABS, disting, Wa 48, 49. ZBIIE ABS,



LIBER 1l. PROPOS, 48, 9

in sovie #, haec summa si per 4 dividatur, primum in di-
vigiono reslet 1, quoliens aulem rursus sit {, Et colligit Apol«
lonius solidum nwmerum ex numeris serierum a # productum
myriadas potentize { tol habere, quot sunt unitates in nu-
mero § decies dueto — qui est secundus casus -—

sin autem eadem summa per § dividatur et restent 2,
solidum numerwm ex numeris serierum a f productum my-
viadas polentine { tol habere, quot sunt unilates in numero ¢
centies ducto — qui est lertius casus —

si denique in divisione restent 3, solidum anwmerum ae-
qualem esse tot myriadibus potentiae {, guot sunt unitales
in numero & millies ducto — gui est quartus casus’,,

XVIN. In Apollondi theorema XIX. Sit pumerus « mi- Prop.
nor quam 400 et divisibilis per 10, et alii quoleunque nu-
meri minores quam 10, velut # » d &, et oporteal solidum
numerum ex a § y 6 & productum dieere,

Sit enim, si & per 10 dividatur, quotiens {, id est funda-
mentalis numeri «, et sumatur solidus numerus ex LRy d ¢
productus, sitque 7; dico esse « -3y 6.6= 10 4.

Et manifestum hoe est per numeros; nam si verbi causa
ponalur =20, # =3, y = 4, d =, &= 0, solidus nn-
merus ex. his productus Bt 7200, Sed cum sit { = 2 {qui
est fundamentalis numeri «. solidus ex { ot 8 y & ¢ pro-
ductus isque decies ductus erit 7200, acqualis solido ex « §
y § & Linearum autem ratio ab Apollonio demonstrata est? .

4 Lincerem, quam Pappus solet dicere, descriptionem vide in
append., et conf. Nesselmann, die Algebra der Griechen, Rerolini 1843,
p. 128 5q.

2! Vide append.

disting, Wa 49, b ante du’ add. Wa 19, 20, ABFAF ABS, disliny.
Hu, similiter posthac 20, d.xaxig £ordy 6 I7 coni, Hu 2. word-
Sy 5, K A, povddss x B Wa  porader y S, i T AB, worddes 7
Wa, el similiter posthiae 34, porddes o Wa. § 78 AB, & Fa 13,
povédur $6 8 35, vy robx Wa 6 ante & ndd. Hu, utrumque
om. Wa 26. dexdaeg add. BY Wa  Eares in A super versum add.
man. 1 97. 8 ZC AB, worddar Fa §, corr. Wa
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LIBER H. PROPOS. 19, 20. 21. 11

XIX. Sed sint duo numeri « @, quorum ulerquo minor Frop.
sit quam 100 et divisibilis per 10, et alii numeri y & & quo-
rum quisque minor sit quam 10, et oporteat solidum thume-
rum ex u 3 7 & & productum dicere,

Sint enim numersrum « 3 fundamentales § 5; dico esse
-y 8e=100L-5.7.8.4

Hoe quoque manifestum est per numeros, cuin sit ¢ == 20,
F=230,y=2 d=3, ¢= 4§, [ =2, 4, =3, Est enim
a-Boy-0-8= 14300, et {.7.7-0.¢ = 14§, Linearum au-
tem descriptio ex Apollonii libro repetendu est.

XX. Sed sint tres numeri @ ? y, quorum quisque mi- l’f°l’~
nor sit quam 400 et divisibilis per 10, quisque autem nu-
merorum 6 & § sit minor quam 10, et sint numerorum @ 3y
fundamentales & %, el sumatur productum ex y$zd8el
sitque §&; dico esse «- 3y 8.2-F = 1000 &,

Manifestum est per numeros, cum verbi causa sit « = 20,
B=30, 72240, =2 =8, [ =, tum =2 F=
3, x ==}, Nam productum ex a B yd ¢ est 576000, pro-
ductum autem ex fundamentalibus 7 9 z et & & { erit 576,

XXL Sed sit numerorwom plus teimn series a 3 y 0 Plﬁp\-

*' Propositio XXI et XXII ab interpolatore quodam, qui numerum '
hulus’ fibri propositionum Apolionianis aequalem esse vellet, interserine
esse videntur; nam Pappus, etst interdum impeditius et languidius,
nunquam tamen inepte scribit aut leviler. In his autem, quae inter-
polata esse dico, nonnulls tam neglegenter scripta sunt, ut omnes emen-
dondi conalus cludant.

(omg « ‘uormfa; d’v 6 8¢ Wa 100 anle {ré add. Wa 12,13, M
Ay povddes gu B, poml’mv o S, corr. MWae 3. { Ju B partim in
rosura, d“.1 v A, uvoue | 3 S, avendda o frovideg | Jo Ha 15, x Al
in marg. U8} ol om. Wa ABT AB, ¢|iclinx. &, Htem vs, {%
11, EZ ABS, distinx, Hu &doowr M pro lidrrar  Jexados _add,
Wa 18, HGK AB, distinx. 5. V9. HGK JTEX ct 80, 4Bl {EX
ABS, disting. Hu 22, idyov in A add. man. 2 super vs.  28—26. wo-
widwy ubique 8, # A, yomeg vel ' B 24, xal 1o § ' # odd. B
‘Wa;  xad rob ¢ BS, n«l 105 CA 26 (ad Mw?it B, &aod ArEZ
AS 27, pvpuadwy S, f AR .:'l ,g AB 8. HaK ot K7 ABS
porddes qos B, # B0 A 9. 6 Ix advror vel d dx vy ABTAEZ
add. Hu 80. prowddwr hoc loco cliam in AB plepe scriptum esi
31, % Al in marg. !BS; ABLAE ABS, agyd B




12 [EAHIOY EYNAPQIHE B.

wai Fraovog Lhagowy pev dravoviddog usvgoipsvog 8¢ dud
Sexadog, viv 08 Z H @ fraovog éoxw Ehdoowy dexadog.

T wkidog viv A B I'd E nebvspov peveelodw dmi
rerpadng awse s0v (), xai dovweay vdiv A BT d E nvd-
puévsgot KA MNE Snodnvav ABT 47 H @3
otsgsng oog doviv prandow Suaviporg g O Hoae povideg
elaiv dv % ovsoed vii dx vy K A M N dni wiv éx var
Z H 0,

"Hove 8¢ qavsgiv dia v dotSuiy, vot A tnover-
pévov Aiyov yapy povidwy o xai zoi B povddwy ¥ vailo
voi [ povadwy X' wal o o povddowr i, aai vév K A M N
meduévey Srewy ,unva'ﬁwv'a' wai (' #ai ¥ nal 00 b Gea
& viv A BT 4 orsgedg darer ¢itddav pvprddwy 268°, 6 8¢
& uGy A BT 4 2 H 6 peptddwr a:r)wv oud’, 6 88 &
wiiv K A N svSpévov povddor 268'+ ofvog 88 yevdueragls
&l wiw & vov £ H O, brie povddor &', roisl povddag
opd’, bowe prpwddeg dmlai siow voif & vir A BT 4 2
H 0O arepeot, dta vo uai vevpade &mak usypeiv 1 nijles
wwr A BT 4.

.1 Ale &) v0 shiBog vor 4 BT 4 B p3, pergeloto
dord revoddag: usvgavueroy &y fxor o 3§ F 7 el
&l uév olv fya deler, Eovar & & viiv ABT AE7HO
oregeng puptddwr duwripay w0, Haog dosly & & vov
K A M N = ovepsog i wov & viv £ H O yevdusvog de-
xdutg, &l 08 i ledihed, Fuavovrdug “yevdusrog 6 eloyuérog s
ovepelg), &l 0F voelg Asirst, Ganw & &x vy K A M NZ

8. ZI6 ABS 8. Al TIE A, adyde BS, item proximo verse
4. 8, xal foyetay — K 4 M N 5 post dexddog vs. 2. transponit
Wa 5. KAMNE ABS ac similiter posthac 6 add, Wa 6. 1)
O Wa pro vt 8 poradeg Isine ace.) A'HS, 1. orepep Hu pro évé-
owt & 1y KAM ABS, N add. Wa  40—43, moradwy ubique §,
AN, & vel porddec B 12, 6 Wa, & dpe Hu pro yoiv 18 1dr
ante énldv additum In ABS del. Hu  pvpredwy 8, & AB, at proximo
versu idem plene seriptum in AB in A sine acc.,, item vs. 47 yvpmdt; i
45, 4 AB, item vs. 16 bis 48, 49. 70 xul vor G«vmgpnpu nu;.dlil‘d
ABS 'nisi quod B rodi prd robg,, o xed 1or o adrod ueToElr Tobi «ﬁyd"

B, verpdde corr. Hu, reliqus Wa  $0. % hoc ldco add. A1BS ‘conf.



LIBER I, PROPOS. 21, 13

€...h, quorum quisque minor sit quam 100 et divisibilis
per 10, et numerorum § y & quisique minor sit quam 10.
Quot sunt nwemeri in serie « 3 y 0 &. .., haec summa
primum sit divisibilis per § sitque ¢uoliens o, et sint nume-
rovum o # y 6 ¢ ... fundementales « 4 ¢ » § ... dico
solidum numerum ex ¢ 8y 6 ... { % & productum vequa-
lem esse tot myriadibus potentise 0, quol unitates sunt in
solido ex x A v ... 5 n & producto,
Manifestumn hoc est ex numeris, cum verbi gratia sit
=10, 3 =20, 7=30,6=40, L =1, =2 & =3,
et fundamentales » = 1, A =2, gt = 3, » = . Est igitur
«-f.y-0 = 280000, et a-f.y.8-L-n-& = 1440000, et
#odepeove = 8 est autem 24-0.5. 9 = 2.6 = 144,
quot sunt myriades simplices in producto ex a gy 6§ n ¥;
simplices autem myriades 'id est potentive I sunt, quia ¢ 8 7 &
quatiuor munert sunt, cuins summae per § divisae quotiens est 4,
Sed quot sunt nwmeri in.serie @« # y 6 & .. ., haec
summa pe sit divisibilis per &; ergo in divisione restabit
aut 1 aut 2 aut 3. Jam si primum { restabit, productum
exapfydes...Lyd tot myriadas potentiae o continebit,
quot unitales continet productum ex » A g v § ... L &
decles ductum; sin vero 2 restabunt, centies; si denique 3
restabunt, quot erunt wnitales in producto ex xAuv§. .. Lyp 9

1) Ternis punctis quolcungus numerorum seriem esse significavi,
Eius modi seriem supra {propos. 45 ol 47; of &g’ dv ¢ A eic. appei-
lari vidimnus; sed eadem, quae hoc loco, appellatio redit eliam in pro-
pos. 38, ubi nulla interpolationis suspicio subest. In exemplo sutom,
quod scriptor huius propositionis 8¢ fingit, satis habet serlem e gy &
propouere, celeros casus nihil curans,

propos. 88)  phadd. BS Wa 24, « 5 dvo 4 veeis () sine ace.! A 'S,
corr, B Wa 9%, ABIAE ABS, distioxit et Z /7 @ add. Hu 16 & vav
ABT.IE ovegeds 8) 16p & 1éiv ZHO Wa) 23, post 145 O addendum
esse videtur rododray (veguvrwr, incredibile visu, anle gugeadwy add.
Wa) 2. KAMN ABS, § add. Wa, ilem vs. 36 post Z H @ add.
xal & ABS, del. Wa 28, Aehber Hu pro lefree 25, 26. yavduerog
— aregede del. Hu 26, Sowe add. Hu



14 HAINOY XYNAFQIHE B,

el vy dx vdy Z H @ phidueg yevdpsvog dorar povdduwy,
Togottwy pupadey Opwrinwy v 0. vo 08 yoapiunoy éx
tol aroeysiov Silov.

12 »f. "Botw & pev A Hdoowry udv yiiddag pevgatpevog
08 L7td Exarnvyddog, Lragzog 88 vy B I’ 4 dhdoowy de-5
radog, nai déov Euvw tov & riv A BT 4 ovspedv simely.

KeivSw yag voif uév A4 mvdiy o E, 6 66 & vav
EBTIrA46Z ov 6 & viov A B1' 4 ovegeig énazor-
vaneg doriv 6 Z,

Qavegov 08 xai voivo dia vav dgrIudiv, 108 A biro-1v
rapdvor, @ép’ elneiv, povddwy ¥ xal ot B povddwy y’
zal ol I povddwy &' ual w09 A ;myédwr & 6 udv yap
tad viv A BT 4 gativ ué g, 668 fn vy ERT 4
dowiv yoradwr o'+ ofgog & 7emysmg inarovedug dorat
u* . vh 38 yeapuexdy v vod oroysiov Fhov. 15

13 . Eni 8¢ v0b «8' Yewgijparog. Toi A imoxsipévor
Adyor ydotv uovddwy o el voi B povddwy ¥’ wai voi T
povadwy { vob 8¢ 4 povadwy y nai w0t E povddwr &',
O oregeog 3 adrdv Sov pvgdday drdav eud’, Ewsl w6
durhdatoy voi whyYovg Téy A B psrpsivar tnt vevpddog2u
&na& (rave vor K, 0 08 o var Z H mvIuévr aai vaiv
' 4 E Zover povaduwy gud” (6 @ orepsdg: Garddv ofv po-

widow pud’ doriv & & sGr A B I d E arepéog .

Ear 8¢ 70 dunddator vai aliYorg vir A B i pe-
Tofrae Lo 'rateddog, Jijlmv 8t uergoiusvor zava vor K25
hshwer to« zobrn yap akugmo Metz.}r. dee &y Toizo
8 voi hmen&m dio” pvquddsg sluiv fvesov ¢ muuw,pm T
K, val dovey 6 3 vr A B I' J E ovegecg & @ Yang h

4, povadwy pro peprddor sestituit ot vs. @ wrpiddor add. Hu
2. 16 O A, corr. BS 4. x8 ex p. 12. 20 hue transponit Hu, xy' add.
R 5. 0% lanle Dmbi Wa pro pér  BILIE of 6, ABLAE AB'S, E
del. B3 Wa 7. 6 Ji Wa pro rdi 8} 8. 1nsd ABS ac simbliter
posthac 9, 6B, DZ A, s_; S Grradd. Hu 10, xat om. Wa
11, 12, povddwr ubique 8, @ A, §° vel porddts B 18, baordr anle A,
om. Wa_ ABFAEABS, Edel. B Wa {7 tid est gvprdidog demdis ete.i
B, 8 7 AR, gorddwr 7S, pvoids; sic « woradés ;5 Wa, item



LIBER 1l PROPOS, 22, 23. 15

millies ducto, tot myriades potentiae o erunt in producto ex
effyde...{n P Linenris autem deseriplio ex libro =
elementari manifesta est. -

XXIL. 8it a minor quam 4000 et divisibilis per 100, et Prop P
nwmerorum f y & quisque minor quam 40, et oporteal soli-
dum aumerum ex a B y 6 productum dicere,

Ponatur enim nwmeri & fundamentalis &, et e« f.y-8 = {; =
dico esse a.f.y-8 = 100 {.

Hoc quoque per nuwmeros manifestum est, cum verbi
causn sit @ = 300, f = 3, y = 4, J =5, Est enim
afoy.0 = 18000, et s:3.7.0 = 480. Linearis autem de-
seriptio ex libro elementari patel,

XXUIL In Apollonii theorema XXIV. 8i verbi causs sit l’roy-
=200, =300, y=2, 6 =3, s=4, productum ex
his erit 40000.444, quoniam « # duo sumt numeri cenlarii,
et duo duplicati ae per § divisi habent guotientem 4, et pro-
ductum ex fundamentalibus { = 2. 5 = 3, acy d ¢ est uni-
tatum 444,

Sed quot sunt nameri in serie @ 3. .., si haec summa
duplicata non divisibilis sit per 4, ultra quotientem » mani-
festo vestabunt 2; id enim supra demonstratum est!;, Qua-
propter sunt 100 myriades polentize x; et &, id est pro-

*. Haec quoque plo'posmo ef saltem, quae nunc exstal, composi-
tione iustae suspicioni obnoxia est.

1; Conf{. supra propos. 45 cum adnot, 3.

vs. 45 AS. # PILAB 5. youpureexor A diior add, Wa 46, 2y
Alin marg. '8, x0 B 47, 48, goradwy ubique$, # AB 19, nsi
Hu pro dey  90. pevpizee § 2, zuave Ty K del. Hu 6 Jé Hu
prodyap .22 ZH — IAE of similiter posthoc ABS 93, fanis
Hu pro farer  § AB 6 @ — 28, arspedg interpolatori tribuit Hu
8. wvpridur add. Wa 94, wergeites AB, corr, 8 25, diloron
wie) A 6. &) om. Wa 97, & roi lefneottar ddo coni. of iner-
polalort tribuil Hu, 2% vuir M dio exarorrddar A (BS,, & roi jein-
perog Sio fjror inrovridog Wa, & roiv isenoudron do éxcrorrdday
Bredow epist. Paris. p. 182 £xaror Wa pro yida 25, loog —
p. 16, 4. arepeg odd. Hu



t NANOY EYNATEIHE B,

tx raw ZHTAE svepegp érrl s Eravdy prguddug dpwri-
peovg w5 K. %0 /eammdv wg Anodhanog,

14 8. 'Bri 68 w0b 16’ Ysweipavog. "Bosw v@v udv A B
éndvegog EAdoowy uév izaton'adac pevgovpsvog 08 Sred ds-
xadog, Exauvog 84 viiv I’ 4 E [fovw) dhddowr Sexddog, neis
déov Eovw wov & avedy ovsgedy sinsly,

"Eovwoay yag vy A B uvSuévsg oi O K, rai w5 &
wav @ K I' 4 E orspey loog dovw & A+ §5e 6 I wiow
A B I' 4 B ovsgsig toog doviv Evariv voig A.

"Eave 3¢ pavegdy dia viiv dpududv, vob A bvrog uo- 10
vidwy «' wal woi B povadwy «', xai vob I' povddwy &' nal
106 J povadwy ¢’ xal vod B poradwy I, zai viv @ K
wvdudvwy ovswr povadwy '+ 6 yig Smé siv OKT'AE
7lvevae avegedg povdduwy wy', obvog 68 Enavovedug yevi-
pevog govar pwpuddwy i povadwy B, Voog v & wdivis
A B I' J E ozegei doeSug.

15 xe’, T 8 dn) ndaw Sedgnua »g' modvaow Eyse nai
dreddey voaisyy. “Eovwoar dve deduol § mhslovg of
A B, dv $waorog doowy udy ydiddog uergoduerog 488
breo Exavovvddog, wai dhhor dguduol daodinove of I' 4 E, 20
@v Exacvog. dldoowy piv Exaroveddog ysxqov';wvag 88 Snd
Je.cadog, 2l dhdoe nddey boodyrozody aqt&ym ol Z H 0,
wy Exaovog doowy daxadog, zal Séoy dovw 3ov & vy
ABU JdEZHG@ ovegedy simsiv.

*Eorwoay yig viv A B I' 4 B nvduévsg ot 4 M N2
B 0. 6 &y dumddarog w00 .Jw]ﬂou' woy A B peva b 7y
[‘ 4 E énhat dgiduoi ffvor pevgsizae Snd sevpadog § ob.

1. lnl B Wa, dned AS  vdg Exavdy Hu (fxardy Wa) pro yilag
incacc, A} 8, ¥0 Al in marg. S), x¢ B 8. & v6v udv A B lxd-
segos Hu, & piv mpdves ABIS, b ulv 8' B, 6 pév npdvos xe) & dei-
tegos 4B Wa, é yév nodres A Elaaowy piv pheddos pergodusvos It
ono e‘xarowad‘ac, & & Jetvegog 13 tdaowy ply éxavovrados perpod-
uevog 8 bmd Jmaoc, Eraarog cet. Nesselmann Algebra der Griechen
p. 4890 8. T 1 E sic hoc loco recte distincta sunt in AS 6. o1
dol. Hu 7—9. AB — @K — @KI' 4K — 4B I'4E ot simi-
liter posthac ABS 8, fove Wa pro foree 9. drepede om. Wa
ixardy Wa pro giilos 1014, povaduy ubique 8, fl A, £’ vel wo-



LIBER 11, PROBOS. 35, 25, 17

ductum ex ¢ ...y de, aequule est produelo ox £ . . .
7 0 & multiplicato cum 400 myrindibus potentive =z,

XXIV. In Apollonsi theorewma XXV.  Sit wumerorum a @ Frop.

- - 5
uterque minor quam 400 et per 40 divisibilis, ot wumercram ¢

7 & & quisque winor quam 10, et oporteal solidumy numeram
ex his productum dicore.

Sint epim manerorum a @ fundamentales $ #, ot 4 =
Gn-y6-8 dico esse a.p-y-d.6 = 1004,

Manifestum autemn est per numeros, cum sit ¢ = 3 = 20,
ot y=14, d=4, e=17, et lundamentales ¢ =z = 2. Fsl
enim $-x-y-6-6 = 830, qui numerns contios ductus erit
84000 = cc-ff-7- 6+ e,

XXV. Ownium autem ulimum Apollonii theorema habet Prop.

hane propositionem et demonstrationem ;. Sint duo pluresve
numeri @ 4..., quorum quisque minor sit quam 1000 et
divisibilis per 100, ¢t alii quotcunque numeri y 6 & . . ..
quortm quisque minor sit quam 100 et divisibilis per 10,
denique alii quoteunque numeri ¢y & . .., quorum yuisque
winor sit quam 10, et oporteat solidum numerwmex a g, . .
70, . Lyd. .. productun dicere,

Sint enim numerorem a g ...y 6¢& ... fundomen-
tales A ... v E0 ..., e quacrali quol sl numerd in
sevie @ #. .., quolque in sevie y 6 €., Quot igitar sunt
in serie @ B ..., haec swmme duplicata und cum tot uot
sunt in sevie y & € . .. aut divisibilis est per 4, aut non.

1) Vide append.

vadeg B 1. & (onte xel 105 B, Wa pro T' W, anpric Wa
pro dpduds  pordder aa'] ff wa A, # wu B, poviter gpo-
pluw g 8, porades wp Wa  Exavorvams Wa pro yelidzic 45, -
gridee g porddes ,(? Wa, f uZt; A di ;;F B, .u:l(udd'mr ap & 17, 2
wdd. $ 48, 5 Wa pro of 18, 19, ol A8 ABS 20, Ggor di~
nors AB, ooordinere S, 6aardpaovoir coni. Hu o (IE ARIS, carr,
W 81 pivadd. Hu 22, Gaor djaor’ ode AB, core. 8 i Zit
el simililer positme AMS 88, “Lorwowr Hu pro éxdorer 36, 70f
akigdovs add, M peree 108 Hu pro zda 27, anioi voiduoi Hu.
wnddc aprdudr ABS, @ivic dpduse aigdovs W
Pappus L. b]



18 [IATIHOY SYNATQEHE B,

Mevgeiodts ngitegoy Ord texgddog aaza vov K, nai
baovevdayYwaay voig pudv A B ixevorradeg at I P, woig
68 I' 4 B dsnctdag ai S T Y [nai & Surhdatog dpa tud
mgbovs zav I P pera s0i wdijdovg vav 3 T Y pevgsivee
vreo vevpadog xava vov K).  wal qavegiy Hve & & wdvd
I P3IYmivivéxsor AM NE O ang dori vip éx
wav A B 1" QK srepeg. sidijpdw 8y & draiv A MNE
O 7 H O agrsgsig xal dovw 6 @ Hxe & & vav A BT
4 K Z H @ ovspsig uvptddsg eloly tosaisar duavopor 1
K Guer povddeg elaiv dv 1 @. 30510 88 ypappende Anod-1u
Awring diédetsy.

16 "Eay 8¢ & denkdotog 165 whyFove tiiv A B peve toi
adyYovg wav 1 4 K iy psvoifsan dnd vevgddog, psroot-
pevog dou wara wov K Aelper T Eva } db0 1) vesis. &
pév obv Pva delyer, 6 & viv P S T Y ovegeds pvotddes 1
sioiv Oéua bucwonos v K, &b 08 8fo, pverddeg Exardy
duwropor w5 K, el 8¢ wpsig, pvoiddsg ylhiar Opivenot
g K. xai dijlov & vdv ysyoappséver Gt b éx viv A B
I' 4 E Z H O oregeig pvpadsg sioiv toosaiitar, fong
dexarrddoiog voi @, bpwvepor 35 K deudug, 1 Goog 6w
sxazovsarnidaiog 105 ©, bpwvepn v K, § boog & yidia-
mwhdotog v00 @, opwropor 56 K.

17 Tovsov &y [voi Sswenuaseg) roovedewgyuévov med-
dplov, ndg Egriy viv doFévea oxiyov srokdandaordoor xai
énmely s0v yevbuerov doiduoy &4 voi Tov gdvoy dptIudy 25
Y elhype T0 medsor TGy youppdrwy &l tov Jedtsgoy
doe by by slhipe TH Osvzegor v ypapudrwr woddarla-
owaivar wal wov ysviusvoy dni vov telrov dpududv v
sihyge ©o Tolrov ypdupe el xara v iLig megalveadar
séyot voi dieSodebeadar 1oy axlyov, By elirev Hirodhidviog s
v doyjj [vava zov oviyor] ofswg.

1. ustpeladm AL ex perpsioBer 3. «f I P Hu pro ol HP
3. ol T Y Hupro ol CT'Y 8, xab & - &, xevét 1ov K inlerpola-
tori tribuit He 3. 4. 1ab ndyYovs add, Wa 6. 6. & raiy CHUP

CTY ARS, prius Cdel. Wa 6, tgo¢ — 7. orepag ndd. Wa 40, uo-
redeg plene seviptum in A8, &' B 13 werajred Hu pro perorite



LIBER (1. PROPOS, 26, 19

Sit primum divisibilis per § et quotiens x, el substi-
tuantur numerss « @ .. . centenarii 22 @ . . ., ol nianeris
766. .. demarii 07 v . .. Kt apparet productum ex
wg...0%v,.. multiplicatum cum produeto ex A u . . .
vEo. .. acquale csse productoex a #. . .y 06 ..
lan sumatur productum ex 2 g ...v Eo ... L5 & .. .,
sitlque 3 dico productum ex e ...y de. ..y S
tot. myriadus potentiac % habere, quot sunt unitales in @.
Hoc autem per liness demonstravit Apollonius,

Sed quot suat mumeri in sevie ¢ ..., s haec sunmo
duplicata und cum tot quot sunt in serie y & ¢.. . non sit
divisibilis per &, in divisione igitur ulira quotienlem 2z resta-
bunt aut 4 aut 2 aut 3. Si igitae primum 4 restabit , pro-
ductum ex 7 ¢ ... ¢ ¥ v ... continebit 40 myriadas po-
tentise x, sin vero 2 restubunt . 100 myriadas potentine «.
denique si 3 restubunt, 1000 wyriadas potentiae %, Et ap-
pavel ex iis, quac lineis deseripta ac demonstrala sunt ab
Apollenio, productum ex ¢ 8. .. yde ... 9 & ... in
primo casu esse = 10000% . 40 ¢, in secundo casu = 40000%.
100 ¢, in tertio casu = 10000%.4000 ¢.

lloc autem theoremale demensiralo apparet, quoniodo Prop.
datus versiculus multiplicari et numerus dici possit, qui effi- %
citur numero, quem prima littera designat, multiplicato cum
numero secundae litterne coque producto cum numero tertine
litterae multiplicato et sic deinceps usque ad finem versienli,
quem exempli causa Apollonius initio sic proposult

1, fie S, « A, « B [sed paulo post Fre elinm AR 46, ixeror B.
it A, g 8 A8, yeppeppdror Hu pro yeroudven & add. Wu
20, dexanddoos T h ABS, corr, Wa  oueirupog cod. Sovilinnus

& tonle dxecorr.: B, 0°AS UL 1t b AB, 16 ¢ § 92 bpeirvues
BSavil. 'non AS) 298, & Wa  roii fhewpnuarog del. He  sgosere-
Bupdrov B Savil. 24, naig om. Wa oo sine spir. ot ace. A,
do7e sine ace, 8, Zon) B 23, dpedpde (pllerum: Hu pro vdr doriiper
6. or add. Wa ‘& B yopappdrwr Wa pro ygauudr 29, r0iic-
aleoiadijrae Wa pro acdvaiedinodijru 0. 8 Hu pro g
31, zard tov grdyor del. Hu ‘vam vix prababile videtur xeréd 76 arar-
J+ior coniicere) ovrng isine spiv. ol ace. A, care B8

Qe
-



20 HANHOY SYNAFQUIEE B

Apsipidog rheire ngdrog $Snyov dwvéa woigas
(¢0 8¢ wdetrd qraev avet od Enopvicass).
v . ¥ ’ ~ -~
‘Busi ovv yodupusee durtv Ay’ tof otiyov, taire 8¢
e s d 3 g + ) A R S U I B ]
aepedyee apidpoig déuae oty ¢ F 0 T ¢ d 0 g,
ke -
wy Exagrog duowy uév dunw yihddog uerpelren 08 fao o
€ f . M L] [ A Al ’ r ’ ’ 4 ’ + U
fravoveadog, xai apeduotg {f wobg ¢ Lo A X 2o
o ’ L Y Y s (4 1" ! ? 3 <
o o vy Voo (, by Fanorog dlégowy uév dogr Eva-
4, v v € AY ‘ A 4 ) A)
zrorradog psteeitar 08 Lo dexadog, xal todg Aowrovg [aty
zaig wovdow] (@ vz o ¥ 0 & ¢ a8 d o, dry
fruorng fddovwy Jexddog, far dpa (tovg déua apiIuoig v
Siarkaordowper wal soig yevoufrovg ¥ wreacdGuey Toig slgy-
udvorg andig aprduois tnvaxaidera, va yeviuera ouod AL
- 3 ~ -
Eoper wiv O’ abzob pevopdrov dvakiywr, xév) Toig pér
Ofxa apduoic frorabwusy loapiduovg déxa xara wdéty
&xavoveddog, voig 08 « Ouolug Snovdfwuer Seaddag 1f, 15
urvepdr & voit avuzegoy Aoporixoi Jsweiuazog «f b
Oéxa *uavovsadeg pera voiv o denddwy wotoion pugirddag
Swvanddg déive. lat yap Oéxe tucworradeg Sig yevduera,
rovtéorty ¥, aai wgookafoioa vag «( dexddag pivorvad AL
) ¢ o IT%4 3 A * \ 4 - +
avadiywy orea: pegiodivea 88 va AL sig wiv 8 0wt wor 20
2 100 pegiopoi § vai ravaldsinesan o, g elvat pvorddag
Swvanddg 0éxe ra #x vy Exavoviddwy Séna nal dexddwr ]
Iy \ 4 M 4 € -~ o 3
Eirel 08 wai nvduiveg ol wiir pergoruévwr aged-
poy Sud Eravoveadog wai TGr pesgovpivwy Yrd Sexddog
gloiv ot Lionsiperor % 25
’ / ¢ r ’ 4 [ 4
dygydS 0
‘jl a' 'g-l ﬁ' 7’ a' ly Cl gl C’ ;l e’ 8l e' lql

7

a,

Ua

1. xisires MB Savil., « expunsil A2, unde xheits S 2, xheivs
ganoty AN, gdeire: gpaiy AV %o4g Wa, 1M el eddem manu
sopprseviptum A A, du by BS fsed in B ulerque numerus es-
pulicius; 4. rodg APTCTPCX YP A Paris. 2368 8 [magis elinm cor-
rupli B Savilianus, corr, Wa 8. 7. 10l CMIGK.IIKOSONNNAOI
A, 1oiic el reliqua perinde B anagis ctinm corrupli Paris. 2368 8 Savil,,,
corr, Wa R 0, ovrraig @ A B, del. Hu 9. toic ele, add. Hu
10. rob¢ déxee — 43, xdv interpolatori tribuit Hu 11, agoasausr om.
Wa  roic peroudvore Wa 42, qadae S0 13 ba' adrod] ‘dael-




LIBER 11 FROPOS. 26, 21

Agrépedog zheire 2parog £8ogoy dvéa wolew
#heire aulem dicit pro Fropvioase, i e in memoriam re-
rocale sive celehrale’

Quoniam versiculus litterss continet 38, in jisque decem,
scilicel ¢ ¢ 0 7 @ T 6 % v ¢, quae significanl numeros siu-
pulos minores millenario et per centenarium divisibiles, sci-
licet 100, 300, 200, 300, 106, 300, 200 . 600. 500, 100,
porro seplendecim, scilicet geozdezovEoorvvvaoy,
use numeros significant singulos minores centenario el per
denarivin divisibiles, scilicet 0. 10, 70, 20, 30, 10, 20, 70,
60, 70, 70, 50, 30, 50, 20. 70. 10. devique undecim, sei-
liceb @ & 6 & & « ¢ & ¢ @ ¢, uae numeros significant sin-
gulos minores centenario, sedlicet 1, 5.4, 8, 5. 1.5, 5.5.1. 1.
si igitur decem jllis numeris substituamus totidem in ordine
centenariorum, ¢t alteris illis septendecim totidem denarios,
ex supeviore logistico theoremate X1l apparet decem centena-
rios undt cum seplendecim denaviis oflicere decem myriadas
noncuplas.  [Nam 10 centenarii multiplieati cum 2 fiunt 20,
his additi 17 denarii Taciunt 37, quace est summa analogorum !,
id est singulorwm denariorum, wnde myriades complanlur ;
clenim 37 : § = 9, vestalque 1; sunt igitur 10 . 10000°

Sed quoniam nwwerorum ot per cenlenarium et per de-
narium divisibilium fundamentales sunt hi qui sequuntur vi-
ginli septem

1,3, ’2,.! l 3,2,6,4, 1

A,1, 7,23, 4,2,7,6,7,9, 8,5 5,217,

1) Vide append. ad hanc librum.

lwviov intellexisse videlur inlerpolator  yrropdrar A) ex yeroueror

post dveddyme add. alidos We 44, trovdfoursr A, o superscr,
tman,  dixe Wa pro 8¢ zei, ilem vs, 17 18, armépor Wa
Anvitis ABS, 18, o pap — 22, dewidor o interpolatori tribuit

Hu 20, draldyy — vic A7 add. A? in marg. [BS drddoyor coni,
Hu, 1or &radoymr B, 16 draldyer Wa  perprodérra Wa (voluit ge-
roydérra) 32, dixa gk Wa pro 8t xed 24, xad veor Wa pro xei
0l Tdjy 248, % add. Hu 2. 87, ABPATBe A NALBIABE S
ZEEEBZA ABS, corr. Wa



22 HAIHDY SYNARENY B,

alla xai var Ehugoivwy dsxadog sioiv v, sovséony dged-
uoi ot
u: ep 6’ él E’ “t él bl 6‘ “: al’
dav vov & rolvwy vdv ' wal v S oy 2l redpévaw
orsgaty 8 ¢hhphwy nollardagidompusy, fotar & ovegedgs
preeddwr ssrgandav 13 xul vouAay ghs' xul Smdiv gurd',
20 Inog 06 wobry ovvdyevar wal 6 dia vy vob aziyor
wuduévay dpo ol povaaw
Agvépedog whgive spdvog ESoyoy dwvéu avipar,
o eloww FEX AT LHE Y Edy & ol
7I i: ‘f 6" gl ;‘ g' ;l 6, &I 6" G' el ul ﬂ‘ ;al d' al al “l.
Y yig dni o ylrever o
)y plverar y
bk & ylreven 1
nt & ptrevan § 15
2l « yplvszar ¥
ént & yplveven gy’
dat { plrevea wyn’
b @ yplvaran ¥
mt g yiverar givd 20
Y pivevar gt J ok pt of
L & preran ptt ] xat ot o
al  pévsven pt o xi o pt o
Iy plveren gt X xed pt o’
nl & plveren pt gra’ vei oy B 25
22§ pevarea pt 18 2k w4
dmd o plveven w18 xed w0
Lt o plvarea w1 el pt &
2al ¥ ylvever ut I8 xad B
Loravom, Wa dexddog Wapro dexddes o ndd. Wa 1, 2. dgr)-
woi ol Hu pro apeiudy 8. AL MCALEEAA ABS, core. Wa
§. ediv janle s’y Wa pro vob  row éx add. We 5, moidenduo-
fwper Wa  over Hu pro Esoviee G o B Wa, CO AS 7 sqq.
"taos di cle.! folum caput 20 interpolatori tribuil He 7, xel om, Wa
8. dun rais pordor non dobobat omillere interpolator, ndd. Hu
9. %Asivee (sino acc.) A, & superscr. 4 man. 40 sqq, of dlaw ele.)
hinc usque ad finem capitis apponitur continua seriplura codicis A, et
uncis interclusa adiiciuntur st quac in BS correcta sunty reliqua omnia
a Wa emendala esse putalo: of elaty AALE | 1AAZRBIEAFERAA
TAsBsZEEBEEABLIAAL. & yop 0 A piveren 4 &} T plvera




LIBER 11, PROPOS, 6. 23

et undecim numeri minores denario

§, 5, 4,5, 8, 4, 3, 5, 5, 14,
si productum ex his undecim cum producto ex illis viginti
septem mulliplicaverimus, efficietur solidus aumerus

19. 100004 4 6036 - 100003 <4 8480400002,

[Aequale productum efficitur, si et fundamentales nu-

meros et unitates ex ordine versiculi

Aoprépdog #helre vpdzog EEogor dwiée uuipat
intey se ultiplicamus, qui numeri sunt V, 1, 3, 5, &, 1, §,
208, 0, 4,3,5,2,1,1,3,7,925,6,767,5 585,
5,5 L7, 44,417

xy
2=, 0
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fuquanaaoeae

1! In schemate, quod sequitur, rationem mulliplicandi, quam Grae-
cus scriptor adhibuit, quantum fieri potuit, retinuimus; expulimus au-
tem supervacaneas istas mulliplicationes quao per {4 liunt, eaeque ab ipso
seriplore, non o librario, iu fine capilis omissae esse videntur,

Tt E ytverear TE &% 71 yiverwe B v A plravee E fad A

yrtae CM imd 7 piverw AXIL dmy B pirera ATE a0 B

plrerac UK il T ylvevar § B xed {§ PE i E plyevan i
lpnprides 8) 1 xat fi 6 Emi A ylvevew i 1 xed 1 @) &3 T oplve-
1wl A xd fi BK tmd E Ylreva §§ PNA zat §| B dar B

yhever § TR 2t i A nt A yplrever | TH zar {1 2t 4

yoeewd T i ft 01 2 T oplrevas i (egeddes 8; DA xai =




24 HAHHOY EYNAPQUHY B

Lai § ylerar g sy’ oaed w8

dmi § ptvera y? o xed u® A aad gt g

dad ¢ pleerwe ' g oxad pt pqd’

fad & ptver p by xed o axd’
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2n) § plveren b o 2ad p? waf xed ut arg'

ad & plvermr p" € xal gt g xai 't gon’

b & plvere u 7 s xel pd vd xal pt su
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far ' plveren ‘u Yo xal gl 98 wei g gox 15
&} a)‘ vvstan g o' xai b 55" xd u’ Jaen’)

<t

Abzac % svpnoldandasialouerar 2l tov & 16y na-
tovradwy xai dexddwy oregsiv, rtovvéore vag ngorepévag
rrotddug Svvarhis déxa, wrocobowy proddag 1Qionatdsranié
eGe', dwdswanide <&, bvderanddg o', vvamdai yagw
prordadee i uév vevpanlde amotor voravadexurrhée, i
0 vourldg yevipevar nooiar Swdsnairddg, xal Gpoiwg
dnl Ourddg moddardamaadsioat yivavear drdexarchai o)
Taite yag wdvea rgndiduivyat,

thatioy ndy viv 8 deyiie aviyor 25

Agréudog 2deirs wpdzog ESoyov devia unipaun
aoddamlugiaodivee 8’ aldilwy divanden yvqld&wr ki
Hog zg:wazdeua/rltuv qq, » Owdexaxdiiv 1y, éviexandav
Sw', ooppiéveg olg dud Anoddwrioy veave iy pédodoy
v doxjj voi (ufhiov irpoyeyoanpévo. 40

() 7y §l 5 'I'N wed § 1 #nt B pleeren i 2 § QW xad
& lI i E plreran u s aad ll I"I'.fl int 5 ylreren }: .'III, xed fI ZP5H
i E yhviran il Toeraene ff I"ll it 7 plvsrer pa x| ) p ACH 2t i
ANg i T ytvras g F xad f 27 xd # ECI &\ T ytrers o K11
wad fi N1 e fl Y ) T ploeras § PO 2ot fi CEP xad i 7 el
stveran o xad o l} Tizg ¢t plraren & I"l' 2l fi 5 'I'II 2] -I
ylrveren ﬂ A T u Sl i 1 slvsven u /4 Reek IH'A’ Lt b
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e 6350:4000
verver 1 2700°8000
ceve...635040000
cevn .38 10240000
cer. 266 7168:0000
veve .. 1600 30080000

I8

N

et 5601052800000
ve e 1, 28,0052 .6400{0000
v e 1400263 200070000 .
o0 5, 7004346 00000000 ¢ ¢
....3)0()6')800()00 0000

. 7001 3160 0000.0008,_

IHHI!II!IHHHII

AXAXXAAXKXXXAXAXAXK
- BT ST G OO el S 4 S I MO i

I‘) 6036 8480 0000 0000

lloc igitur productum muhtiplicatum  cum  produeto ex
centenariis et deoariis, id est, ut supra computatum est, cum
10100004, offieit 196 . 100008 4 368 . 1000012 4 §800.
160004, Kst enim

(49100004 4 6036. 100003 4 K$80. 100002; . 10000%

= 19 100004 +9 & 6036 100003+ % 4 B480. 100002+,
el ild productum melliplicatum cum 10

= 196 10000% 4 J68. 1000012 4 800 {00004,
Haee enim onmia supra demonsteata sunt,

Jam dicendum est versiculum qued ab initio propositus erat
Horépudag vleive wodrog EEoyov vvéa vodput,
singwlis litteris inter se multiplicatis, officore 196 . 100001
+ 368 - 100001 4 §800 . 10000V, congruenler cum iis qquae
Apollonius ea quam invenit ratione initio libri demonstravit,

stverar § 19 xai § 5.4 2ad i Y1 17, i add. Hu, oty Wa
m'_uno).r:l).«mu@‘élum-m ABS, corr. Wa 9. bmn).n; add. Wa 1(mg
xat Feeanidie ABS, core. Wa, ilem vs, 4 20, Im A, O BS
devanlai — 28, drdexandai imterpolatori tribuit Nu; owmisit nutom inter-
palator mulliplicationem per decem conf. infra cap, 280 22, dunds-
raxhds Wa pro 7] *3. denidg Wa pro dinldar 26, st xderre
sie: add. A Hgaturam ¢, sed cam expunctam 99, aeddand. O’ @d)'
om. Wa 28, rpeic zad Sexenliie AB, vore. Wa 89, 46 AB qw
K 30, aaepeppaguérg Wa

coee 1120240860000 7T

-§ 9009 2420 0000 0000 "~ 5.+
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23 Heler deddadw oriyug & inaxslusvog
Hijmy deds Yea -hiprzsgog dydanndenor,
rai sihijpw td T8 avdhoya nai ol wvIudveg &pe taiy po-
viowy dlansp Sndvewrar
Fydddddddddedddydy)yed
Pddyydlgda g,
#al sercollamdactdoduaay 8 allidwy ot detduol- yivoy-
sa verganlal pvpwadeg dlo, rouhai aopnd, durhai 67,
andal &y
24 Téaoageg yag p* & 1 ylvaviar AY fo
il & yivovear of
giel plav ylvovear 0¥
dni & plvevae o
i o piverar o
ini § ylvevou ¢ 15
éni plav ylvevar &
&ni & ylvsran p* o naé v g
el & plvevae pv )
Sl & yiverar p“ of
&l & plvevan pu® o€ 2
gt o yivevaw ¢ o
dri 8 piverar ¢ avg’
drei i plvsvau p? o nal pt gy’
il & pivevaw pf & zai u* e’
Giri o plvevan ! Ag' nai p g %
&ty plveven p o' nai p® s
&l & ylvesan pf o’ wed 1 9y
gl o piveraw pf v zai p* 9y
diei § plvevae p? yoo’ wed p¢ o

.
i
bl 3 plveva g e’ wal pt Sv' w

9
’

&

o

O W Op

T

1. llajsy elc.] haec usque ad finem lilei non a Pappo, sed ab slie
posieriore scriptore, codem forlasse qui eap. 20 composuil, addils esse
videntur 3. poramr S, { AB 3. 6, pro amuibus bis numeris,
quos restituit Wa, hos tantummado habel A: T B A EA11 20
el superser. ¢ mon. K4 EA © F. (magls oliam corrupli BS, 8. e



LIBER 1. PRUPUS, 26, 27

Rursus datus sit versiculus qui sequitur
Miny auds $ea Aypirspug dyheondenor,
ae sumantur ey anslogi  supra p. 21) et fundamentales uni
cum unitatibus hoe ordine
b, 8, 6, 0,0, 4,5, 1,8, 5 951,484 83,5 1,72,
1, 3,3, 4, 1,2 1 1,8,7,4

et hi ipsi numeri (i, e, /'umlmmmlnles una cum wndalibus;
inter se multiplicentur: fiunt 2.100004 4 1849 . 100003 4
1102100002 + 5600 . 10000,

Fiunt enim

3E1a%it 5 R

€ 5% 5% 3% %

2gwn:T'n % w ¥
i><8=....l. PR
x5=.-..,‘...:........'.‘60
b g s 1]
b T 1111 1)}
M=t eiiiiien . 16000
Xb=........000.....80000
K= e .. 720000
=i e 3600000
Xi=........ . 1540.0000
8= ...........115200000
b=, 560800000
X8=.,.....,... 3686500000
Xde=....... . 11015920 0000
XH=.,........55296000000
T, ... 38707200 0000
M2=.,....... 074 34000000

tpandei pegeadsg Hu, 88§ pegides ABS ubi ¢ #° corruplum ex
Jdmdei, OE prgddes rerpanlai Wa o 45, 16, I utroque locu A (B

11-—22. p llu, piv ubique ARS. Me. Wa 28 sqq. b o ele.! huee
rupsus usque ad fioem unplus eontinwl scripturd ex A ropeluntor (conf.
supra nd p, 33, 10500 : 2nd I piverc t pir (MB. Wa. corr. Hlu, o\
similiter posthac) ¥ zal ;R ADK 21 l lrara péy ¥ xeld fi gl

.~

Gk I ytreven A5 xad g TR -IJ\M i T ptesven i P12l

ube ETK &nd E piveren per _cln\'lf 2t wey @\ dab 7 plve-
W piy JQO zei §i AC fav B pveva fi 240 2 piv Y
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i oo ;umm pit up;m xm ne o’

éni 7 /u‘ewt ur ﬁ' sai ;u /rm) ral (¥ yo'

i y ym'tcu I g P yl Do wei pt 9y

&l o ;umm 1 g wal pl Sod zal w9y

&ei § ;umcu g wad pl" S naed pe“ Lo’ 3
i ﬂ ;m'mu u' Gt xi ﬂl’ fgvxna’ zal pt“ ar’

il o wal waky émi o /imrrm ' G xai ,ut’ svne’

wal p* o'
drei i) 7we'rou ul mlt xal pu' /ﬂm ned p¥ sa
dre 7 /n'e-uu p" b3 vad p? gy wei g v’ n

dei & ylvvra ,u" ¥, rotndai auud, deahai o,
ardeal gy
25 Tav 6 dradipor ' xai pezgovpévarr Litd verpddog
{vai dvdadag Smodamopévrg] Goae povadsy yeyovaar [uéveq
&ig &), zooavrdaug avlisousy viy xfdvia Sid te TGV po-15
vadwy xai [Sid var semoddaickagiaopuérwy] avIpéver dpry-
pov Aéyw 3¢ rmmvrémg wwTd e gtddwr atfrawr, , diore
siveadas v rgiregor magynrza pupLainy TerQus wheiv dia,
rourekiy awul¥, duddy of wel aakdr g, viv fvendar
Iy burandir, aop¥, tnvendav Svf, aschor gy 20
26 Oue & mepldéheresar vy dvakipwy 8o, Gmep dovi
tig ixavoviddng, rogavzdug adSiaousy tov edgipévor dpad-
pov, Gose stvar pegrddwy dvaaldar ou,', Grvanidiv SMud,
inranday ove',

27 “‘Pyvéov ot tiv & doyiy osiyoy T2
Miny &ade 9sé dypizegog dyhaoxdgrov
wolkarrdaaasdée divaodac mgm&wu whiog drvanliy

auf, oxsazchiiy Sud’, tuganddy ovg'.

fai 7 ylraven §§ Z4MA 2ai ' Y !vi T ptvera piv B e f§ LKA

aed I‘C i T oplwvan 5ozt fi 0XOB wei ;Iir X “ti ._.
;dwfm i ,5 xat fl WXOB zai | ,GX m 7z yveren i M ll ani
AW 26t uiv 20 Y B ptreren g ‘« Gz & LYKA oy & 1Y (post
haoc nt u yh'nm My, GF zat MB. ew'r'u xm Mee d‘c- add, Wa, &n}
o lantummaodo_add. Hy) zal anbw !m A yhoriu (‘/ JYK A xud
f Y tad U plvvv § 1 xu) _pir FE04 2 i EC i 7

;'hnm HiEYER xab § X xad i 5T im i y{wrrm i rpendai
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coee]e . 4224 [3200 0000
ceeaies JYBTR9600 0000
coe G ARTTTH0(7200 0000
coel 97 B421 4400 0000
ee e TRNITTIERO0 0000
.. .. 54023600(6400-0000
X 4 == .. 24849/4402[5600]0000

Quot autem sunt analogi, hune numerum per 4 divi-
damus, et guot sunt in quetiente unitates, toties multipli-
eabitus illud productum, quod ex muliplicatione unitatum
el fundamentalium prodiit (dico autem “toties” de peculiari
myviadum multiplicatione), ita ut fiant
2400004 4 1849. 400003 4 4502100007 4 5600 - 10000) -
100005 = 2.40000% 4 1849.10000% 4 4402. 100007

5600- 100008,

Quoniam autem in analogorum divisione relicti sunt 2, id est
100, toties multiplicabimus hune quetn mado dixi numeruns,
ita ut sint 248 . 10000 4. 4954 . $0000 4. 256 . {00007,

Dicendum igitur est versicnlum, quei ab initio propositus
eral,

pgunn

XXAXKXX

Mimy &eile Yea Aypinegog dylaoxderor,
singulis litteris inter se multiplicatis efficere 218 . 100009 4-
1944 40000% 4 256 - 100007,

AOM Sindei AVE éntei BX E N 43, 85) 8 Wa, & 1er
ABS A4, xed — backenoudvne del. Hu  xal ante Ynolumendvne
repetunt ABS, cuius loco wije coni. Hredow cpist. Paris. p. 188
dare moradec Mu pro o1e pdv 44, 45, psrpw ug (sine oce. ol spir!
T A(BS), del. Mu tnergobpeva tlc ¢ voluisse videtur interpolator,
16, it 7dr asnollanuaedufvor Wa, viv drcaenlacufror ABS,
del, Hu 41, Aéyw — alifgawr] hace ulram ab ipso hnius loed serip-
tore, an ab aliene inlerprete interserla sint, ambigoum videtur
48, pwprdwr add. Hu 49, riv — 90, {Fanldr sy' om. el post
@ars ylveoda interponil gropuedwr levenidr oe, Wa 2. Fue
alviv 8 BEanldr B, Eenidr A 23, pvpradur Wa pro norddow
ATDM. AR, item vs, 38 5. oby add. Wa 25 in tiie add. $
W3, g 1€lec
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HAHHOY AAFEZANAPEQY SYNAPQPHE I
llsptlyen 58 mpadddipaza yempesnind dnlneid w5 2al sreped,

O 1@ & yewnergle Lvodueva povidopsvor tegmnuregoy
deargivay, & xpdmore Mavdgoolov, wgifhpua pév dhoio
xakely 2p’ of moofidhdsval x¢ motjoar el raracrsvdoat, s
Secdgypa 08 dv § Tvdy Snoxapéver w0 dwdpsvor abroig
aal wdvewg Smiovpfaivoy Sswpstren, Tty rakar@y wiv pév
rweophijuara ndvea, TGy 02 Sewgiuara elvar pacxiriwy.
O pév oly 16 Sspyue mgorsivey ovmdew dvewvoiv Tpdnov
70 dx6lovdor votzy afiol Jpveiv xal ovx &y GAAwg Fig
regoveivor, & 08 ¥i 7wobFhype rgoreiviy [&y pév duadig jj wei
naviariaoty iddryg), adv ddtvardy mwg waracustacdivar
ngooraly, aiypwordg doviy wai dvemeltJvvog, Toi yap
Cyxniveag Zgyov wai vofto Grogioar, v6 te Suvarov wai 10
adivaroy, uity :} Svraroe, irove zai muig nai mooaydig Sv-1i
vezdr. Loy 08 mooomorotpeveg g vit padijuard g diel-
ewg wgogddhwy, ofr fonr alviag w. wegiyy yobr Tiveg
Tar Te padfuara weoomotnvuévwy sidévar dic eoi i ey
wreoflyudrwy srpordoeg duadag Guiv Ggioar,  mepl v
$8e i wiv magardyoiluy «broig drobeierg wivag judgw
elnelv ey wplhetar aiy e rai 16y gudopadoivewr v 3¢
Tolrw Tolwp ¥ig ovvaywyiic Sifkip. O pdv obv wedror
Ty mpofiknudrwy uéyag tg yewuérons elvar Sovdy digioey
Guadig: o yap 8to doduady &' Yaiv 8to pioag dviloyor
&y ovveysi avadoyly Radely Egpaoner eldévar O Liuwédov 2

1. 2. adnaov dlefardping, avraywydr ' megdyse — aveprd om.
Al, add. A? /B, nisi quod hic gvreywyde ofrort, Tldnxov dhrferspéug
padnuareeir ovreywpdr Bg. 'S, SYNATQUCHY core, Hu 4. zpu-
téary navdgiaor ABS, Craliste Co, cove. Hu (conl. indicom) 40, 70r
txalovdor rodror ABS, ronsequens eius Co, corr. Hu  Spadge AB, coer.
§ 4, dr udv — 12 Midrge interpolatori tribuit Hu 46, 17, agoeo-
nocotusrag joxedvar Td gudigare awg dnelpus ngafdily coni. Hu
ngofidiwr S, ngoddjlar A, agodaidr B 18, ydcadd. Hu 20, dao-
S fic ‘sine ace.: A, corr. BS . agshler A, core. BS o doge-



LIBER 111 3

Pappi Alexandrini collectionis liber lll');

Conlinel problemata geomelrica plana ace solida.

Quicunque ea quac in geometrin quaeruntur ex artis
pracceplis accuratius discernere volunt, clarissime Pandrosio,
problemn appellari existimant in quo aliquid efficiendum et
construendum proponitur, theorema vero in quo guaedam ita
ponuntur, ut id guod consequilur atque vmnine inde con-
tingit perspicialur. Quamquam veterum alit problemata om-
niw, alii emnie theoremata esse dicunt. Qui igitur theorena
proponit, postquam aliyua ratione id quod inde consequitur
wente proecepit, id ipsum quaerendum esse putal neque ulio
modo vecte proponere videtur; qui vero prohlema proponit,
eliamsi forte id praecipint quod eonstrui vix ulla ratione possit,
venia tamen ost dignus et culpa vacal; quaerentis enim est
toe elinm determinave, quid fleri possit, quid non, et, si
fiesi possit, quando el guomodo et quotupliciter fieri possit,
At si quis mathematica se doclam esse profiteatur et tumen
temere proponal, neh est extra culpam. UL nuper qui-
dam eorum, qui mathemalicis a le institulos se esse pro-
fitentur, problematum propositiones imperitius nobis determi-
naverunt, Quibus de vebus aliisque eius genetis oportebat
nos, ut et tibi et ohmibus quicunque doctrinae student con-
suleremus, hoe tertio eollectionis libro demonstrationes quas-
dam afferve, Primum igilue problema homo quidam, qui
magnus esse geomelra videbatur, imperite deteeminavit, Nam
quomodo datis duabus rectis lineis duae mediae
proportionales incontinuaanalogiainvenirentur,

{1t Hic liber quattuor partibus constal, quas ipse seriplor salis
aperte dislingnit. Primum enim problema. guod ab alle viro mathe-
malico propositum esse dicitur, explicatur cop. 2—27, secundum

cap. 38-—57, ledium cop. 58 — 73, quibus suecedit quartum inde o
cap. 75.

Jovrronr Hu pro qlopalde vdy 92, obtar A, core. BS 3. dvo
Hu pro diio 1@ 95, dradoyfy WS, dredoyfar AB!

an
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Sewgiug, nElov 08 xui Hudc & dvjp Limoreapivovg dino-
wgivuotae negi tijg v’ alzoi yevydeiong xasaouevig. fog
iyee 1ov tgdnov yadro,

o', "Borwoay 8oo s0Psice at AB Al npdg bePag dAdij-
hatg, xai {390 dnd voi B wjj A’ wegihdyhog § Bd, xai b
uslodw oj; AB fog § BA, aai dnelsbydw ij AT, wei cop-
neivérw 1 BA xeve 76 B, xal dni tof K wjj A aagal-
Aydag i) BO, xui Exfsphiodw § Bd, zal jydoe ¢md vob 4
%j BE napdddyhog § AH, zal xeloSwoay vj BA loas at
AN NA AE .'.-.l( xai i vav N 4 B K dqpmwv #jj BE1
uaeallqlm at NO AM EIM KO, xai veivdo v BA ioy
] KP, ral 'reml/m}w Sixee 1/ KP natc 6 5, »ai wi¢ 3 K@
welg G5, obwwg i) 3O meig @T. dg 8¢ § 30 neig T,
ofiwg § OT noig OO, rai depeiodw dno zig EIl v AB
loy 4 XE, nai dxeleséydw ) XK ual § XU, zai énd 100 15
I X@ 1raqdllz;log 1']..“‘1’, ant 08 sof P n] KE 7rag&l~
lqlog b ‘I'.Q, xai nmu wg AU 7rqog MQ., oizwg § QM
ﬂeog M. ws 63 K QM rpis M4, w-m, -r, ‘\\l frqug ’llh'
el w;,-gp'r,sﬂm ano ¥ ON Ul "AB wri q NI', wai dre-
Csvgdw i I'A zai :/ I'B, zai qz.‘hu ang zoi n; BI':
mx(mllqlng i 24, ami 82 w0 4 1{, AN n agallqlog i /ll.,
xui $vsw mg i .dH wgig HB, mmug HE frgag HZ, (og 8
;} EH woig HY, alrwg i) ] ZH 008 HU »ud hrelwz&w
1/ /ﬂl , %al -/‘/f)m:av 5 ol n«QalJ.l/lrﬁ ait ZK B, xai
ame ziv K 1 saig AI' B4 7raqa1).1)lm ot K M AN %
66;._.«: w0 wior Al B uéoae avddoyoy eiow ai M K 1\ A

,lou 2 Hu, pieovre (sine spiv.) A BS; 4. « om. AB, add.
S a. saiffedyiio sine spir.) A(B, corre, S 7. anle end vob I
cogilatione addendum est fz#e, quod saepius seriplor omisit 40, iy-
dwoey sols i Tdr add. B Jut ey N FK A, disting, BS
18, n(;o; -Ju V2 pro agés &F n(mg &T, ag Hu, agbs 16 OT di; ABIS,
71(:0; T Gr dg B 43 44, npbe © abrwg (nmisse 79 A, corr, BS
A8, Jiegedytm AB, corr. § nisi quud lapsu calami ¢migvya habel)
17. 48, r]h)M ﬂ(w; Me agog MB ABS, pro MH corr, pa B Co, lam aig
g wp Apbe e ob1os pree nidd. ot pro M3 corr, u§ BY, reliqua core. Ha
19. dyppiato add, B 2asgeiyiio AB, corr. § 8. olrwg v 7l
(Z i rasura; A, lineolam ad 2 adil, B¢ 2. 3 @' ABS, lineolan

S
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LIBER 1. B X

seire se dixil per planae figurae rationem, atgue etiam a nobis
petivit, ut re considerata responderemus de constructione
tuam ipse fecisset, quae quidem hoc modo se habet,

I. Sint duse rectae aff ay ad rectos inter so angulos,
el ducatur a punclo 8 rectae ay parsllela 86 el ponatur
P06 = aff, et ijungator dy concurratque cum Be productd in
puncio &, et ducatur ab & rectoe ¢y porallela &8, ot produ-

£ “‘I’ & L 0
P y

af- =

L "gth (, .Li e T . ,.l"l‘f
¢ X N\ ! = 4
N4 ’—'1 ,E 3\ (. y

. TN ) \
s d 4 2 ¢ X [y

catur 86, et ducatur a punclo ¢ rectac S pamllela oy, o
in producte Bd ponatur Oy == ¥4 = A§ = & = B4, et por
puncta ¥ 2 & x ducantur ipsi fe parallelae vo Ap & 23, et
ponatur 2¢ = fa scceturque bifariam in punclo ¢, et sit
$:90=09: 9= %: S, ot a recta {7 abscindatur
vectae aff aequalis ¥E, iunganturque yx yp, el ducalur a
punclo @ rectae xg parallela o, et a puncto i rectae Sx par-
allela Yo, ot sit Ap: pw =owp:pae=pa:upf, cta reet
ov abscindatur rectae «f aequalis v, el jungantur 72 »f# «
ducalur a punclo @ reclac By paraliela w 6 vt a puncln ¢
vectae A» parallela de, ot sit Oy : pe=ne:q L= {y: 53
et iungatur Jy, et ipsi Jy pamllul.m ducanlur L ,e.).,

a punclis % A reclis ay S parallelac zge Av; demonstre-
tr rectarum ay B9 medias proportionales esse ux 7 4.

sub erasit B3 xe) fySmdar 1) @I add. B¢ Co af ZK ABY, lineo-
lam ad & add. B3S ¢ B pro lul 8. &nbd rir K4 ABY, corr.
B Co of KM AN AS, linealom ad & add. B, tum pro A corr. J W,
denitque ineolam od N add. Hu 96. 1 B el Co pro N7

Pappus |, :1
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3 Taisa pdy odr dslvog yodwag &édwnay fuiv i nsge-
épovea uoi sy duodaby vod srgorsepdvov rigofliuavog.
diready; 88 wal ‘lgrog & qedivogog vai GAhoe woldoil vy
aivol pév Evalpwy duoi 08 yrwgipwy gllwoer droxgiva-
udal ps véwg megl vijg mpoxepévyg wavaoxevis, Exelvovs
sy aneddeiv dnaypdapévor notjoeada, vocoivor dw
s0 ¥y slmely, dg o0 dedviwg, ald’ dmeigug Spoiocso T
wavaonesf. duovooag yog thy PK sideiar v I xal
woujoag &g pév sy KO e3siav nedg wiy O, oftwg vy
@S neds vy QT, Enolnoey &v %3 avwei Ay 2al ¥y TO W
7eog iy O®. ndoa J¢ dvdyay piv’ Exeivoy eholowewy 0
onusiov wije vouiic Tob veivov Adyov, we 6 @, uRY’ Yudg.
zijg 08 socadrng anogiug itaga Tiy avroi alvlay Enaxodov-
Godang drepavwey faveov urdé vovro ovmdévea ¥o drddov-

4 Gov. é&dvvdvor yag Urvog bpuadiven T ijg vopiig ayueiov, 15
wg 6 O voii wgivov Myov, ) medregoy dmoreFéving woi
Liyav 8y e § KO 1og viy OP, zovvéony woi Oy e
5y BE ngis viy EA, ob pdvor adrdg wagdvar Yyvely %0
adivavor, alAd vai fudg akwi. Smorvedéviog pévvor woi
Aigov w0 Ov e § KO wpig vy @P, wmutioww § BEw
ngog viy B, zal dodsiong vijg KO, dédovar 3 Adoowy
sudsic vov voivov Adypov. uai Godéy duny w6 @ uusior-
dolér dear ual 0 Fregov wépag xip Huylverg. zai Gn
yeoe pesuld ninve v@v @ P 7 uswaky siv P T Sy
foviy, -Gwe yap nai 10 T pevald zcémeed vy P 3 Seifousy, 2

3. post mollel add. uiy AV, sed id expunclum 7. Fsedrromg A
ex drr Svtwg 9, ofirw ASBS . adoy Ji deayzn AB, mday 02
Grayxy 8% corr, He 48, voiiro accipiendum est pro 1éde; minime
igitur rodre seribendum 16, {mrsgsxreddrras B 1. QP AL K
superscr. A%, undoxo §, Ssp B 1ob om. BS (8. § H neds Tir
B4 AB'S, corr. B¢ Cu 20. rovriaery add. BV, rourdour 100 Or
Eyer mavull flu 21, didorar AS, core. B 28, Gre add, V2
2. P — PT AN, disting. B . . dijdoy forae ABS, corr. Hu
aurlors (‘o an. ore giep —— . 36, 3. qpis ryr AP inleepolatori (ri-
buit Hu 5. wadr PY A, disting, B8
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Hace igitur ille seripta nobis tradidit omissa demonstra-
tione propositi problematis, Sed quoninm et Hierius philo-
sophus et alii permulti ex eius amiciz, qui miki noti sunt,
voluerunt de proposita constructione interim me respondere,
cum ille quidem demonstrationem promisissel, neque tamen fe-
tisset, hoo mihi in praesentia dicendum esso videtur, illum non
ita, ut oportebat, sed imperite in demonstratione versatum esse.

& L o z b
“— 98\” /7 .—“é i .9;.”_:”‘1'
L. A4 ™, 4 . v T @
W X ‘\ (ad 4
YA AN
8 ¢ v ) 3 X u

Nam postquam reclam gz in puncto ¢ mediam divisit et fecit
do : v = 20 : 9v, in eadem proporlione etiam zJ: G
vonstituit. At necessario sequitur punctum sectionis in tertin
proportione, velut ¢, neque ab illo neque a nobis inveniri
posse. Cuius haesitalionis cumn ipse culpam contraxerit, ne
hoe quidem quod sequitur sese perspexisse ostendit. Nam
quoniam fleri non polest, ut seclionis punctum, velut ¢ in
tertin proportione, definiatur, nisi prius supposita sit pro-
portio 29 : dg, id ost fe: ear, non solum ipse il quod in-
veniri non potest quacrere conafur, sed clinm o nobis idem
postulat.  Si tmnen proportionem fe: se dutum supposueri-
mus el data sit %, data est etiom minor reeta in lertia pro-
portione, id est ). K4 datum est punctum &; ergo eliam
alter terminus rectae minoris, i est o, daus est (dal, 27 .
Mque id punctum aut inter & ¢ anl inter ¢ = eadere appa-

¢, Hoe demonstrat Kuelides in datorumn prapos. 2. Abline aulem
usque Eucelidis o clements of dita omisso auctoris nomine
citabinius,

4
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rel, Nam elimn punctum 7 inter ¢ ¢ cadere demonstrabi-
mus, et antea, punclum ¢ tum inter ¥ @, tume inter @ v
radere, prout proportio 24 : %g supposita sil. |

Primum enim supponatur datam propoertionem esse du-
plam; ergo est #3 : Jp =2 | = §: 2, ilaque etiam «$:
o= 4§ :3 .nam er constructione est @0 = ) ox). El er
hypothesi es\ $0: Y5 =20 : o, id est = 413 =3 : 2}
Sed ut recty quae 3 unitutin est se habel ad eam quue est
2}, ita haee ipsn, quae est 2], ad aliam quandam ! minorem
duabus unitatibus Z, quas ex: hypothesi vecta $o comtinet, ita
ul minor reeta terlive proportionis, seilicel $p, minor sit
quam Jg, et sectionis punctum ¢ cadat inter puncla ¥ o,

Sed sit data proportio quadrupla; est igitur 29 : 9o
=8 : 3, ideoque 29 : Jo =8 : 5°). Ftoest 8: 85 =5H:3};
sed ub recle quae b wniledum est, se habel ad cam quae est
3}, ita haec ipsa, quae est 34, ad aliem quandain winorem
duabus wndlatibus, ita ut rursus sectionis punclum ¢, quod
est in tertia proportione, inter puncts 3 ¢ cadat.

Rursus supponatur proportio 29 : 9¢ yuintupla; ergo est
2% Sp =102, ideoque x3 : o = 10 : 6, Kt est 10:6

1} Instituit hoe foco seriptor id definire, quod nos brevius desig-
nemus per proporlionem a: b = b : 2, scilicel quibus lerminis in hoe,

de quo agitur, problemate existat = 3= 2. Generalis sutem conelusio
infra legitur cap. 6,

2) Sic brevius seriptor pro “minorem rectd quac 2 unitalum est’
ol similiter paulo post.

*) Si enim lola x2 est 8 wnitatum et ¥p 2, reliqua gz habet @ uni-
tates, ot dimidio po 3; ergo o 4 @0 = o lmh\-l 5 unitates, sicul eliam
hace figura osteadit | pmmmem}

X

e e e

apos dlde V2 Sea, corr. Co, qui simul addit o, quod quidem in
proximo dv lalere conl. Hu 49, & yheyyor, Eovar mpos del. Hu

13. 14, el naodie Llayéoryy del, Hu 15, @P ABS, distinxit B an
Béy 17. iges add. 8, vic add. Hu  zeoadio A (BS, 19. l‘ xui
11" AB, rpln xa) n S g mld BeVESea 20 F A2BS, DA T
wH oﬁmc I xal 5 ' A B!, rple xad ro Gydaor oite 16 T0l0
xal ¥ 8 24. o ¢ mpts 8 Hu 26, ( B3 (v, Jdéxa V? Seq,

EABS 21,7 U’ ¢ AB ulroque loco, 3§ ¢ 8 et hic et posthoc
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atse sz ¥ S o npdg pellovie veve wiw dbo. xoei domy §
OP abidy vay dvo- pstakd G viv P I'vo oypslor rtinve
g copie tob teirov Adyov.

Kaé 8idov dig mdvseg uév ok 8ldugoveg v0i vevpa-

6 aduoiov Aoyov wotodaw wiv Totabsiy Topiy psvelv sovo
P ), ndvesg 08 oi psilovg w0 meveanhuolov mowior, ¥0
aypeiov vijg vopis psvakt Tav P T, dg wal Mjppe megi
tijg rotalzng dvakoyiag yenoiuoy fnévata.

Erce: olv &dsifapsy w6 ©ig vouiig ayueior, dg 10 @,

7 move pev pevalt ninvoy vy @ P uoré 8¢ paral viv P T, 1a
tof vowotzov undapdg on' alvod Psweyttviog 00 v &
aopsy alviay ladsog 0 Aéyer dstuvivae 36 rguxsipsror,
ddv 78 pezaly v @ Py v ® anpsiov div ve psrold Ty
P I, 2xeivo yoi neh iwdviwy uxviesiv Gst, Grov &v Aify
%0 U, froe xdvw Toi P §} dvew, ofx dovae dy ) SO ngog s
OF, soveéorer ag i) KO meog OS, olrwg xal § 1O neig
oF. é{w oby Adyy ‘;'syew,’rt.'}w ‘«6? pév iy KG 7{9{);.‘ 1)}1 62,
oitwg § O meog Ty O, xai § TO ngug vy GP," ab-
wev EAéyxsvar w0 {ypnbpevoy dpoduyoiusvoy Aapur. -
b, Geiong yao vig BK rai lung vedsiong vij EK vig KM%, 2
aai ailevydsiong wijc MO i nagaddiloy dydewor jj
KW dice vy 3 xat T wai P oypeiwr, ypeymvidg otae b
Srolusvoy sai Gijkov awg.  Eovar yig zai wg ) KW npig

,
3P, offgews 4 S ngdg T aci § TN wgog vy PHY.

<

t. abyce céo M pro v wbrée P U A B absupra) 2, -
teiv 10r Hu pro 1oy adrgy 8. 6. 10 P e} 1. T8y PT A
19. rair QP — gir P A itemque posthae, disting, BS 13, alreg —
th. 1w P T interpolstori Wibull Hu 15, 4] § AsBs$ 49, as

ot T p N
anle duod, add, Cu 80, viic SK viis K M ABY, corr, BY 31, qiic
M“&| minuty litlers e« atque itom posthac g y J in ABS ubique super
M positae sunt . 92, tijg K M &ix viw € 2ad T 2k P agueior
ABY, corr. B3 minus feliciler dist rie — angueic VY 33, dijlor awg

\: vix tamen probubile videlur djlor adig # KM AB'S, corr.

1
2. 5 IM? Hu, EM, omisso i AB'S, o pro E corr. B8 apog i
PAT ABIS, corr. BOV?
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s= 61 33%); sed ut recte quae O unitatum est se hobet ad
rant quue est 33, it haee ipsa, quue est 33, ad aliam quan-
dam waiorem duabus wndatibus.  BU er hypothesi 9@ ost
duarun anitelem ; ergo sectionis punctum o, quod est in wr-
lia proportione, intev puncta ¢ ¥ cadit?),

Et apparel omnes proportiones, (uac minores sunt quam
quadrupla, eflicere eiusmodi punctum sectionis inter & g, om-
nes autem, quac maiores sunt quam quintupla, cfficerce see-
tionis punctum inter ¢ 5. Alque etiam letnma ad ciusuodi
proportiones discernendus ulile infva (propos. 4) subiunxi.

Quoniam igitur demonsteavimus sectionis puncium, velut
g, modo inter & @ modo inter @ v eadere, id quod ab ill
propler cam quam diximus causam minime perspectum est,
iltud ante omnia counsiderandum est, ubicunque ille puneium
ip sumit, sive infra ¢ sive supra, non esse of : G (id est
2% Oa; = v9: Jo**.. Quod igilur dieit: “fint ut x& ad Y,
in Yo ad Yz, el 24 ad $¢” extemplo erroris convincitur,
ut qui fpuacsitum pro copeesso sumat.  Productd enim vectd
& eique factld acquali xu® el juncld p%$ et reclac xp®
parallelis per puncla 0 5 ¢ duclis, factum erit id quod quace-

*: Pro 8% Graecus seriplor ex suae gentis usu diclt 8 + § 4 4.

1, 1n brovius scriptor conclusionem contraxit ; demonsteat enim in
hoe casu rectam J¢. moiorem esse quam Y¢; ol vero eadem Jg minor
est quam Jr, quoniam ex hypothesi est x8 : 90 = 97 : ¢ ergo pun-
ctum ¢ inler ¢ 7 cadil.

“4) In promplu erst e hic el statim posihae pro Go coniivere iy |
al ex proximis: “eril enim xp® : g’ ete. apparet 9 ulrogue loco
recle se habere. Monel ulique quaedam obsouvilas, quia plena ex-
positio seriploris, cui Pappus adversatur, periit,
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wad (o éoviv §p pév KW xj BY, § 08 KP vy AR, § 8¢
RE 3 KG, dote xad wip AT {opr elwa 4 PHY aci pdgij-
o%ac 8vo siw AI' B.1, vovséovr b0 viv KM PHY, oo
éoag dvadoyov sieg SHP TMY, Gueg foviv ddbvazor. &b-

Yslay yap oboys vis GOK zal opusiov 8’ altig wov o

adivariv dove 6 Enunédov Yswolag Aapsiv psvall vew
P K dbo agusia o va T3, dose slver g sy KO medg
wpr O, oiftwg up 6 wedg vip OT, 20l vip TO nelg
iy OF. diare, #dv ©0 7 digy dvei 106 3, zal obrwg

ddivezor ducar 16 moplypa - otegety yog domv T qbast. 1v

s die zoivo 8¢, oluar, wai atsiy siddg Gre vo Lroiusvor
opodoyoipsvoy dappdvezat, obu Esidunosy eineiv 16 Fysgov
adpag wijg Saylorng e09siag dorw w P, drurépw 6,
rovrdore pevald siiv P @, lafuv alvé xevc 10 @, dro-

ahneot za Aowre vig vevwoxevig g Juthezar aal oidév 1

e 3 S TR P IR ] P 4 y
jrrov gig To 88 agyie dreogov uninve davSavipevog. o
yte Exwy t//et-d'oy,e?rpei duee wharivwr ely dudvyy v dv-

’ k) A ’ € s
wyyavoviwy, ald’ taviov nagadoyploucvog, g elkw mgi-
7600V wa¥ TOY Eyiii vedmov Epodeioay vo moonsipsyor

ixel Uovegov Eléyywy advoir wiy baodeaw wy fyudg sidpp- 20

pévp|.

9 ‘Bresi volvey dodeig dovey ¢ vijg KO nedg OP Aiyog
zat dodelva oty ) OK (roizo yog SuoxsioSar dsi), do-
Jelaa doe xai h QP xai Aowny iy PK. ddé xai 3 3P

jpiosia odoe wijg PK- v 08 xei §; PO dodsioe xai ly2

1. 2, exspectavoris § 08¢ KP v HA, § S K@ 1 BE; sod in
progressu demoansirationis seriptor ordinem inverlit, ut ex_proximis

apparet 1 8t BE tj K@ Hu auclore Co, i ¢ AF tije KO AWS,
7 0w 1j oF BIV: 9. P ABIS, corr. BAVY, ilem vs. 3 ipr-

adw (sine ace.) A (BY), jupiodae B4 corr. 8 4. vig a;'z B3V, voig | lbf;
ABY Tis £ S 6. 7. vy PK — 16 T2 A R, xed Ty TE AR,
sd vjp By BIS 11, 0% oluer V2 pro Sloper 12, die ante duod. add,
Hu 14, iorwm) esse Co; voluil igitur elvae 18, 1iv PR A 18, Jr-
Tor V? pro aléor A7, &xdw wevdoypayei Hu pro e vy ypendo-
youpsiy 80, xat Batsgor — ellpuuérny, manifostum interpretamen-
tum, dol, Hu ;ﬂ; A 32 emisoerve doelons oty AM, corr, §
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ritur, idque wanifesta ratione, Erit enim ! : g’ = o :
il =’ qp" ‘elem. 6.4 . Ebost au® = 80, ol ug = fa,
el 2 = fis, ila ul etiam sit «y == gu” et inventae sint dua-
vum ay B8, sivo xu% gut, duse medise proportionsles ap?
#u!, id quod fieri nequit. Nawm cum recla sit $» in eaque
punclum g, nequaquain per planae figurae rationem inter @ »
duo punctak velut 3 o, ita sumi possunt, ub sit 29 : 90 =
6. 9% =¥ : dp. Quodsi forte { sumpserit ille pro o,
non wmagis polerit solvi problema, quippe quod natura soli-
dum sit. Quapropter, opinor, ipse quoque sciens ruaesitum
se sumere pro concesso, dicere non ausus est allerum mini-
mae reclae terminum esse ¢, sed postquam supra ¢, id est
inter @ &, cum lerminum sumpsit in punclo ¢, reliquam
constructionem arbitrio suo complet; nihilo tamen minus in
priorem difficultatens sensim relabitur. Neque enim sponte
netque, ut legentes decipiat, falsa tradil longiore expositione,
sed ipse se in errorem inducit, id quod equidem demonsirabo,
postquam sana ratione propositum pevseculus ero,

I Y . SO
e
7 <~_:_:g b —-.:“..’lé!__f '_'__l_‘f.-"":r
. 1.& \\ _,_0' .._.S_I[’
- _..Kw-_._. - ;:.'/ g— o
/ AN \
RE R TR e

Quoniam igitur data est et proportio x%: $p et revla Y2
{utrumque enun supponaiur necesso ost — conf, supra p. 35),
data est etiam recta Jdo {(dat. 2), itemquoe reliqua %o (dat. 4).
Sed otiam op duln, quia est dimidia gx (dut. 7) ; atque cliam
Jo data erat; crgo tota do data est (dat 31; ilaque eliam
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ipat ¥ @S doYsiac Surwy, diovs aul 6 Aipog g KA nedg
43 Jo.‘)ec‘g dotev. el fovwv oig ) KO 71'94)9 'n;r @s, |
o) .rgog rqy @F, nai dosica didetrrar 4, o/ , doYiva
apa Sosae wai ) 16, &i¢ v¢ avvd O uei § 00) doYsioc
torar, diozs xai i) Gagoga s@y OP OO Bdeadv dodsiod s
dotey,  stona%w oby 50 @ pswalt whv @ P, &g rai ded
riiv doedudiv ed'aliq nad Sl Jed'ouu y OP d’mrpnqa xal
ta P X érel .svym ova etYeiu iy obou 'z” EK, do9év dige 10
OX P rplywyov op Joyuvior 51 eu’u zad vh peyéder. doSsioa
dpa i tieo POX ywvia, sai iog Soriv ©j tnd KSW drvdg
yuvie: Exphydeians &ea ani i QW i i Z, dodév ma
10 SA velywroy dpYoyovor v elder. Wid wal 1§ payé-
ov [ofrwg - dnel yap doYsiud dovev tuarépa viv PK PX,
dodsion éovar wai § XK. xal Aiyog ariv doSsic Tije XK
gl vy KW ({ atvig yig dusev v wijg DK meog viy KZ 15
Aoy do%éveri+ doYeloe doa nai §) PK. dlde wai i WS
doYeing owey, &rel wai v § WK ngig vy K3, olfewg §
OX agdg wip W3- xal dodeioa dédetvear §y X+ dodeion
by dowiy wad §) W2, v 08 nei §) bned WIK yurvia bodsive,
wave xal T0 FIZ volywvor bodoywvioy v &ider wai o
uepédee dedopivoy dovar’. doYeioe doa uai ¥ P/, nagdd-
Aykog ovoa v ZK wai &’ e Sslag 7)) Q- dadtive dpu
#al ¥ LA Yoy otoa vj ZK.  zai &uei oy doviv §; OK v
H.1, ddoowr 0¢ §y 2.4 wig SK luy yap i; 2.4 % l(/,,
xal dovy dig udv §y KO apdg @GS, ofrwg p‘/ 36 rrgm, ThY 2
AT vai i 1O pig iy OO, wg 68 iy AN agig N,

.

13, agbg WY doleine ABY, corr, B S 5. pecitdd. Hu suctore Co
6. roir GP A, distink. BS 7. xet Enidédorar A, core. BS 16 0P
coni. Hu K. vt P X ln pro T4 PX; errorem jam indicaverat B4
fificoln ducls sub ve 10. Pif yandec ABY, corp, BS  KC& dxvag
AW, corr. BY Co, ¢ ot  per dittographiam habel 8 12, addé xeci
16 uegéer ndd, He xad pepdda pro obrws coni. o, 13, obyms —
2. dedagedvor Eavee inlerpolatori tribuit Hu: vide adnol. ad Latine
15. mno; yeip dover udd A? in rasura “HE) 21, post ueyéhe add. y
el A, § BIS, del, BIV2 92 Fx BY, MK RIS, fx V¢
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propurtio 28 : Bo dul. 1. B ex hypithes? est . J0 =
du : $7; ev demonstravimus datam csse Jo: ergo eliom Yz
data erit.  Kadom rationo cliam e duty orit, it ut clivm
dilferentia d¢ — G data sit, Jam invenintur punctum ¢
inter & @, sicul jnm per numeros demonsteatum esl, Kt
quoniam data est diferentia d¢ — $¢ = ge, ilemiue reeta
puncta @ ¥ fungens, quae aequolis est rectae £, trisugulum
igitur orthogonium ¢pye specie el mugpitudine datum  est
dut, 41, 52, Datus igitur est angulus ogy, isque propler
puralleles yip Yo sequalis exteriori angule xetp; producta
igitur recld wyp ad £, wisngulum olp specie datum et
wat, 40, Sed idem etiam magnitudine Y. Ergo etiam recta
WL duta est, quac vectac &2 pavallela est el cum @p unam
rectam efficit; data est igitur ctiam recta wd, quac rectae Lz
aequalis est?.  Etquia esl $x = pd, ¢t gz > wl (erat enim
wh = L) ideoque Yo S pw’), o 2P Yo=a¥: =
WY, ot Apipw =eppa s epopf, erit gt

1y Gracca verba oltwg usque ad 3¢ peyéier dedouivor Eoren ab
inferpolatore addita esse facile inde appuret, quod illud quod Pappus
modo demonstravit, triangulum ofy specio datum esse, in his, quae
spuria esse dictmus, plane neglegilur,  Ac praeteten alia oceurrunt, in
quibus iure offendas, velut lguidn Mo vepetitio odsion ot 2otir 2
3§ 4.3, et lscuna in demonstealione, cum primum trivogolum oz, tum
denique triangulum pag specie of magnitudine datum esse  demon-
sirandum fuerit.  Ne mulla, equidem existimo huius interpolatoris culpu
genuina Pappi verba, quae olim fuerunt, d¢Aia xai v peyéder excidisse.
id ipsum sutem, triangulum ooy etivm magnitudive datum esse, tan-
quam facile intellectu non disertis verbis a Pappo demonstratum esse
tscilicet endom ratione plurinias alins demonstirationes a scriplore omissas
esse singulae paenc hujus editionis paginae docent;. lam vero id quod
velus scriptor praetermisit, sine negoliv a nobis suppletur. Cum enim
copslel triangulum o specie datum esse, resiat ut demonsiretur unum
eiug latus magnitudine datum esse {dat. 52;. El est dala recta 4w, quo-
niam (id quod etiam interpolalor vidil, est g# : %0 = yy : g, dotaque
osl proportio ¢x: xa ac data recle yg ‘trinnguln enim ¢y specie ol
magnitudine datum;.

2; His verbis scriptor primum significat figuram wixd csse paral-
lelogrammum  orthogonium . ldeogue specie detum; sed idem elinm
magniludine, quin ox datn reets x deseriptum sit (dot. 52); crgo rectam
wj, magnitudine datom esse,

*} Naoc "ideoque 9o < pw’ in inlerprelatione addidi neque tamen
propterea in Graecis rovréariv iy M2 pelior 1ijs @Y eacidisse existimo;
nam lalia tacite suppleri voluil scriplor. Sed his saltemy addilis vide-
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y HS ,:(mg whr Wt xai §j AM ll()m, 1y UB, lowar dga
;mtwr § MB u,g G laai soiv0 7o &r/g dstx.h,omxl)
nai Aauu, Hoee :, BA v @K éddoowr. Ensi ody ndlur
doSsioa ovey :, Qd [8delydy loy yag v 4K Sodelay),
doYeion ¢ nai iy - IM (fee 20i i KO), 2ai A6y0g Goa 3igs
M wgig MS2 dodely. zai dvmr wig § LIM npdg Ty MS),
.mi § QM weag vy M.A, ol Sodelon 3 QM- doYelva
10 & aqa aai r/ MA. da v wiré 65 xal 'Ub’ doYeiad é«mv,
wore xal 0 I)’ myum' dodév domer, tmeq éovm dnozel-
parar, omov {;’ovlera:, it mw&v vy § M, wg viv oy, 1o
5 pevald v € 4, u,g el tm;g unoxememc exatéqqe Ty
KP AB 1. & 7o leyu 70 B alwvsey wava ¥6 €, 16
quov;tsmv oUdEy frEny dig nynloymwu-nv Aauparer.  pai-
vezae yap nader sni Yoe dsbopévig sbdelag vig M.,
2ai opusiov zevig &v altj doériog vod &, dapuv peredH
dvo aqusia Ta 2@ A wei aovjoag dg iy AM meoe M,
oy QM meds wiy M.A wd wiy M. wgig viy MS, Hnsp
oudsig adrei cvyywesi. woivo yag xai of nedaioi Lyrotvesg
qrognoar Qe viv dmuribuy ebgely, dg uei aledg Selbw
nagadiuevog rag drelvaw Quvdg. xal avtog 08 0vdév dyer 2
Mysv dvaousvacrdy, o Mywpey abeg “sé v §

. 4 M) neds v 61 ABIS, corr. B3V2 § AM ages e M°B
ABS, lineola sub ./ uddito erat in B, sed nunc crasa ost 2. 5 M°B ABS
3. i B ABS, lineolam add, Hu 4. Mely9y — Joﬂslﬂy del. Hu
styity Loy yap AW'S, elysn yip fag B3, l'm; yig, deleto ld‘sly.h,,
VE 5. post xeb ) KO add. Jodsioe fovee xat jpuo V2 8. § M°B
ABS 9, “Js onusiov ABS  Snep forw cel. nou vacant corruplolac
suspiclono; corle dnov v govdyras legendn osse videntur 10, rar
¢M AS, distinx. B {4, i Hu auctore (o pro i vy gd A, tdr 3¢
BS, corr. V2 fxarépas AS, corr. B secundum Wailzii collationem
H. Q. vy KP AR o4 Ifu, 1dy KP.-UI AE T AB!, vy xgaf yErw
8, vy xp af yE yr BV2 Co, vdv xg af xal y§ yv B, in lacuns
m.cumse verba ddiévardr 2oviv 16 npofinue coniicias collate pag. 40, 10,
vel &lg Gnogor dnlordre Gynt’nm coll. P40, 46 43, 6 “Ii ABS
16. va @ _4° A 11, iy MA° xed tip MA A 19, wirodelin A,
«ord detﬁm B, corr. § 21, 10 5] fallitur Co pro g coniiciens 4




LIBER M. 40

$p < pf (nam hoc quoque infra propes. 2 demonstrabitur) :
ergo eliam »& — p > Ay — uf, id est fh < pu. Rur-
sus quia data est wd Isieu! statim demonstravimus) datague

¢ U _F % 9
\
% K 2\,
* f 1 g\t
¥} Xz \‘ @ ) Lf_—\(l
A AN A
[/} [} ¥V 2 ] ") o

A (gquoniam aequalis est datue x&%), ergo eliam recta pw
[dat, 4), idenque proportio Ay : pw data esl. Kt exr hypo-
thesi est dp @ pw = wp : poa, el dola est wyu; crgo etiam
po data est. Eadem ratione etiam rectam p @ datam esse
demonstratur lerat enim exr hypothesi wp : po = po:pf,
ileogue etiam punctum # datum est (dat. 27), quod quidem,
ubicunque ille vult, supponatur, sive inter puncta ¢ u, uwl
nune est, sive inter ¢ a {siquidem supponatur ¢d = %p =
af), manifestus est error. Quodsi, id quod wnum praelerea
relinquitur, punctum § iv ipsum ¢ eadere dicit, nihilo secius
guaesilum sumit pro concesso. Nam rursus in vecta gd po-
sitione data, in qua punctum ¢ datum sit, apparet eum inter
¢ A duo puncta sumere et facere A :uw = wu:pue =
pe: ps, quod quidem nemo ei concedit, lloc cnim jam
veleres per plana inveniri posse desperaverunt, sicut ipse
appositis illorum sententiis demonstrabo (infre propus. 5.
Negue ille quidquam, quo nos refellat, afferve potest, si e
dicamus “si ¢ necessario est sectionis punctum tertiac pro-
mus propositionem huius libri secundam, quam verbis xe toio jitp

15 dsydgastm seriplor significal, recte cilari: guem ad finem etinm
ordinen membrorum suprea in Geneeis paulo tarbatum restitui.
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dvdyxng ©0 wijg vouig anusior wot tolvov Myov, deifoy
o5 ovze ;w-ra&f: viv § 1 Slvasou ulm'sw ovrs psvaks
oy Mg mmc yag afraﬁelgaysv & agxq zai dvw vov P
Aai #dvw ¥O oppsiov [ninve yoQ rwaes wpy Ywédeawy vof
11 Adyov). fmm’wg odv tiig dvaliaswg nqnyweodm,g & 'coii &
deddodar vo SBI' quywvov 1] ecdu xed v peyédat, xlv
20 B i Touijs m,;mor pevako gy v § 1, Sedouévoy 8¢
zai vob JS2.-1 Tpyevov, buoiwg &t voig webvegoy vai Tig
415 dedopévyg, tovar doSeiy xai 6 viig 4H oo vy HE
Adyog, voveéorw 6 wig FH medg viy HY, vovtéony 6 wigtn
ZH meig vy HB. aai oddepdig ready & sijg JH ngog
iy HW, lois énovsmérr,g xal viv 7 KP, sovvéorwy of
.AB 'n]g AN, 8y 6 0 ys'ra§v potintae mm'en v Z CTD
otdey /ao 8'564 2ai dde Adyswy dvagnsvaomiady, dxotwy map’
qudv “ deifoy Gu pajvs pevalv vav W H pive peraky v 15
12M 7 nlnvee” &l 0 vave ovypdonowy anhig ©o vijg voi-
ateng rouije anusiov elvae xave wo B fovhevar, 50 Lyzoi-
usvoy xal vy dg duokoyodusvor Eafer. ) Sidousvov &’
avr wiy vouny slvae xave vo T oyusiov dwed undé xaza
70 P ovvsyweoiuey éni n‘;‘g KGO xcowovpevor vy d&i’é‘w;, & 20
“ai aJJ.o ze pevao sy B H laﬂew ep‘ovlem, wg %0 7,
alrig abz olde iwg auau;&uc %0 @ fafsr. dg ﬂouls'ml

4. dsitar B3 (voluit dsiter) 8. 1@y 3 A" A 3. vdy Mz ABS,
distinx. Hu 4. minvse — 3, Aoyov del. Hu 6. deddnder Hu pro
dtd‘aa.im v gy BIVY, th s : Y A 7o 5H BIS 6T, xiw 1
If A, aitr 16 V3 BS 7. n sic) var ~r¢ ABY) 8. d¢ add. Hu

9, .1£ I pro .II,I:' 190. uwu’om' 6 ziji¢ BIT npig np' 1z wm, 8,
unde ldyos, rovréonr & Tis i]F wpos 4.” x0e) Tijs tq apés rmr q-‘l coni.
vi 4. zed anlo ovdapdis) dld' coni. Hu . 12 @pag vhy 1
Huprod agds vip HE 12,43, tijs KP — 1ije .41: 1ijt 1T ABS, corr,
Hu 13. wijs I} pro B nota numerali A et hie ol infra formam TS
habel, quae in codicibus recentioribus aut o ipsum v aut in formam
simitlimam abiit felinm Co v lt‘l.il Whailzius autem recte T descripsil)
rae 74T AB, vdr ‘1 LM L drifor AV ex deidor, Wt videlor, deiéur
B sar DI OAB, rdr 1y S 15 46 dy TZ A, distiox. BS 16+
0 8, pde (sine spir. et aee. A, ade B 48, xed ante vor add. B




LIBER 11, A7

portionis, dewonstra il neque inter ¢ @ neque inlor u g
cadere posse.” Nos enim initio (cap. § sq.) demonstravimus
illud et supra ¢ et infra cadere posse. Similiter igitur reso-
futione procedente ex eo quod triangulum ¢ By specie ot

€. 0 k.

magoitudine datum est (etismsi B sectionis punctum inter
¢ asit), datoque etiam triangulo dwd, denique, similiter
ac supra demonstravimus, rectd quoque &g dath, erit etiam
data proportio o : ne, id est ey: gl id est [y: 58, mi-
nime autem proportio &y : 7<T (hic quoque supposith o
= vp = fe}, ctiamsi & inter P § cadere velit. Etenim
ne sic quidem habebit quod conira dieat, si a nobis audiat
“demonstra punctum & neque inter 5 B neque inter T
cadere” AL si simpliciter ex concessione illud seetionis
punctum in TP esse velit, sic quoque quaesilum pro con-
cesso sumpserit,  Sin vero ei non concedatur sectionem esse
in puncto P> (scilicel ne in ¢ quidem esse concedebamus,
demonsirationem in rectn «& Incientes:, etsi aliud quod
punclum inter & g, velut {, sumere polerat, ipse quidem
nescio quo pacto deceptus & sumpsit.  Sed, quemadmodum

dsdoudvov ¥ 19, xard alterum add. Hu 20. Jototiwsror AU ey
aorougdvov (Tortioder voluil ('v) 20. 21, # xei colo wul lncunosa
aut alioquin corrupta esse videntur; forsitan pro Z3oriero logendum sit
#dbparo 2. radv B 1 Hu suelore Co, yir CA AB, voir o 2 8

16 Z ABS, lincolam wdd. Hu 22, fefier Hu, buguiv ABS, sumit Co
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LIBER 11 PROPOS. 4. 49

vult, positum sit punclum extra €. Tum ille iunctid 9y,
cique parallelis ductis Tz sd, ac per puncta x A reclae ay
parallelis ductis x g A v, manifesto ostendit problema se non
intellexisse.  Nam cum 8y reclae &y non parallela sit, an-
pulus 7 85, si & inter % <T cudit, oblusus est, sin autem
inter €W L, acutus. Angulus enitn ad €I rectus est, secun
dum quem problema bac una ratione efficitur, si quis, ut
saepius iam diximus, concesserit in recta dy positione data,
datoque puncto €T?, duo puncla velut & £ ita sumi posse,
ul sit 8y pe = &5yl = L;: W Verum si hoc non
concedatur, fieri non poterit ut id quod ab illo propesitum
est per plana inveniatur, idque ectiam per ipsos numeres,
convenienter eum hac quam nos instiluimus resolutione, om-
nibus persuasum erit, si Ptolemaei tabulam de rectis in cir-
culo lineis !} adhibebunt. At vero istum perinde ac reliquos
le resolutione dubitare satius eral, quam ista ratione in-
venire.  Nos aulem ea quae supra ‘cap. 6. 9. 10 dilata
sunt iam ostendamus.
. Sit quaedam recta ay, in poarles acquales divisa in Prop.

punctis 3 y & & £; dico esse ay : y8 = ;8 : {38, ol ad : 68 !
Of: By - dyB, et as: ef =88 : ey +{y3. et al : {#

1]

iy dyB et an B =B gy + B,
u Numeris 1, 2,3 el si¢ porro adswmptis apparel,

ut datum gequalium rectarum punicrum inde @ puncto o
ad numeram unitate minorem, Ha esse numerumn uui-
late minorem ad proximum mwmerum unitate minorem
unh cum ea particula rectae y9, quae datae multitudini
aequaliuny rectarum respondent frel, si una uequalis

|
#
'
|i pars dicatur a. datus awlem partivm numeras sit r.

7

e

-~

aqux a ;J:..”
esse = el
a (e—1}

-

. . )
alr—2; + - a

7

1; Almageste vu astronomie de Plilemée purr Halma, vol, 1p. 38 — 8.

N simillimum sit, in § immigeavitvdy » T adnrorTos B pro alaty
7. 1ar DA A, distiox. B8 &uevog vel yropdrow add. Hu 40, 1H
Hu auetose (o pro AK 11w ls% A, distinx. B 19, § ndd. 8
QAN A, corr. BS 20, 3¢ 4B IEZ A, distins. BS, el « erasum in 1§
49, vh volror vije By S 28, Tijc IR e pro tijc B 23, 2. g al ngix
e BLS 5. vile TB He pro zijc Bi* 21, acpuligifrrar §
post negedngFeermr lacunam indicavit el oioy Tiir o« § 3 coni. Hu
2%, ore dg Hu, o3¢ AS, om. B8 29, abrwg V2 Sca pro Greos; 30, vijs gy $
Pappus 1, 4
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15 . Hoswoav Yoo ed9siac at A B, psilwy 68 § 1'4
eig N [fAdodwy ofoa travépag viv A B), xai nenojodw
we wév i) A ngog sy I, §j U4 ngdg v BZ, #al §) EZ
woig Ty HO, wg 8¢ ) B nodg vy N, § N ugog zip 1
xeed ) [T 7rgdg vy P+ Ayw bwe ) P ddavowy duriv tig HE. 5

"Brsi yeg psilwv doxly § 1/ wijg N, xelodw tjj N iog
i TK- domy doa dg §) A meig sjy I'K, ¢ B 7¢0¢ wijy N.
xal drel &g A wpog wpy I, § A ngig RBZ, ysyewjodu
g % A agog vy I'K, obzwg §j UK woig Ed. ione d¢
xai g i B mwodg N, §j N meog IT, wai ¥oy doviv i) pév A 10
5j B, i) 08 I'K %jj N- 8¢’ lvov dpa xai dg §j .1 ngog vy
EA, § B wgig iy I1* lug dpa §) KA v I[. Ora va avvé
0y, Ewel domy g § A medg vy I'd, olvwg §j BZ npig
HGO, fosar dou zai g § A wpig vy I'K, ij 'K wgig iy
Ed, zai § EA neog &avaove vijg HO. &ovw ngog virth
HMW- dnel odv donv dg pdv 5 1'K moog wjv BEA, § KA
ol Ty HM, we 8¢ i N mpog vy H, olfvwg §j 1 moog
iy P, zai {oy doxiv § UK o N, § 8¢ B4 j 11, Yoy Gea
zai §; P 1§ HV - Sacowr doa i P tic HO.

dwg w0 atrd, 20
16 &. "Eorw iay § A f E, peifwr 8¢ § B wig 7, xai

weaotiodw g usv i) A neig B, otvwg i B wedg I ai
y I ngog 4, &g 6¢ §) K mpdg wijy Z, i) Z meodg vy H,
xeei | H rgog ziv @+ bre psilwr Sovir § 4 vig @.

Enei peifwy oviv § B wig Z, ioy dé j A 1 E, § B2
doer 1tgog Ty A peilova Aiyov &ygee fwep § 7 woog Ty
E. avawalty § A webg B ildooore Aioyov Eyer fmep § E
7wp0§ Z. ws at 7, A npos B, obrws 4§ B wpez I owal 4 B
dpa npis I dhasseva Miyny Sya dmep % B ompis 4. dg 8¢

1.9 add. 8« A48 el Y, 1dy AB A, dislinx. BS 2. ldocwr —
rdv A B interpolatori tribuit Hu 9. w5 5 o« WIS, dg A4 AB
10. W, donly i giv A v B, i) 8] doxly i\ii, B2 AL om B ety
Quév. 1. 408, corr. B¥Sre (1. FK iy ¥ A, corn. BS 3.,

# apb vy A B Sea, (il A .0 8 13, bt i 67
oitvws ) Lt mpde i EZ and §j EZ voluil Co 21, .7 Al in mary.

(8, om. B 85§ B g — p. 52, 3, wc d& § B) pro his nihil nisi
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Il. Sint sequales rectse « 3, ot recla yd maior quam vl’l‘gv-

{endemque minor quam « sive §], et fiat 5%. = 7;': = ;;,
t] ﬂ 1 F— 7’-‘ H 3

alque | = b= dico esse ¢ < pd.
T T o Quoniam enim est y8 > ¥,
- ponatur 7z == ¥; est igitur « : yx

xd ; N :

T =f:7 Et quia est a: 90 =
io¢ 70: 6L, fint@:yn=yxn:€ed. Sed
u estetinm fovemyvim, ol = ff;

. exaequaliigiturest a:ed=f: x
8 lelem. 5. 22); ergo eA = 7. Fa-
. R ~dem ratione, guin est @ : yd =

¥
[, & 1Y, erit igitur ut «: yx, sive
n o -
i . y% &h, it ed ad alium quandam
¢ minorem quam 3. Sit ad yu; ac

quoniam est yx : &d = ek :qu, et viw = 7m:Q, el yx = ¥,
el &) == s, est igilur etinm g = ¢: ergo ¢ < Ko

ALITER 1DEMY),
W, Sitrecta a =g, et §> (, et fiat
alque Lo ; = : ;s dico esse & > 9.
. —— Quoniamest §# > Lot @ = ¢,

e _£ 2
I

b e e e est igitur I: > ~f—, el e contrario
A « [ a I3
e e o e ey - < 5. Sed est = == L ergo
y # fe ) 8 . y c
I etiam h < =% Sed T =5

1i Ubicunque in hac mathemalica collectione unam demonstrationem

sequitur altera sub “#ldwg, in medio relinquitur, utrum hanc ipse Pappus
ex amplissimo suo operum mathemalicorum apparaty, an alius quidem
seriptor posterioris aetalis adiecerit, Omnino mode hoc, medo illud
factum esse videlur; et hoc quidem loco prior demonstralionis forma
sine dubio est antiquior; altera multo tersior el expeditior, sed duobus

aliis lemmatis {propos. 8 et &) innititur, cum prior demonstralio per se stet.

heec habet S: j ﬁ_e’v’(m npoc wip a pefare Adyor fyze iinsg i &

agde 4. wg 8t § [d; quae sic ememdare conatus est Nea. y « dpu

agos i § Ehaodove ddyor iys fasp §) & npos & oxed g mpbs y
Llensora Aopov Eyse b iy Sagis . Gs i § goet. 20, Gmep § K
wnsQ i 4l KA, faep e ¢ B 35, g 08§y A — 39, funep §f £ apos Z add, Hu

4"
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i E ngig Z, olvwg §y Z mwodg H* zai 1‘; B 5@(; ﬂg(‘/c r
dhdooove Adyor Exe fnsg § 4 ngncH wg 68 B nedg I,
olrwg § I' modg A xei § I' Ggu weog 4 e‘laaaom Agyor
E'xu fineg § 4 1:96c . uig dé § Z mobg H, obrwg § H
ﬂ(wg @ xidi I uqa *qmg A hdooova Adyor Exer fused
1, 7rgag 0. el oty § piv A ﬂgac B &agaova Aiyoy
e yusg § E mods Z, )‘7 d¢ B mpog I' 2hdeaova Aiyov
$yee fimep §) £ meos H, § 88 I' nobg 4 Eldocova fmeg
i H neig @, 8¢ loov dga § A wgde A ddadgove Adyov
éqee qreg g B meog @ Sia vo Efg. wai dumy Yoy i A
wfj E* peilwry dga 1 4 vig O, Suep: ~

17 & 'H A npog B ddoanva Aiyov &ézw fusp 4 I
7pog 4 Ore xai Svakdel §) A modg I' dvoova Adyov Fyet
Zireg § B moig vy 4.

Msmonjedw g § A medg B, oftwg 5 T mpig E* 15
peilwy doa duriv 1§ E sijg 4. dnei odv vy g ) A
ngog B, ofrwg § 1 irgig E, dvuddaf dpa dog 4. A meig T,
ofrwg §) B nedg BE. ) 8¢ B nedg E avanva Adyov et
freo § B soiy A wai §) A dpa wgdg I' dacova Adyoy
&yee fineg §) B woog 4. 20

18 §. Toirov Seiydéveng i A neog B Ehdasova Adyov
dfrw Nneg § 4 meag B, érw 8¢ wai § B woig I' 2hdooova
Adyov nmeg § E mebg Z+ Gve wai 6° Toov § A wgog I’
Ehdaanva Aéynr iye 1’;'74:&9 § 4 nodg Z.

"Brsi yap iy A wgog B Adacora Adpor iya mrsg 5, A%
woig B, Svallal §) A ﬂqng A 8dovora Liyow e djree
iy B ngic E. dia va atea xai § B npig E &dosova Aoyov
ggee jieg 0 1" g Z. imsl obv % A mphs & mokh Ehdagova
Moy Eya dmep 7 1 wpts 4, Evaddal § A npdg I dosore

Liyor Eyee e 7 A wohg £, Gnep: ~ 90
19 . A4 pév odv et pe woosnciv dovty vaita, wageis

5.0 14 Gpu A8, Gy «dge B, corr. elism Sea 6. 4 anle £/
om. ABS (plura om. Bi, add. Sca 10. Tap i « B (ft in rasurn
Sca, A8 1. om(; nulla sequente nola compendii A, am@ ~ B,
Sntp Wamu 8 2. £ AUin morg. (S), om. B 47. dypa add. He,
item v, 49 2. g AVin marg,, om. BS 98, 2asi atr — 29 4 I
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T ergo ctinm % < —;— Sed % 3’ ;
o ° ..';._- o - L H L _.t_ __“_ ._".4
. g ‘ ergo etinm .) v Sed ;=
L] ergo etiam 2 T < % lam quia est
R « € ¢

fet bl w?
{I<"’Lt}‘<ﬂ’u"¢’<3’
ox aequali igitur est :; < % propter id quod deinceps de-
monstrabifur. El est & = ¢; ergo > & lelem. 5,10, q. e. d.
B |
TR Y. . . s o LY
V. Sit 7 < g dico eliam vicissim esse y <5 l’rgp-

Fiat 2 = % est igitur

e e ey i
« y N , ,
ey - < f, ileoque. ivlem. &, 10,
e e> 4. lam quia est —- )_‘_
7 « '}
R S vicissim igitur est 7= Sed
e e e esl ‘8 < ﬂ telem. 5, 8); ergo
« 8
etiam -;-’< 5
VL. Hoe dumonsl,rato sit ;» < :;, ol g—< %; dico ex l’r:w-
aequali esse — < t
" ““‘“"“';;—"“‘“ - Quoniam enim est - < —:I,
o e P propler superius lenma  vicissim
b e e e est % < f Eadem ratione est
y
e+ e samws ¢ rmmnnm e 4 1 f’_. b i
§ eliam - < e laty quia  est
R— e « I ¥ tnteaii Lol o
R § < T < T vieissin gitur est
e e ' « ')
4 7 <7 q. e. d.

VIl Haec igitur sunt, quae me pracfari necesse orat;
*) ldem paulo aliter demonstrafus infra VI prapos. 5,
((mc Z odd. Hu partim auctore Sca. qui #oldg g péiddor & o« npos
¥ ddomorn Jdyor Eyer ymep r y ngdg § coniccerat 81, Z AV in marg.
{8, om. R
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98 ugivery ool & xai voig & yewuerely yeyvpvaopérog ta
ire’ uslvov wcgoypagévea ol tijg xavuousviig xal va S’
nudy Eneveydévia, xakdy &aw jyodpar xai va dfarvia
0ig doyuiotg regi s0i mposigyuévor meofdiuacog dxHévat
xal modvor shresty ddya sl vy v yewpetetg mwoofiy- 5
pdzwy, dggnv Aapay dveeddsr.

Tav & ysw\;m\eiq y:eo?lrmdmv 0t sraldatol voia ?/évr{
paoir slvar, xai v uév avviy &ninedu nuleloSar, 5o dé
oveged, wa 02 yoaupund. i udv oty 8¢’ &8 Felag xai xixdov
negupsgelag duvdusva Avsodar Ayorzo &y glndveg érineda 10
xal yag @i yoappuai 0’ v Msvas vd voiaira rgoflijuara
v yéveorr Egovaw & dnenédp, Goa 08 mgoflipara Abevar
wagadaufavouévns sl vir sloeory quds vy woi wdvov
voudy § nhedvwy, tabra orepsa xéxdyvas: edg yag vy
xavaoxeviy dvayraldy ove yojoacdar ovegsv oynudrey 15
dgavelag, Ayw 0¢ vaig xwvxaly. zolvov 6 &5t xuva-
Asirevae yévog 8 wahsivae yoappezdv: yoappai yee frspar
waga vag signuévag sig Ty xavaoxeviy laufdvoviac ot~
adawréoay ual Pefraoudviy Eovear iy yévsory, bmoiae
suygavovary ai Ehwe; wai werpaywyilovaae xai xoyhosidsic 2
xai wodoadsiy, nodde xoi mapddofe rrepi advag ovoar
ovurripesa,  vowateng 0% tic Stagoedg vy rrgofAnuarwy
otiong 0 makaeoi yswudrear v mpoetgyuévoy dni vév to
sdetdv modfAnua v @ioe otegedy Sredgyov ody olof v’
joav xavaoxevalew T yewperpuug My zararolovdaivrag, ¥
dnsl undé vag vot zawvov ropdg dgdiov &y Smcédy yoapsty
Jv (g dei to dodsodiv ey dviowy dte pévag dvd-
Aoyov hajisly &v ovreyel dvadoyigl, voig 08 dgydrotg pevala-
fovesg aded Savpaolwg ¢l yagoveylay xai nascoevyy
dmixidsor. fyayov, dg dory idely [dnd zdv pegouévy i
avzols ovviaypuarwy, AMyw 8| & s 'EparooSévovg pego-

4. 1) vl ve coni. He 44, #ls viw pédvemy ABS, tlg 2iy xeraoxeviy
Co, corr. Hu 19. pepiwouéryr A8, sed litterne fefe viv perspicune
in A, peranlaoudvyy B, xavaaxevnguévyy cod. Paris, 2389, (ransmulabi-

lom Co 0. suyyd [(/[iil:iji{] % A 10y.inecens 2ed BY, royydron.
o of ... xed B3, vuppdrovar ... . xel 8, Elixes add. Co xoyhotts



LIBER 1), VROPOS, 4. b

sed Ui aliisque qui in geomelria versali sunt et es yuae
ille de constructione in medium protulit, et quse a nobis
obivcla sunt, diiudicanda permitto, ac salius duco el vele-
rum de hoe problemale sententios explicare et pauca de geo-
metricis problematis in universum praewmittere, ouius dispu-
tationis hinc iem initium faciam,

Geomelricorum problematum veleres tria genera essc
stafuerunt, eorumque alia vocari plana, alia solida, alia line-
ariat). Quae igitur per rectas lineas et circuli circumferen-
tias solvi possunt, ea merilo plana dicantur, quoniam lineac,
per ques clusmodi problemata solvuntur, in plano originem
habent. Quorum autem problematum resolutio adsumptis
una pluribusve coni sectionibus invenitur, hacc solida uppel-
Jata sunt; nam ad eorum constructionem solidarum figurarum
superficichus, nimirum conieis, uli necosse est. Tertium au-
tem relinquitur genus quod lincare vocalur; nam praeler eas
quas stalim descripsi lincas alise voriam el contorliorem ori-
ginem habentes ad constructionem adhibentur, quales sunt
helices sive spireles, tetragonizusae sive quadralrices, con-
choides sive conchiformes, cissoides sive hederae similes, quae
ompes multas el insignes proprietates (symptomata Graeci
vocunt; in se habent. Sic igitur cum problemata inter s
differant, wvelores geometyao illud quod supra positum est
problema de dusbus rvectis mediis proportionalibus , quippe
quod natura solidum esset, secundum geometricam rationem
vonstruere non potuerunt, quoniams coni sectiones in plano
describere non facile erat; instrumentis autem adhibitis miri-
fice ad manuum operationem aptamque constructionem id
perduxerunt?), sicut ex Kralosthenis mesolabo et Philonis

1! Endem lalius tractantur infra IV cap, 57 sq.

3; Conf. infra VIII cap, 25.

deig AL, p superser. A2, unde xoyydomdeis BY, xoyyoeedeis B4S 31, «d-
rac ABIS, corr. BY 27, ¢ Jei — 28. dvadoyiy del. Co 30, dnéd
v — 84, Aéyw &' et p. 58, 1. § xercnalyixois interpolatori tribuit
Hu; celerum pro aivaois averepadror iMe 2 toig afrddy omrayuad
voluisse videtur
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Aapp xai zoig Olkwyog xui “Howvog ppgariroly 1 xara-

nadzenoig). abwor ya@ Suokoyotrieg ovsgsdv elvar 76 mod-

fhypa syy xavaoxsvyy absoi pdroy Ggyavindis menoiyvvae

{ovppdrag drodhwviy v Hegyaiy, U xal sy dvikvawy

absoi wenoliwae Sig wdiv voi xhvov Toudv, xei &Adoe deds
Tor Agiosalov vonwy ovspedv, 0ddsig 08 dia iy idiwg

émeréday wakovpivar), Nuopjdpg dé Aélves did xogloer-

22 doig yoapuig, 0" fg i wiy yoviay dsguporopnoey, -
Syaopeda ody véavugag «roi naracrevag psEd Tivog duijg
dnebsgyaciag, Wy meustyy piv wiy ‘BoarosPévsiov, devespar th
0¢ Ty wwv el Nexopnidy, sofsyy 8¢ wiy viov mepi “Howve
paAwora ngig vay ysigoveyiag dguoslovoay voig dgyivexvo-
velv flovhoudvorg, aai vedsvraiay wyy Sop’ juiy dveveypévyy.
losegeni yag mavidg Fregov avegedv, Suowov ¥4 Sodivu,
xovacuevalstal ngog Tov dodévie Adyov, lav dde wdw s
SoYsioiy st dsiiiv dbo pévae wava T6 eureyls avdhoyoy
Appdiaw, wg “Hewr &v pygavikely vai xavarwalrixoly.)

2 "Eazw odv nhivdov wenyyig 56 ABld, xai & alv
telywva dpdoyume ioa va AE@ MZK NH.A, bpdag Eyoria
sag ngog voig B Z H ywrlag, aai ©0 pdv AEO srgosms-
anyos perézw, 10 0 MZK vy sivyory $térw énl viv AB
r'd xevivwy ofivwg woze sy pév MZ éni voi AB savivog
pépeadae Exovsog owlijva 8’ Blov, iy d¢ xegupyy v K

4. ovpqoiveg — 7. xadovuévar inlerpolaturi tribuil Hu 7. 2¢-
dvxe Hu pro xal Adyon  zoylotidols A! ante rasuramn, xoyylotidodg
BY, xoyyoeidoiy ATBIS R, ypwupic B ot § correctus (incertum an s
Scaligero; , ypappuxiis AS) 1, e anto ‘Eper. om. AB, add, 8
1. THY Al vow raxopidy 8 AL orsgred — {7, xavanadnizoic] nec
folsumr est hoc theorema nec suspectn Heronis, qui cilatur, auctoritas;
famen haec interprelamenti loco ab sliens manu addita esse apparet
14, avepeod aarrog interpolator ex Irégor suspensa esse voluit (ove-
peod pép dodéirog coniecerat Hu, avepiod yip navtos Sedoudvov Col
18. vaiv del. Hu 18. 16 AN I:1 A, coniunx. BS  19. foe A2 ex
fra ple gl BN, MZ KMHAA, pls und S, plepnd BY 20 %4
neds ABS, corr, B3S . Lal om, AB!S, add. B¢V (o 33. ow-
hire Sca, awlgyloxor Hu, octo fere lilterae evanidae in N, Jacuna
in B



LIBER 111, PROTOS. 3. a7
leronisiue mechanicis cognoseere icet.  Ii enim, de solida
problewatis natura consentientes, constructionem cius nulla
alia ratione nisi per instrumenta effecerunt [convenienter
Apollonio Pergaco, qui resolutionem ejus etiam per coni
scctiones invenit, aliique per Aristaei locos solidos, nemo
autem per plana quac proprie dicuntur]; Nicomedes autem
per lineam conchoigem solvit, per quam ctimm angulum tri-
partito divisit. [Ita fit, ut, addito meo quodam supplemento,
iam quattuor problematis constructiones exponendae sint, pri-
mum FEratosthenica, tum ca quam Nicomedis schola am-
plectitur, tertium illa quae Heronianis probatur, maxime ad
manuum operationem iis qui architecturae student accommo-
data, postremo ea quae a nobis invenla est, Nam ad quid-
vis datum solidum allerum solidum, dato simile, iuxta datam
proportionem construitur, si duabus datis rectis duse medioe
in conlinua proportione sumantur, ut Hero docet in mecha-
nicis et catapullicis. |

Duabus datis rectis duae wmediag in continue proportione Veop.
inveniantur. 5

Sit igitur, inquit Eratosthenes!), margo compactus,
forma rectanguli oblongi, afyd, in coque triangula orthogonia

¥ Ea x a ¢

a 2. ?‘e . g. ', . . p'

aequalia «ed ulx 1k, rectos angulos ad puncta ¢ { 4 ha-
hentia, el trinogulum eed fixum mancol, triangulum autem
e moveatur in regulis af y0°:, ita ub latus pf in regul
af feralur canalem per totam longitudinem habente, vertex

1) Multum differunt ea quae Eutocius in Archimedis de sphaera
et cylindro libr, 11 (p. 145 sq. od. Torell) ab Eralostliene ad Ptole-
maenm vegom scripla esse {radit,

*) "Ex epistola Eratosthenis, quoe legilur in commentariis Entocii
in secundom lbrum Archimedis de sphaern b cylindro . 445, appu-
rel ipswm voluisse medium paratlelogrammpm seu triangulum affixum
esse ol manere, non primum.  Sed res in idem recidit; vam eliam si
ultimum maneal et alia duv moveaniur, idem plance conlinget.” Co.
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dig vob I'd aaviveg aai adeod 81’ Slov vod pimovg oe-
vwhipniapévor, wagpanlyoiug 88 xal 16 NHA volywvor dyésw
ny wivigey &l 1@y AB T4 xaviver xazd toly reoosigr-
pévovg dyetols.  Toitwy Oy oltwg dnoxsipérwy, Bye poi-
doued wig wigoy wifov durhaolova nouijoar, decdesiay dno-
lapfavwy vy Al Tig A xai duovdg va MZK NHA vei-
qve, péxetg &v xazr’ sideiav yévpvar sa A K ogueia taig
Ty Toupdvay topaly walg IT 0, émilslla vy ANOE
ovpriztvoveay tfj 1'd xavd v0 P iyoivo yag zas’ avayany
opeites EranohovPely), xai olswg w6 mgoxsiysrov aviei1v
avuflaivee,

‘Bisl pdo dovev dg § AT npig 11O, ofvwg ¥ AP
mgdg 1P, xai i AO ngdg 1K, xai | QP ngdg PK, rai
i IO zgdg OK, el i IIP scpog PO, ai § 1K wgog OA,
2ai i) KP npig P4, zai §; OK noog AE, wiv AU AZ15
dpa dvo péoar slodv at 11O OK zava cvveyi] dvadoyiay,
Am‘. dove Burhaoia ./l[' tiig AE: dimhdowg dea wai b
ano zig Al /viog r0b dad 'trg IO zifov. & & &hdov
rwa Ayov &yer O #ddog molg ¥ov wifov, dxgivov Tov Adyov
&ee &yeer aai vy Al irgog AE, zai v Aona ouoiwg
rotaozsealay,  xab & toirov gavegdy Bve ddtvardy duwe
T apozgipsvoy e vov Eminéduwy Meodau.]

24 . Kaza 68 Nixopidy ot doSaoiv eldady wdiv
.4 4.4 do péoae xava ©o ovvexés lapjdvoviar weong
T0uide, b2

Svpnendnowedo w0 ABI'A napaddyAiyeappor, xai
zenodw Siya ixaréiga v AB BI' 1oig A E opuclor,
zai Emilsvydeioa i A apehiodw vei ovprtresévo i ©R

1. yd xardvos Sra et %k qovoir Hu, __|_1_ou A, post jucunam
tou B, voii & 2, ipd BY in rasurs, NAM AS, vly ViSen 3. xerc
Sea ., per (o, x«i ABS 4. Grav foddyral — 8. aodidar, hudacar

«:ro/.«m]m'mr i Al iy 45 coni. Hu 6. M7 KNIt )\, corr.
B Tra -l.: el K. reeic I10 A, distins. BS 13, n(m; 1K) npos K1
AS, apdg xn B, corr. V3 Sea 14, npdg OK| nyds @K ABIS, corr.
B’V* Sea apoe PO 70(:0; PC ABS, corr. BSV? Sea 16. «l 1O OK)

«f 16 Bk AS, of 13 &2 BY, corr. B3V? Sea 19, Eyor b xiigog Hu




LIBKR 11). PROPOS. 5. L]

autem x in regula »6 ipsa quogue per totwm longitudinem
canalis instar excavata, ac similiter triangulum 54 in regulis
af y0 per eosdem canales moveatur. Quae cum ita prae-
parata sint, si quis cubum cubi duplum facere velit, rectam
AE disidiam rectae An, i est ya, abscindut, tum triangula
utx vgl distrehat, donec puncla @ § in eadem recta, in qua
wiangulorum sectiones 7 0, posita sint, denique reclam anod
iungat, quae rectae & in punclo g cccurrat -hoc enim fieri
necesse est:, et sie illud quod ei propositum est contingil.

Nam cum sit

«y (] all Se ¥ ag nx *Q ox
¥ = p‘.'m't‘= u'= o op_ o = i = o

rectarum igitur ay £A duae medive in continua proportionc
sunt 7t ox. Kt est ey duplo maior; quam &4; ergo etiam
cubus ex ay duplo malor cst quam cubus ex wd*,. Si
autem aliam quandam proportionem alter cubus ad alterum
habeat, candem quoque recta «y ad §A habeat necesse est,
quo facto reliqua codem modo construuntur, [Atque ex luz,
apparel propositum per plana solvi non posse.]

VilI. Nicomede aulem auctore, datis duabus rectis yd
dar, duae mediac continuo propurtivnales sumuntur hoe modo? |

Compleatur afyd parallelogrammum, ¢ rectae af gy in
punctis 4 & bifariam secentur, et juncta 64 producatur reclac-

£ Duplo maior cum laline pro Graeco dinddorog sive dindavtuwy
dicimus, ac similiter triplo maijor pro rprrddoeog ele., ablutivi duplo.
triplo nun differentiam, sed proportionem significant, velul si dixeris
dupla proportione maior cle.

%) Conf. clem. 8 def, 44; &, 12; 11, 338; Brelschneider, die tien-
welrie und die Geometer vor Euklides, llp‘viﬂt‘ 1870, p. 98 sq. 141 s,
Coplomus de eo argumento expositum est o nobis in Fleckeiseni nona-
libus ‘Newe Jahrbiicher fiir Philologic und Paedagogik, vol. 107, Lipsiae

a, 1873 p. 493 —3504,,
2; fadom demonsirativ, puucis admodum mulatis, infra redit IV

propos. 14, congruens illn quidem cum Eutocli commentariis in Arehi-
medem.

N, xal x — 22, Jteader interpolalori Wibuit He 28, 17 Alin ey,
8, om. B 27. toi¢ (4E A, distina, BS tn o Ly 04 Hu



60 IAIIOY EYNATUIHE 1.

Exphuleioy xave w6 H, i v B ngog dpddg | KZ,
rai EuelelyOu i 1'Z Yoy ofva tfj AA, vai énelsydo
y LH, yei et aapdbhihog § 1'Q, xai yuvieg obong sig
dwo vav K@ dno
(N d09éveag w08 4 Bt-5
I i i ZOK o~
Y aige iogy iy QK
- 0 AA T v 17
@34 nio yag wg dvra-
r— L ' P oy e’Je:’x-?q dea wig 10
2l : aoghocidoiie  yoap-
A : pig), xai dmilecy-
’ | Ssioa i KA ge-
# {U____'j_* vz Blede x.ai. ot
P munsbyw v BA -1
P pAySeioy xava 20
¢ M Myw bri doviy
wg § A" wgig T'K,
i FK ngog MA vai §) MA neog vip Ad.

Enei pap i BI' vévpupar diya vy E xai mgboneezar 20
atejj ¥ I'K, ¢ dga dud BKI pera voi dad I'E loor doriv
w7 dxo BEK. xowviv ngoonslobw v dnd BZ- v6 dga drb
BKI psré vdv dno FEZ, toviéorey vob dnd T4, oo
doviv woig dné KEZ, zoviéowr v dno KZ. el $nei
awg § Wd iy AB, §j WA wgoc AK, g 88 § MNJ meig2
AK, offrwg iy BI neig I'K, xai wg dge §j MA npg AB,
otzmg i, BI' wpoy I'K. xai &ovey wig pév AR juioeta
iy A, tig 68 BI' dunldis iy I'H doven Gga rai g § M_1
mpig Ty A, ofvwg i HI' weig FK. ald’ vig §y CH
ngig TK, ofzwg §) 7O upig OK die rag nagaddidovg s

1. anle v B7, ut plocimis aliis locis, cogitatione addendum est
iizda, quod ne forle in conlexium inserendum esse pules, confl. etiam
infra IV propos. 24 3. 4 ante 1R oom. AL add, ANRS 8, 1i A4
y 1§ IZ} pro 5 coni. reméony Hu 10. Adeiyoy: demonstratum
hoe esse o Nicomede, non a se ipso, Pappus dicers voluil; aliter au-
tem idem 2deiydy infrs sonal IV eop. 43 41, zoylesrdais Y, xoyzlo-

EIRNE TSI S e S Ry




LIBER (1L PROPOS. 5, 61

que ¢ productae oceurral in punclo 3, ot rectae fy perpen-
diculovis ducalur &, cuius punctum § ita sumatier, ut iuncla
¢ aequalis sit rectae «d”}, et iungatur {y eique paralleln
ducatur y&, et productd By ad punctum % {adhue definiendwm;,
cum datus sit angulus %3 "}, a doto punclo { recta L« ita
ducatur, ut 9% aequalis sit rectae od sive i — hoc enim
fieri posse demonstratum est per conchoidem lineam!, — et
juncta xd producatur occurralque rectae fe productae in
puncto g; dico esse Oy : yx = 72 pee = pu : ad.
Quoniam enim Sy hifariam secta est in puncto & eigue
in eddem recta addita est yx, est igitur propler elem, 2, 6
fzouy + ye? = ext. Commune addatur &l?; est igitur
Pa-ny 4 et + el = ext 4 &2, id est
fxeny 4 L% = 2{% Ko quoniam propler perallelus «d
fx est
pa : af = ud : dx, el propter parallelas pf oy
Hé : Ox == By: yx, est igilur etiam
poe:af =fy:yx Llestef=2ad, ol fy =14y
‘guic 9f = ad = f); crgo erit
elinm?,
pac: ak = 1y 74 Sed propler parallelas 3l y9 est
gy oy = 8 B ergo cliam
componendo
' "Opuriel ex dunbus dalis 0 de moiorem esse_vir dy.  aliter
enim ;¢ nequalis ak non subtenderet angulum rectum el V4

**. Datum esse angulum xpd ex iis demum sequitur quae libvo IV
prapos. 24 ab initio supponuntur.

1} Vide infru IV propos. 23 sq. et conf. adnol. ad Graeen p. 60, 10,

2) Hic_ ndnnlnl V¢ “quia il quod fit en «p gy esl aequale ei quod

i ex «d ", Wlem igitur per formulam mulliplicationis significal, quod
Pappus per proportionem lacite supplevil, sisil a: b= ¢ d, csse etinm
a:fbe=gc:d.

mlovc B' goyyarsdolis AIBSS 14, gal quunenréro BV (cont, supra
p. 58, 28 ol infra IV eap. 43, lot fere litlerne parlim evanidae pariim
(-Imrln ngalullnnln inductae in ,\. om. 8, fwg dr aupaln m Srg 18, o
y AT n@og TK) i 1K A, _a_vu- oy nghe x BY, aig i pd seds yu
B, .. N Bx S, we g uﬂ nphs Jx V1, corr. V2 Sea lpmc- or necessitn-
lem insuper offraxc add. Sea 3. & rx BIV? Sea. i K AB'S



G2 HAHIY SYNAFGrHE T

zag HZ PG+ zai auvdvee doa g r} HA /rééc AA, f/?K
QUg i(() oy ¢ wwxmm xal q AdA 1;:; GK {ézm xai
c” 17 ioy Eoviv :1 A+ log dea et § M o ZK.
Luov dga wai ©0 dnd MA %G dno ZK. aai éove 1 e
ant WA {oov 6 56 BY.A psta voi dud Ad, wi ¢
anv ZK loov 8deiy¥y 3 twd BKI' psve voi dno 17,
«v 30 an6 A.A loov v dred 14 Yoy yag Snivetzar i A
wj 14 Yvov Gpa xai dowrov w6 Sne BMA dang
b6 BKI™ g dea § WB ngog BK, obzwg i I'K medg
HA. &dd’ g i) NB xgog BK, § A1 neog I'K- zai eigty
dpa § A" wgbg I'K, § I'K ngog AWM. fure 38 xai g
iy UB nedg BK, i MA iwoby Ad- zai og &Gpe § A1
ngog 'K, v KI' weog AM zai i) WA gog Ad.

205 ¥. Kara 08 vovg nepi vov “Howre, mdig dovey Suvawiy
dto doYsioy eIadr Svo ploag ardlogoy hafsiv dgyavi-1s
wig, deld oy.w, duedrinsp dutiv ©6 wgfhyua voitn, wadd
pyoey wui & “Howy, otspedyv. " xdyoopeda 68 quow “rar
deliewy vy pdhiosa noig Ty yeipoveyiay ebYeror.”

26 'Eorwoav yae ab dodsious cvdsine «i AB BI' meig
dodag dlhijdarg veiuevar, wy det b0 udoag dvdloyoy dpety. v

Svunednowodw 16 ABI'A napaddyddyoeppov, xai
sugeghiodwoar ai A 44, rai dnsledyYwoar ai AB I'A,
xai magarslcIw xuvovioy nghg v B onpely xui wvelodw

2. fns) xel — 3. § A interpolala esse pulal Hu, quamvis ea-
dem infra IV cap. 43 et npud Eutoclum redeant 3. 5 A.4) iy A
AS, corr, B Sea 1.8, 16 dab A4 A, tum post exilum versus ¢
il. 0. faor; 7eit et ante inilium proximi versus dnd I7, g yag bno-
xerru § A4 adseripsit A%, porro vig I/ taov ége xar col. A
15. & A in marg. $), om. B 17. & ante !x.)qomys.ln add. ABS,
del, Hu 0. didficic BIS, didides A, om. B' @4, 70 4B [ A,
coniunx. BS 22, nejeiydooay BS, in A manws secunda (an alia re-
centior?: in particula membranarum anliquae seripturse superducta
seripsil 1nh.éu/.'nu, lum _inilio proximi versus sequitur oer pr. my
exaratum .« JTRT1 A, core, BS 3. B agueiy) oclo de-
cemye Iil!eml um spatiom inductom in A, ... B Sea, g anusin
B, om. 8
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ph:ah == Le: On. Sed ex hypothesi est ad = Ux:

ergo etiam ol = L1, et

uAt =2 2 BV propler elem. 2, 6 est

A = Jp - pre 4 ad?, et suprn demonstralum ost

#ll e e ouy 4 722 fom in his est a@d? = 422 (nam

ex hypothesi est ad = y{ 5 ergo
etiam subteahiendo
Bre - pea = Fuouy, id est proportione facte elem. 6. 16)
pi i Ba ==y pa. Sed nplw purallelus u3 6/ esl
yﬁ fr = Oy: y%; ergo etiam
Oyt yn = yu:pa.  Sed propler puralleles @z of est
[lﬂ D= g ad, ideague
ve i pa = pa: ad; ergo eliam
Oy : ya = y%: pa = pe: od,

IX. Quomodo autem secundum Heronem!) einsque
sectalores duabus datis rectis duse mediae proportionales in-
veniri possint instrumento adhibite, jam demonstraturi sumus,
quoniam hoe problema, sicut etiom ipse Hero dicit, solidum
est, “*Exponemus sutenn” inguit "‘dcmonstmlimwm oumnium
maxime ad mAnuum operam accomodatam’

¢ Sint enim datmn rectae aff y0 ad
L rectos angulos inter se positae, qua-
L rum duae mediae proportionales in-
i o p veniendae sunt.

a

Compleatur afyd parallelogram-
mum, et producantur &y de ad puncle
wondum definita; e {*1, iunganturque
82 yu secanles sese in puncto 1, ot
apponatur veguln rersatilis in puncto

4 Conf. supra eap, 21, infrn VI cap, 25,

2) Similis demonstratio exstat in Heronis quae feruntur Lelopoeicis
{veternm mathem. op. ed. Thevenot p. 1435q.), quam possitm_mulatan
sub titulo we ll(mw & ungavixeic doaywynic zai v Tois rionounaiy
repetivit Eutocius in commentariis ad \rchnn de sphaer el cylindro
p. 438, Sed in ulraque tibro ipsa Ueronis scriptura minus accuvate
serviln esse videlur quom in hac Pappi collectione.

* Neque hoe loco in Graecis #ni 1 £ Z nee pavlo post véurovme
@dishes xuric vo H addenda esso existimem ; namque haee ipse Pappus
brevilatis causa omisisse videtur.,
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64 HALIOY EYNAIQEIE I

sépvor sag UE AZ, &yerg of 4 Gied vob H dyleian dui
wp wig I'E wopiv Yop 7a'vrtm 'q} ard v0b H i iy i
A7 'myqv. /e/ovém, xai dorw § pév 'mu xcu-m'mv dowg
§ EBZ, loae 8¢ ot EH HZ: Myw odv Hve af AZ T'E
péoar avaloyde eiow vév AB HI. 5

'Brsl yag dedoyuwniy dovwv 70 ARBIA ragaddndd-
Jeaupor, ot véovages en?.)sim ai 4H H.4 HB HI" ¥oa
dAfdaig slolv. duel odv Yoy & AH wj AH, xai difjusas
i HZ, v dga b d4A pere voi and AH lvor éoviv
wg and HZ. Oed sd avva 8 xul 30 D40 JEI' pesa voi 1o
dreo I'H Yoov owiy vj dad HE.  zel slviv {oat ai HE HZ -
igov Gga xai 16 Snd ALA pszd vob ditd AH v $ud AEI
peva zof dnd FH. @y w6 dao 1H ooy boriv 5§ dud HA -
downav Gga w0 i AEC Toov doriv 1¢p iwo d2A- g
doa § Ed woig AZ, 4 %A neog T'E. dg 8¢ §j EA meigls
dZ, # v B.A meig AZ i ¢ El' noig I'B, duve éovou
xal o i AB wodg AL, § 16 LA ugog T'E uei § TE
neog I'B* wiv dpu AB Bl péoar dvddoyiv elaw at AZ 'K,

. Kifog 8¢ uifov Srirddotog ov povov edglurstar dia
T00 broxsepivor Ogyavov nai xad’ inag, dAdd xai xaSohor b
Adyov Eqwy xir dinzayFévea,

A, dydaoa 23 rip) ot fere litterae induclae in &, y 20} vijr B
Sea, om. 8, dydsive add. Hu &, fode &k ol EN 117 abundanl, ideo-
que suspm.ln videantur: sed similis pleonasmus infra cup. 97 redit
6. 76 AR T A, conlunx. BS 8 rjj «np BS, wiji AN N 10, d BS
AlL A 43, 10i and m) BAVE Sea, voii dnb 1l THABIS 43, roi énd
¥y B8VE Sea, 1o cnd i TE ABYS  1g dud ne B3 Sea, 16 dad HE
ABIS m—-w fire B ﬂ(mc AZ vave 40 ou]n(wr; TE xa.)__q IE
aghs I'ls. dore Foven xad wg ) 4B ngds AZ e ZA ugac TR xwi
y TE agés TH A! ernsis novem n fere litleris ab A¥%; pml G 7x] ngds
.-l/ ndd \ D xal § Er ngos | rB: wart fares xai arg 3 AR 100¢ A/
7R xal q TE .rpoc TH; 4Iomquv e quao porro A} hsbot, aaTs usgue
ad apos T, del. A? 19. ¢ om. ABS 49— 2. aut negligentissime
haee scripla sunt a Pappe sut corrupla a libraviis et hune fere in mo-
dum restitluendn: xed ' judc 8 diik 10b baoxsiubvov dpydror ob péror
shploavar xidos wfor dimhdmog, @l xd xadslov Joyor Eyur thi
Latreylrru

=
e
3
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mavealurque seeans reclus ye «f’, donec recta ab % ad sectionis
punclum rectae 7 ducla aequalis facta sit reclae quae ab

ad seclionis punctum rectae af duca-
tur, Factwn ism sit, ae regulac po-
silio sit &L, et &g = y{; dico igitur
rectarum ¢ By wmedins proportionales
esse ol ye.

Quoniam enitn parallelogrammum

‘-f'\\f PN aflyd vectangulum est, dquattuor reclae
VAR TN Oy yu pd ny inter se sequales sunt.

NN Inm quin @ verlice trianguli aequicruris
Y

i

«by ad productam basim ducta est 73,
est igitur
00 -la 4 ayt = 4% Eadem ratione est
de-sy + yy = net. El e hypothesi aequales sunt ge
7L, ergo etiam
8¢ -la + w? = de.8y + yyt.  Ex quibus est
‘ ay? = yy?; ergo subtrahendo
0L - fa = ¢ - &y, ideaque proportione fuctu
60 1 00 = (u:ep. Sed propler paralleles af Os o
yf 0L est
¢0 : 00 = fa: al = ey: yf; ergo eliam
aff ol = al: ye = ye: fiy.
X. Nostra sutem ratione per id quod supponitur in-

strumentum non solum cubus, qui duple maior sit quam
cubus, sed etiam omnino, qui datam proportionem habeat,
invenitur !,

{

A

*) Graeca verba, quibus Hero brevissime, ut solet,
theorema quoddam ausiliave sigaificavit, ila transtulimus,
ul, quid scriplor sensissel, slalim intellegl posset. De-
monstralio aulem, quam supplevil Commandinus, sic se
babet; Ductd perpendiculari 96, propter elem. 2. 6 est
O e b it == (92, Commune apponstur gd¥; ilague
est a4 i == ap?, el C92 4 it = Oy ovgo 0 e 4
oyt =

I'_./ 4; Haec problemalis solulio infra redit VI propos.
/

41, candemque ¢ Pappo xeva AéEor, ul ait, repetit et cum
Diaclls problemate comparat Entocius in Archim. p. 189 sq.

Pappus L H
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Kazsoxsudodw yag ppuusnkior vo ABF, xai émd voi
4 xévegov ngog dp9ag drjxde i) AB, xai wevelohw xavdviy
Te segi w0 A opusiov ofzog Gave 7o piv Yy ideag alrod
rwepursiodae wwdity vevi save v0 A uvyueloy tovdn, 6 88
doerriv pépog g wepl évvgor 10 Twhdptor uveichar pevaki s
rav B I wobrey 0 zaseonsvaopiver Emverdydw dio
xufovg slgely Adyor Eyoveag npog ahdilovg dodéria. uai
g Aoy 6 alvig srenafedw & tig Bd mpig 4B, uai
gimlevydsioa i UK 8x3ephijodw i w6 7. wapeyiodw o,
%6 navror pevat vGv B T, foug of 1o daokapfaripevor v
avroi pépog pevalv vdv ZE BB & Sadr ooy yéngar w4
perald wiig BE &l%slag vai vig BKI' iepiqpspsing' woizo
yoo nepalovieg alei zol upsvayovieg To xawvémoy Pgdiug
reoujgopsy.  yepovévw O, wal fgfrw How wiy AHOK,
dors lvag shar tag HO GOK. Myw Gu & dnd vig B415
ub0g 1rpog wo» &no Tig 4G wijov doyov Lyae wov Emiruy-
Févra, vovréonw viv tig 4B ngog AE.

Nogladw yag o »vxhog moooavarnexlyoupuévog sui &
CevgPeive i Kd xfepliodw i vo A, aai neledydu
) AH - srugddhylog lpu doviv wf BA 616 v Toypr stvar 2
wyy wév KO of OH, wp 8¢ Kd v AA. LueleiyPwoar
O wui § ve AA xai §j AT, Enal obv Gpy dover ) Hno
HAA ¥ Spusendiy zai wedevoe 4 AM, Souv dou cig w0
ano AM nebg 50 dnd WA, roreéarey wg i [V neig MA,
offzwg ©o dnd AM meig v dad MH (aul ypio &g §j AM 2
woog iy MA, obivwg § 1A reds tiy MH, diare vai dig
26 and AM irgog %0 and MA, ofrwg w0 diad AM nely
20 and HH, xei § 'Y mpog WAj. xovdg zgooreioSw
Adyog 6 zijg AM weog MH. & doa ovyxeipsrog ¥ ve tad

2. 4 A1 Hu pro i 7.1 coliato VI1l, 26 et Butocio 6. vav #I° A,
distinx. B8, item vs, 10 10, Eog ol 16 in A paene evanuerunt
4, 42, 10 perafd A, covr, BEV2 19, 2uiliebyde A, corr. BS
24, 22, 2nefedydom &) Pappus infra VI cap. 26 ¢l Eutoclus 23, poxt
dv qpuxveilp add, yde W3, oban Hu 25, xul pip og — 28, % I'M
wpos M om. Pappus VIl cop. 26 el Eutocius 99, & ante loyog
additum in ABS del. Mu roii add. B

SEa S AR SRR

TSR ¢ AT rie
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Construatur enim semicirculus afy, cuius a centro &
erigatur perpendicularis 83, el regula quaediun cirea punctum
a ith moveatur, ut aller eius
terminus  detineatur clavulo in
puncto & infixo, relijun autem
pars circa clavulum tamquam
centrum inter puncta £ 7 movea-
tur, His igitur constructis propo-
situm sit duos invenire cubos, qui
datam inter se proportionem ha-
beant. Ac datae quidem pro-
portioni aequalis flal proportio
{36 : de, et iuncta ye producatur ad § punctiem eircumferentiae.
lam regula inter puncia g y circumagatur, donec cius seg-
mentum, quod inter rectas {& &8 abscinditur, acquale factum
sit segmento, quod est inter reclam fs et circumferentiam
Pry; hoe enim temptantes semnper et regulam circumagentes
facile officiemus. Faclum igitur sit, ac regula positionem ha-
heat andz, ita ut sit 13 = J«; dico cubum a #d ad cubum
a 89 datam proportionem habere, id est 35 : de.

Fingatur enim ecirculus completus, et juncta »6 produ-
catur ad A punctum circemferentive, el iungatur An: haec
igitur porallela est reclae 88 (propler elem. 6, 2, quia ex
constructione esl #9 = 3y, el x8 = 61). Tam ivogantur reclac
) 2. Quoniam igitur angulus ned, uf in semicirculo, veclus,
ol in triangulo Anee perpendicularis est ape, est igitur

At et == ape? : oty id est

Y pa = g g (namque propler elem. 6. § corll.
est Ap: ue == ap:uy, ita ut sit etiam
Au?: pa? = aut: ugt, ety quin in tricngulo
semicivenlari yad, perpendicidari ductic g,
esl yps pudo = A s pee, propter elem, 6. 20
coroll. 2 est sy s o=yt s udt==2du: uat
Harum proportionum ulraque multiplicetur
cum ey : uy; est igitur per formulam coni-
positae proportionis

%
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tijig I'M 7rgog M.A xai wod vijg AM weog MH, vovebour

o s T'M modg MH, Aiyog 6 avwig dovey v ouynreeptévp
& 18 wob w0b dmd riig AWM mede %0 dnd vijg MH xei &
00 wijc AM ngog MIH. & 88 ovyneipevog & ve wid vob
dio AM modg 70 dnd MH xai vob wijg AM wgig MHG
0 avedg favey w3 Ay Or &gae & and tic AM #iSog mrodg
oy ared tig MH tflov: zai & vijg I'M dpue nodg xjy MH
Adyog & aveig oty v Abyy woi dnd vic AM xi80v meig
tor and vig MH wbgor. @M’ dg pév § I'M ngde MH,
ofvwg §) 1'd wedg AE, vovvborur iy BA nghy AE, wg 8i1p
3§ AW wedg MH, ollrwg 3 A4 ngig 46, vovvéovty i) AB
mode 4@ rui &g doa § BA ngig AL, vovséover wg O
dodeig Aiyng, ofvwg & and wijg B wifing meig wév dmd
zig 40 wifor. ddv wv moujewpsy xui wg Ty BA meis
wip 46, olvwg vy 40 neog GAlyy wevd, olov wir AN, 15
dourvar vy Bd AE &fo péeae avidoyoy al 46 AN.

28 . TO 8¢ dedregov vy mgoflipdrwy v vde,

By ipavxdy tag vesly peadryreg lagsiv GAhog wig
dpaoney, wal fuundzdiov ©o ABE 8284nevog, of xévegov
o B, xai zogiw ayustor dnl vijg AI' dafor 76 4, xai dn’20
wlvod wodg deddg dyayeir vjj BT wiy B, xai dmileilag
wipy EB, zai aidvjj xddevov dyeyor aund vob 4 iy AL,
Tag vosic peadvizag feyer anldg & wf yuervrdly &i-
sadelodar, wiy pév BT péony aprSugeny, tyy 68 4B péoyy
yewperprany, Ty 08 BZ aopoveup. 25

Ore pév odv §j B4 péoy éovi vav A4 AT & tjj yew-
pespifj dradopia, i 08 EI' wiv Ad AT v o dotdpurr
peobeyse, qarsgdy. fore yip wg pév % Ad wedg AB,
#) 4B nebg AI', wg 88 §) .44 moiy taveyy, obrwg ) wow
Ad AE trsgoyy, voviéorw 3 viv A4 EI', modg sqy wuiv v
Bl 11, wisg 08 zai i) ZB péuy doviy i Gopowsis

1. 705 ante 34 AM el 3. aule wnd vijc AM add. lu §, ro0
anle ro¥ ¢ao add. B 1. dpe ipds Tiv B3 Sca, Gpe apos 1 AS),
omlisit el hoec ot alia B! 44, Zr olr el cetera om. Pappus 1. e el
Rutocius 5. i v BOV? pro i }l_n'f ad DX Co) 18, 1dv
B8 ABS, corr. B3 Sea (o «f AQ A1 AB'S, corr. B8 47, 1.4
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L R T
ua o pd id et

o g L
= Sed est i g
s w _ b
o T T
g%; ergo etiam

%% = ﬁ':’“ est autem fd: de

data proportio.  Si igitur fece-
rimus ut 86 ad 0, ita 0% ad
aliam quandam velut dw erunt rectarum #6 de duse mediae
proportionales &9 dv*).

X1, Secundum problema!) hoc erat.

In semicirculo tres medietates sumendas esse alius qui-
dam proposuil, #c postquam semicireulum «fy, cuius con-
trum erat ¢, deseripsil, et in ree-

e - N ta ey quodvis punctum d sump-

y sit, ot inde rectae & perpen-
l S/f_, b dicularem erexit d8. ct rectam
e &R umsit, eique perpendicula-
“ ¢ a7y rem a puncte & rectam 6f duxit,
tres medietates in semicireulo simpliciter expositas esse con-
tendebal; nam &y esse wediam arithmeticam, tum df mediam
geometricaw, denique @ harmonicamn.
lam vero Ad mediam esse reclarum «d dy in geometrica
analogia, et sy rectarum ad Oy in arithmetica medietate ma-
nifestum est. Namwue est ad : 68 = 03 : dp, el jquo arithme-

abear ey

licu medietas demonstretur) :—:g = oo = e Sed quo~

modo etiam S¢ media in harmonice wedietate, vel qualinm

*i Nom quia est g0% : 893 = gd: de, propler clem. 11, 33 cum

coroll. est B0 : 80 = &9 : o = a:: J¢, el esl i, sive ul Pappus ait, dy

data, quoniam data cst et proportio 36 : Ji el ipsa &4 (dol. 2).
t) Conf, supra p. 3¢ adnot. 1.

At in merg. (8), om. B 19, 20. xévegor 16 B ABIS, core. BY

a4, vir piv B4 ABS, corr, Co 27, n 8¢ JE ABS, copr. (o 28, §)
ante 4.1 add. 8

o
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peodryzog,  aolwy ebdady, ol siner, uivor 88 B volty,
dvihoydr durew viv EB B, apvoiv Ure dud vav EB Bl
BZ & jj yewpsveunj] dvakoyiy ovody whdoosta i) depo-
vy peongyg.  Seexdustar yap bg’ juwy Sotegov Gre die
at BB xai wpeic at 4B aal pia §; BZ dg pla ovveeYeiva s
towobar Ty pelfore Grgav T doporezie pesotizog, dbo
08 at BA xai pie § BZ vy péogr, pla 0¢ § Bd zai pia
i BZ vy Ehagivryr,

29 Igsveguy &8 drakyrenéov rspl vuv zouiv peoneivwy
[aci pevd Tubva scepl Ty &y puuavakip), slra wepl @10
drrisipuéveor abraly chlwr toLdy rata vovg nakatodg, rai
Uosegov wregi T’y sruga 20lg vewsdpog Teoadouy drokovSuwg
Talg yrjcag alt@r, xai wg Svvardy dony Exdoryy TV
Odxa psooritwy dra tig yewpevounis dvaloylag ebgionew,
fva xai vov moozsiperov Ehsyyov dig sedebvew aoaTnodueda. 15

Heyi viv voediv pesorirwy,

30 . Jegépa volrwr psadvrg dvaloyiug gide bre el
uér vl éozer dredopic, wovro xal weadtrg, of puy xei
érdz(alw. plem‘i'n;:ceg ‘70‘59 elau fesig, wv i pey doiduyzeal,

i 88 yewpergini, 1 0¢ douovexi. b1l

Agudrriny) pév avv Adyevas peosrrg, Srav rouiv drrwr
bewv & péaog v Yoy Ereg udv wiv dnewy dregéyy, Smeg-
évar 08 dwo vob Aowroi (g $ye 6 ¢ medg wov ¥ i
wov 7' dpedudv), T Urav 3 dig O meusog Bpog wedg adudw,
% nedren breegoyy rteig Ty devvégar. [redva O drodewis
3¢l 10 Lmepéyovia.]

’ l'sw‘;"wrew;:‘; ,Jé ‘ ).é;l'srau "paoo'mc‘ , 'mv'réonv" o'rmloy:"a
wwelug, brav ) dg 6 pduog fgog 1ig Ere swrv &rgaw, ofl-
swg O Aowdg regig Tov péuny idg yee & ¢’ deedudy meng
vs vov 18" zai Tov 7, xei dlhegt Grav f og O apdroglv
f)’g'og wgug Tov dslregov, i mpuy viegogn 7oy THY dsv-
véoar.

v

1, StSve Hu pro dedre 9. vaiv Elf.1 ABS, corr. Hu auctore Co
5. xed vpeis Hu pro xed el wpsic 1. ple Ji Hu auctore Co pro pcuy
g 40, zed pervd — quexvxdiy dob. Hu 15, 18 A\ o marg, (8),
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vectarum media essel, nen dixit; sed lantummodo hane dsse
tortiam  proportionalem recturum g8 #4 siynificard, ab ipsis
&1 fd AL, yuue in geometricn sunt proportione, hartmonicam
medictatew formari nesciens.  Infra enim - propos. 20) a no-
bhis demonstrubitur in harmonica medietate esse

maiorem extremilatetn = 263 + 308 + A

medium terminum = 208 + #C

minimum terminum == 08 + L.

Primum autem de his ipsis tribus medietatibus, tum de
aliis tribus, quae apud veteres his opponuntur, disserendum
est; denique de quottuor illis, quae sunt apud recentiores,
seeundum ipsorum semtentins dicenes, e, quomodo unaguae-
que e decem mediclatibus per geometricam analogiam inve-
niri possit, exponewmus, quo copiosius hanc quam ingressi
sumus demonstrationen persequamur.

DE TRIBUS MEDIETATIBUS,

XIl, Differt igitur medietas ab apalogia eo, quod qui-
dems omnis analogiu medictas est, minime autem contra,
Elenim medictates tres sunt: arithmelica, geometrica, har-
monica,

Arithmetica medietas dicitur, si, Wwibus positis terminis,
aequalis differentia ost inter medium terminum ununque ex-
tremum atque iuter alterum extremum medivmiue (velut 6
codem differt a 9 et a 3), vel si primus terminus ad se
ipsum cademwm proportione est ac prima differentia ad se-
cundam,

Geomelrica medielas dicitur, si medius terminus ad unum
extremum cadem proportione est atque alter ad wmedium
(velut 6: 12 =3 : 6), ct aliter: si primus terminus ad se-
cundum cadem proportione est ac prima differentia ad se-
cundam.

om. B &l A% in rasura 8. 38, rpla Ab § @9g o B (] oy B3
in rasura), /[ A, § a¢ lsinc o, §  adyvor AS, corr. Hu auclore (o
25. 206, spore — omegéyorve interpolatori tribuil Hu (vide p. 87
adoot. 4, 28. ¢ anle uéoog om, 8 30, yor dwdexa (sine ace.)
xal vor rpfe A(B), numersles notas restituil §

"
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Hopurear 8¢ duer pevGrg, Grav O picog Sgog vei adwy
] £ '3 A} € A - » 4 ¥ : \ ‘-.
pégee tisgéyy név Erig 16iv drowy, tnsgéyprar 8¢ Yo wob
ﬁau’mﬁ f',(&g‘é'zu 0 ¥ detOuog meog ve 10w f xal 1oy ¢},
L1 < -~ +
n Uvav g og o wedrog Ggog eog wov veirov, # mouny
< +
Ureegogy negog Ty devrépay. 5
Tofvaw daoursivar shoijoousr buob vdg toelg pead-
g & dhaylurarg stdelwg mwévis whv doipy ngoyea-
péreay Tarde.

31 “Eovw &) wedrov doBaiadiv viv AB BI' ploqy ebgsiv
AOT@ TRy ysWpUETQULYY avdoylar, 10

s "HyYw wgog dedag §) I'd, nai

/\““‘ ~ 64‘1({ uryr}a.‘}w‘ i AB ¥ E, xai

LTSN : wepl #évegor 10 E dta voi B mepe-

"’ /o N glesta yeegioa seuvézw Tiv mede
TS R Jodte xare ¥0 4 L Th Ta 15

€ E e P vgdag xara 70 dJ, xal 7 va B 4

dmisvyvvoiay loy dgpejodw § BZ,

el pévstan iy Cypovpéy uéon ) BZ. &mlwySsioa yog i 4.4
Gy wegidyer poriay peva wijg Bo 6 w0 lonr slvar éxa-
tégav vav BE EA wf dmilevppvoboy va d B, Eovv 68 aui
i woig vl I' G, ual lonywwioy dga v ABd Tolywror 2
wp BId, zai dea zobeo b wegl vy xowvip abrdy yovlav iy
10o¢ 1§ B adevoai dvdhoydv elowv dig dou i) AB meog AB,
) Bd agig BI', aui péan vdv AB BI' iy Bd loy ©j BZ.

32 . "Eauw 8¢ doYstodv wiv AB BZ vy #docove
anguy Aegdeiv,

25
Terpiodw- diys 9 4B wp E,
B rai rregi aévigor %0 E d1ct 100 B
a3 wrspupépete yeyipdo, wai abry
L{ " utyr}oﬂw v tig b vob Z megl
Lt zdisgor T0 B yougopévrg megupe- 30
P g ¥ i p Q 79 ‘p i e ¢

pelug rara ¥ ., zai zdSevog qx&m

3.3 B pro o7 fidem tacite cory. Cop 5. 1 B.1 AS, distinx. B
19, v AE ABS, distinx, Hu 33, aisvpel B3 pro adevpdy “idem la-
cite corr. Co) 24, 1y add. I ddérrove AB, corr. § 28. «alry
B, quyy sine spir. el ace. A, «'ri S 29, S B Sea, ¢ A, @ S, des B



LIBER {il. PROPOS. 6, 7. 73

Harmonica est medietas, si medius tevminus esdem psrte
superal unum extreinum ac superatur ab allero extremo
(velut 3 superat 2 dimidié huius parte et superatur a 6 di-
midid numeri 6 parte}, vel si primus terminus ad tertium
eadem proportione est ae prima differentia ad secundam?).

His definilis tres simul medietates inveniemus in mini-
mis quinque rectis lineis (propes. 15), postquam haec prae-
miserimus,

Primumn igitur propositum sit, dalis rectis af Sy, me- l’rop
diam in geometrica analogia inveunive.

Ducatur perpendiculavis yd, et bifariam secetur ef in
puncto &, et circa conteum & circumferentin per f descripta
seeet perpendicularem in d, el vectae puncta g & iungenti
aequalis abscindatur 8%; iam fit media quam quacritous S
Nam iunctd do angulus «dg rectus est, quoniam est f& =
s = de*). Sed etism angulus fyd reclus est; ergo triongu-
lum ofd simile triongulo dBy, ideoque latera cirea commu-
nem eorum: angulum 3 proportionalia sunt, id est af : 48 =
08 : By, sive rectarum aff @y wedia proportivnalis est 8d,
quae acqualis est ipsi BT,

XliL, Propusitum autem sit datis rectis af S minorem Prop
extremam in yeomelrice analogia sumere.

Bifaviam secetur ¢f in punclo &, el circa centrum & per
puncium f circumferontin describatur, et hanc circumferen-
lia per punctum { circa centrum # deseripla secel in punclo
6, e ducatur dy perpendicularis ad «f; iam reclarum

4] Formulus igitur hasce proponit Pappus: primum in progressione
quae descendere sive ad minus vergere dicilur, positis ternis membris
« b ¢, nolationes esse

arithmelicae medielalis a : ‘ a=b
geomelsicae » 2 a:bh = e
harmonicne v aie I X

at in creseemto progrossione similes esse formulas mombris differentia-
rum vicissim posilis,

%) Hoc voluil dicere: quoniam ex constructione punctum & est in
circumforentin semicircull, culus dismetrus est af ot cenlrum &.
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drzorouly BY 7. 7 anle durd.) m AL A2 13. 4 yd LR L B -
i A, corr. BS 18, xavde 1o & 2 ij pd Bt 18, §j «ed BY
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LIBER 1fl. PROPOS. 8. 9, 75

aff 4L tertia proportionalis Ht By,  Demonstratio enim similis
st superiori do media proportivnali,

(Kt manifestum est, si duta analogine proportio dupla
sit, ita ul off sit quadrupla By, reclam quue aequalis rectae
#d ponitur dimidiam esse ef, videlicet ipsam ¢f; si autom
maior quam dupla proportio sit, candem esse minorem quam
dimidiam; denique, si proportio winor quam dupla sit, can-
dem maiorem osse quam dimidiam.)

Tam propositum sit datis rectis S By maiorem extre- l’lup
mam in geometrica analogic invenire.

Ducatur perpendicularis »%, el hane circumierentia circa
centrum B per § deseripta secel in punclo &, el iunclae S3
perpendicularis ducatur a¥; fit igilur ¢f lertia proporliona-
lis vectarum By L. Nam hoe quoque manifestum est ex iis
quae supra detuonsiravimus.

XIV. Datis reclis aff By minor exlrema in harmonica Prop.
medielale inveniatur ¥, i
é Ruvsus sint datue duse rectae
™~ ap fy, et ipsi af perpendicu-
N ‘ laris ducatur vecta dag, ita ul sil

! R da = us. el iunbanlm' rectae 30
b . /_ ] &L, oL a punclo { perpendicula-
“ //7’ ] /./7’3 vis ad y9 ducatur y; dico esse

P t_ﬂ = BB
Yy i oy~
[/ Quoniam enim prepter pural-
- lelas e In est
aff : fp = da: {y = «e: Ly ‘esl enim da = s, el
propter similitudinem  trisngulorum
aye yok
ac: Ly = ay: yy, ost igitur cliam

4; Hinc usque ad propositionem 15, quid quoque loco propositum
sil, In Greecis non legitur; addidil Commandinus, cuius verba nos pau-
cis multatis ropulivimus.
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rfj I ioy § 4B, xai § A4 diye wevpodw wave v B, zai
%jj BB Yoy vsioSw §) 4. zai gavegiv bre y 4 doviv §
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5. voit0 — 7. 4 BH interpolator] tribvit He 1. j 4B B HBI
'y BH A (ilem B, nisi quod hic distinxit § 8y), devrépa ot rplry
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addita idem diserte monent quod tacite Pappus supposuil 18, ooy~
nedodrres B, convenient Co; octo fere litlerae obductae in A, ques ex-
cipil adrer non salis perspicue scriptum; eandom scriplurom post la-
cunam significat 5 48, 49. 2nd 10 M fjypdvas Hu pro &l vie 1T uépn
19, bmort¥eadue iy B ¢t codex Commandini, ¥no tf ac deinde initio
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LIBER 1, PROPOS. 40. 4. 42, 17

aff : fn = ay : yn.

a oot _’;\,p

/’ ) z/,.

/ -
» /-

Et est ay = B — By, el yy =
78 — fn; ergo etiamn
«f—py
aff : pp = 2,
B ="asm
Dalis reclis aﬂ Ay media in
harmoniva medietate fnveniatur,

Si autem ef fp extremac
datae erunt et mediam nos quae-
remus, iunctd 8 a puncto f rec-
lae ap perpendiculm'om ducemus
r,g, et a { ad & fungemus reclam
{ye; sie habebimus i ipsam 78 we-
diam rectarum af By, Et mani-
festa est demnonstratio,

Prop.
10

XV. Datis vectis s 8y maior extrema in harvmoniva me- Pr up.

dietate inveniatur,

)
0[‘_‘.—.-./7; £ ’ﬂ
/ s
/ )
A
]

Dalis autemn ¢f fy maiorem
extremam inveniemus, si a punclo
& reclue By perpendicularem du-
cemus rectnm e, ita ut sit de =
&, et junctas BT Oy producemus
ad 5. Nam perpendicularis 79,
ab 3 ad gy protractin duela, ahs-
cindit rectam 93 aequalem ¢i
quam  quaerimus,  {Concurrent
enim dy B¢ versus punclum ¥

ductne; scilicet Be maior quam &y supponenda est.)
XVL balis rectis af y media in writhmetica medietate Pmp.

inveniutur.
« Rursus datis duabus ef y, quarum maior
! aff, mediam in aequali differentia sic invenie-
,;i mus. Ponatur rectae y aequalis B9, ot da bi-

|
ol

quaerimus,

§ 30 (v xere add, Co

I

| l fariam secelur in ¢, ('I veclae &8 aequalis po-
‘ o

i ¥ natur L. Et apparel { esse eam rectam quam

(9), om. B 1ér AR A, distinx. S 32, § OF B9, i E ABIS,
ti ¢ Co, 1dt BR ABYS, 1op ¢ BY
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LIBER ML PROPOS. 3. 4. 43, 7%

Datis rectis { y maior extrema i arithmetica medielate Pl;(;l’-
inveniabur, )
Similiter autem, si { y datae sint, differentit earum
addit vectae £ hubebimus reclam aequalem ipsi
aft (quae in superiore problemnde meior extrema

¢ ' posile es;,

L Datis rectis af § minvr extrema in avith- P‘;‘:l’-
| !«y melice. medielale inventlur.

Pl Rursus si af { datae sint, differentia ea-

runt o { subtructa efficit ¢ tertinm,
Tres sonul medictales in quinque minimis reelis ince- P';‘:_Jl'-
ntantur,
Sit igitur
ergo erunt «f

media rectarum «f y in aequali differentia ;
7 in avithimetics medietale sive progressione.

Sed fial etiom {1y =y : #; erunt igi-

tur { y 9 in geometrica medietale sive

progressione, quae proprie analogia up-

pellatur,  Denigue si secundum ea quae

| supra {propos. 9; demonstrata sunt dua-

P hus rectis y 9, quarum maior est g,

! teviom & talem addiderimus, ot sit

| o yid=y—piy— &, erunt igitur

¢ roce y 9 in harmonica medietate

sive progressione. st autem af @y =

7+ 3", et sunl ¢f y extremi termini

in arithmetica, y & in barmonica me-

dietate; erunt igilur (uinque minimae reclae, quac (res

medielales continent [cacque eliam inler se incommensura-
hiles esse possunt).

Verum etiam proposihan sit in minimis quinque numeris
tres medietates constituere, ot in multiplicibus quae dicuntur
el superparticularibus aliisque proportionibus, indivisibili ni-
mirum unitate posita, Nam exempli gratia, in dupla propor-
tione rectae af ad y, minimi numeri id qued propositum est

£
¢

*) Vide appead.
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LIBER 11i. PROPOS. 45, §1

facientes erunt 12 9 6 4 3; in tripla autem proportione wni-
nimi numeri erunt I8 12 6 3 2. Ei monifestum est, qua
ratione etiam in aliis proporfionibns minimi triumn medieta-
tam numeri inveniendi sint, Atque etiam, si quis separatim
quamque medietatem exponere velit, il ex iis quae supra
seripta sunt elucet; siquidem tres termini minimi in arithme-
tica medictate erunt 3 2 4, in geometrice & 2 1, in harmo-
nice 6 3 2, et numeri, qyuiduxia datam proportionem fun-
damentales sunt, in aeque multiplices et superparticularves
reliquosque transfersnturt!). Velut in dupla proportione, si
estaf:y=2:4, ponemus § pro 2, et 2 pro 4. Et
quonism necesse est medium numerum a primo aeque dif-
ferre atque a medio extremum, fit recta { trinm unitaium,
Et vrectae { ad » proportio sesquialtera est Iscilicet 3 : 2j,
Cui si aequalem facimus proportionem y : 77, mon solvimus
id qued propositum est, quoniam unitatem dividi noluimus,
Omnuia igitur ter mulliplicamus, et fiunt 42 pro 4, 9 pro 3,
6 pro 2, Ilaque fil recta 5 unitatum 4 ot & 3; ergo duto
dupla proportione trivm medietatum minimi numeri sunt 12
9643,

XVII. Haec igitur de tribus medietatibus secundum ve-
teres; verum etiam fieri posse, ut

1} "Per nududrag intellige numeros in qualibet praportione mini-
mos, qui sunt veluti redices quaedam, a quibus reliqui gignuntur; Dio-
phantus Sxroardoes appellat, Videlur sutem docere quo pacto iuve-
niantur minimi numerl, tres medielates continentes” Co, qui practerea
demonstrationem a Graeco scriptore omissam supplet. Quod auviem
Diophanti Ynoordces comparal, quas in Wlus arithmeticis passim oc-
currund, in errore, ut opinor, versatur.

pro udv vob 1%, 45, & loyg baegoyj] v A' del. Hu linterpolator signi-
ficavisse videtar differentiam inter 4 of 2 scqualem esse numero g,
qued ab h, ). alienissimum est; Pappus scripsisset &v oy dvuloyle,
nisi Id ipsum tacite intellegl maluisset) 48, dned BIS, 2 {sine acc.)
Ael, ol videtur, B! 46, ylyvevar A, corv. BS 41, udoor del, Mu
20, 10ls Co pro toeis 2. 6 «f Hu, of BAS, ol do B &g I8S,
nCA HE B 26 1 add.
Pappus L. 6
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adedg ovorjoacdu dv aylovacg ' svdelaig vov deiSudy,
Sifhor dresiIsy.
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ETH usiodw =jj BH log § BO, xai ineleiydw v 4KO*
Myw bve v wf) aguovef] peoderwe §) EK pdoy doviv vy
BE EZ, usylowng otong tiig BE xai laylorys sig EZ.

‘Brisi yag Sedat elawy ab 71gog v0ig B Z ywvine [mag-
daldqiis dosev §) AZ ) OH, xai looyunoy v6 EBH =¢i-10
ywvoy ©§ BZA soupivp, vo 086 BOK solywvor s ZKdA
zoyuvy), Savey Gpa ¢ ) BE medg BZ, 4 HB neds 24,
oy 8¢ i) BH =jj BO* xai g &oa § BE meds BZ, % BO
nodg 4Z. A’ dg %) BO meig vip AZ, §) BK meig KZ,
xai dover §) uéy BK Onsgoyy vdv BE BK ed9siiiv, 9 8415
KZ dnegoyy wiv KE BZ eSaiv: éovy o o5 § BE
rigos sy EZ, abrwg % vdv BE EK Smeguyp) med sy iy
KE EZ trspnyjv: douovixijy dGga pevdrywa msgedyovory
ol BE EK EZ &09¢iou, _udong otiang +ijs BK xai ycy&myc
tij¢ BE xai élaxumyc tii¢ BZ. #elydnoav 68 ual ai pév20
Ad Er I‘d Ty aeté)mrcmﬁv, at 88 A4 B4 AT vip -

pesgualy © aé woslg doa psonryres dvestayudvar sloiy xei dy
Juenvedie.

4. adréc Hu pro adra 8. xdSevov B4S Co, xadéxayoy A, xad’
Exaoror B! cod. Co 8, dnelevydm A ex dmleiydw, ut videtur -
7 AK® Co, i K@ AB!S, # ax3 BY, i} 6 Sea 9, rois BZ A, distinx,
BS rmgal).q).og — 48, rorydivy interpolatord tribuit Hu 41, 42, vt
EZJ roiyoivene ABS, corr. Sca (v KZ.A toiyamvy Col 43, # ante
HB add, Hu 14, dld’ ¢ A2 ox ddhes 20. tijs €L BS, evanuit
seriptura in A ety Iyoar BS (ostensum est Co), [[//|9naar A, ....94day
B, mlcpsnaav 8, Nqydncar Sca vel alius corrector in 8 . rip
dgedunritiy \scil mece’xm-am ptgornre) Hu pro  ¥iis dptIunrexic
ol dd Ad BA AT viw yeoperoniy Hu, of Ot ey ey 6 tis yraps Bé
(Co) ot roexiic BY, in A quindecim feve liltevas evanuerunt el tantum

erpmxiic manserunt, in 8 spatium relictum ante peopereixije

28. e
*xuxlm A, corr. BS



LIBER IH. PROPOS. 48, 83

in semicirculo tres medietates in sex minimis rectis P:‘;P-
constituantur,
ex his manifestum est,
Exponatur enim semicirculus afy, cuius a centro & du-
calur &3 et diametro perpendicularis g8, et rectue &3 per-

-4

pendicularis 67, et ducatur per @ tangens circulum recta
47, et recth ¢y productd ad # ponatur ¢ = fy, et iun-
gatur recta dxd; dico in harmonica medietate &x mediam
esse rectarum s ef, maximum autem lerminum esse B¢, mi-
nimum &f.

Quoniam enim anguli ad B § reeli sunt, est igitur
P88l = fn: 10 = £3: [d. Sed propter similitudinem trian-
guiorum B9% Ldx est 89 : L8 = Bu:lx, ot est P = Be — ex,
et Lx = xe — &l; est igilur fe: &l = B¢ — 6« : xg — &f.
Ergo rectee Fs éx & harmonicamn medietatem continent, est-
que &% media, S¢ maxima, e} minima. Verum etism demon-
stravimus (supra cap. 28 med. rectas ad sy dy arithmeticam,
et ad 86 Oy geometricam medietatem continere ; ergo tres
medietates in sex minimis rectis 8s sive 8y) ex sl ud Oy
f6*) ex ordine constitutae sunt in semicirculo.

* Diserte haec addidimus guec cogilatione supplevit Graecus serip-
tor, Sunt autom ulique necesssria atque efficluntur ex nostra emen-
datione p, 83, 34, qua demum genvina demonstrationis elegantia resti-
tuts est.

[ 5d
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&4 [IAINOY ZYNAFQrHE I,

e . 'Emei 83 xai Nenduayog & FlvSayogunig xai didhoe
Tevdg o8 pdvov mepl Ty medmwy ToLdy psdositwy siplf-
xuoty, ol yERdpot Tuyydvovaey udliota mEOE TaE TEY A~
Ay drayvibostg, dhha uwai espl dAhwy Toudy xazd Tovg
aakatolg, nal e vaig 5§ vavsaig dMhar o tav vawréouy 5
moogelgirrae téadagsg, msipaodusda xai mwegi volvwy sl-
nsly émezovaizegoy, axolovSioavisg uéveoe ye voig red-
vegov, aftveg dmd pév woi psllovog Ggov moroduevor Ty
pevdfuoey roeig dé9svro wig moosignuérag see (a0 zOT
hdaoovog psifova psvgoivisg &hhag vesis Siagapovoag Ty 10
rewIWY.

‘Osav pév pog ) g 6 veévag Bgog meds sdv medzoy,
oftwg §) vod rrodsov Sgov {megoy) medg iy sob dsrrigov,
Ty peodvyza vmevavilav fj Gouowinj xakotow.

‘Osav 8° 7] dig & splzng Boug medg wov Sevregor, 1 ¥0b 15
iteutoy Tuwepoyy 1ol Ty voi dsvrégov, 1 peadrng xadsi-
Tae wéuney wei Smevavia T yswusvqxj (sivég yag aviy
ofzwg 6voya§rmow .

'Omv dé wg 6 dswegog 6'qnc g} rglg ¥0v modtoy, §
toi mowrov Ticsgoyy medg zqv tov Js-vtégov, nadsivae 20
peotTng E'wn;, lsyum 88 xai adw) dmevaveie Tj yewpa-
rguy (ha oy adsiy sov Abywy dvaxodovdiar: g elva
#az’ abzodg ueadrprag .

‘Yud 6¢ wdv vewsépwr, a‘sg s’;’noysv, &hdae. :éouaeeg
Ty aee-'}yw sn,ee.‘h;aav ] yav avpcpeqrmsvat, xéyenvroe 25
dé aai Sonug idlog o} 'mv'rag eueum’sg [vewrspod xakodor
yae vy pédv Toi wodwov Ggov rmraga viv Jedrsgoy Smegoyly
mourny, Ty 04 vub Jevvépov maga vov welvoy dirspoyny
devrépar, ziv O¢ roi smouvov magd wov relroy Smegoyiy

1, TH AV in marg. 'S}, om. B 8. rais &nvtais A, vaie 8 abrals
BS, corr. Hu 3. 6. &Mag — mpoosupijodar révaagag AB, corr. Hu
‘nam wgogevpiiotwr ovufalve: véooagag olienum videtur a Pappi
usu}  9—41. lacunam statuil et verba dwé — mooiray interpolatori
tribuit H% (conf. p. 87 adnot, 1) 44, zip om. 8 17, wéuny Hu
auctore Co pro wdumror . «iriy 8, avriy (sine spir) A, abrj B,
airrn voluil abry) B8 . végcagss BS, 1 A W, af S, aie A,
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XVIIl. Quoniam sutem Nicomachus Pythagoreus aliique !
nonnulli non solum de primis tribus medietatibus egerunt,
quae omnium utilissimae sunt ad veterum seripta tractanda,
sed etiam de aliis tribus quee sunt apud veteves, atque in-
super a recentioribus praeter has sex aline quatiuor inven-
tae sunt, etinm de his diligentius scribere conabimur, se-
quemur tamen vetustiores scriplores in eo, qued illi a majore
termino ordientes tres medictates, de quibus prisuem dixi-
mus, exposuerunt « » «» {sed a minore lermino maiora me-
tientes alias tres diversas a primis].

Si enim sit ut tertius terminus ad primum, ita prima
differentia ad secundam?), medietatem harmonicae contra-
riam appellant.

Si autem sit ut terlius terminus ad secundum, ita prims
differentin ad secundam, medietas appellatur quinta et geo-
metricae contraria (sunt enim qui sio eam appellent;j.

Si autem sit ut secundus terminus ad primum, ila
prima differentia ad secundam, medietas sexla dicitur; a
quibusdam vere heec quoque geometricae contrarvia vocatur,
proplerea quod item in consequentia proportionum contrarius
ordo est,

Itaque secundum veteres sox omnino sunt medietates,

A recentioribus autem, ut diximus, aliae quatiuor me-
dietates inventue sunt, aliqua ex parte utiles, et suis quae-
que definitionibus distinctae, Appeliant enim  [recentiores;
primam differentiam eam qua primus terminus secundum
superat, secundam differentiom eam qua secundus ferminus
tertium, denique tertiam differentiom qua primus tertium:

1} Conf, Procli comm. in Euclid, libr. I p. 67, 8 eod. Friedlein,
Herm. Hankel, Geschichte der Mathematik, Lipsise 4874, p. 488,

3} Primam ol secundam difforontiom, perinde atque ipse Pappus
supra cep. 30, brevius diximus pro "differentia primi termini a se-
cundo” et "secund! termint a tertio.” Et conf. peulo {nfra cap. 46.

aj B af pdy ovuyepopsrar) haec nut ob Interpolatore addita, sut
ex genuinis aliis ac fortasse aliquanto pluribus verbis corrupta esse vi-
dentur 26 reoirspor del. Hu

W
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Tolxyy, voovubrov xai Aspopdvov dnhovdns, xada xai v
doxf] dnormdausda, waf udv pepéovov bgav meusov, tod
8¢ udoov devwégor, voi 8¢ dAaylovov veivov.

Kal Uzav 3 dig % soley dmegoxsy wodg wiv moubuny, 6
devvegog Sgog moig viv volsov, vy usadepra Pdduny Endeb
dsaay.

Mévoving ¢ vab avvod Adyov wdv dmagoyidy, Grav yi-
wivay obewg & medizog pos 7gog wov dslsegov, v peod-
tva Sydmy Gvopdlovour,

Orav 08 3 dg 7 veley Smagoyy medg wiy medbeny, 610
nodizog Jpog 7eiog Tov velvow, Ty peoiryra dvdaryy,

“Orav 32 §) d¢ 1§ volsy Smseoyy mebg vy devedoan, &
dsvzsgog Sgog moig vov volvov, wiv peadwira denduny wvd-
pacar.

Totswy 87 vav Gwy Smonsipbvary vag yevéasg vdr1s
Séna peoosivwy dIyodusda xai Sic vig yewuerguxig v
doylag, g simousn. [dvakapla 08 ovvéowqmev 3 Mdywv.
Adyov d8 maveig iadsne dexd.)

‘H volvev yswusvainy psodeng n sijg ladsysog sijv guin
s Aafoion yéveawr avm) 58 ateiy xei gag GAAag ovomjces20
usaoeyzag, Svdaveuévy, xada gnoty & Jsidvavog Ildswr,
)y sig drakoyiag glow alslay viig deuoviag miae. nai Tig
eUAdyov nai vsvayuévig yvdoswg: Adyss yoo Sre dsoudr elvar

47

3. rol snte rofrov repetit A, corr. BS 8. ¥8duuar AB1S, corn,
B¢ 1. 8. Geav ylvnrar otrug Hu, In A ooto fere iterae, chartes fvag-
mento superducta, legi non possunt, quam lacunam sequuniur xas’
airoig & modiree ete., unde lacuna el tum eadem scriptura repetita
est in B8 8. Sgog add. Hu 8. 9. vip pegsrnra dydony) vip u,
tum undeclm fere litterae ¢o quo statim diximus modo deletac in A,
thy adviy peadryra dySény B, vy peedryra dydoos 8 44, evaron
tsine spiv. ot ace.) A, cotr. B {in qua ab slia wmanu Ireazor scriptum
erat, sed id rursus deletum), &rraver 8 41, dvaloyla — 48. doxi,
manifestum interpretamenium, quod ex Procl commentario in Platonis
Timaeum p. 842 ed. Schnelder. repotitum eosse videtur, del. Hu
30. avey 18 avey A, cort, B (ulry 16 adwiy 8) auvrlasara: conl.
Hu (constituit Co' 23, Myst yap ~— p. 88, ¢ gvois priorum verbo-
romn paraphrasim continent fortasse ab interpolatore soriplam
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atque in his ubique, sicul etiam initio exposuimus?), maxi-
mus terminus primus et intellegitur el appellatur, itemque
medius terminus secundus, minimus tertjus.

Et si sit ut tertia differentia ad primam, ita secundus
terminus ad tertium, medietatem septimam dixerunt.

Si autem, manente differentisrum proportione, sit !
tertio differentio ad primam, ila primus terminus ad secun-
dum, medietatem octavam vocant,

Sed si sit ut tertia differentia ad primam, ita primus
terminus ad tertium, medietatern nonam ; denique

8i sit ut tertia differentia ad secundsm, ita secundus
terminus ad tertium, medietatem decimam appellaverunt,

His igitur definitionibus praemissis, quomodo quaeque
decem medietatum oriatur, etiam per geometricam analogiam,
vt supra (cap. 29) professi sumus, explicabimus.

Geometrica igitur medietas, cum ex aequalitate primum
ortum habeat, et se ipsamn et alias medietates constituet os-
tendens, ut ajt divinus Plato?2), analogiae naturam omnium
rerum harmoniae et rationalis ordinalique ortus procreatri-
com esse. Diclt enim omnium quaecunque procreata sunt

1) Graeca xada xal & &gzi dusoralapeda quo referenda sint, non
salis liquet, Nam supra cap, 4¢ talem quidem disquisitionem inchoavit
seriptor ol quasi praeterions tetigil, neque tamen ad finem persecutus
est. Et cum illo loco verbe quae in codico exstaut dwd yoi ékdocoros
pstlove utrgoivies cel. ineptivg composita ac sanee conlinuaequo ora-
tioni prave inculcata csse videantur (namque etlam in quarte quinla
sextaque medietale a maioribus terminis veleres inceperunt, id quod
ex huius libri propos. 3438 elucet;, forsitan his electis post mposipn-
févag lotlor lacuna statuenda sit, in qua omnia interciderint, quaccun-
que verbis xuda — duorsddueda Siglficat scriptor. Colerum tam
surra cap, 80 glossa wedra §¢ dxodarr dei v Umspdyovve, ab inter-
olatore quodam adiecta, simile quid moenuit; nam ngdira ille esse vo-
it et wpdrov Sgox et mowryr bmepoyiy, llaque progressionem ad mi-
nus descendentem Intellexit. Sed nihil elus modo illo quidem loco
Pappus in mentem induxit, cuius definitio, ul siunt, generalis est valet-
que etiam de prograssione augescente.

8) Non ipsa Platonis verba a scriplore citantur: sed haec senlen-
tia liberius composila est ex pluribus Timaci locis: vide p. 84, B. C;
3!,'A. C (similiter Locr, p. 95, B. C; 99 A, B); ¥, B ‘ore yéreow
newry pudy fooivo revayuéry pin nioy); 9, E |yevdocag nad xoduov
depiv); 80, B (Sid iy vije Selus dguoviac piunow). Conf. etiam no-
stram scriplionem supra p. 59 adnot. * cllatam,
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vy padyudswy ardviwv, aigla. 6¢ yevéosws xai Geoudg
mwhdor soly yevoudvarg 1 ¥iig dvadoyiag Fela @iowg. deey-
Sjostar 68 ) ovosaog vy Séva psdotiEwy Gk TG yew-
ustusiie éraloylag ngoSswenIéveog vovde.

Tesig dvadoyoy ioswoay bqot ot A BT xai may-
povéoy uév vii A I pese § vdv B loog dxxsiodw 6 d,
qvvauposépe 34 % BT oK, v 6é 6 2+ Myw bve xai
ot 4 E Z Ggoe dvdlorév siaey.

Enel yag wg 6 A medg wov B, obrwg o B npés wov I,
fovar xai avrSévre g ovvaugivsgey O AB wedg wov B, 10
oflswg avvaugpdregog & BI' maig wov I' xai mdvreg dga of
Nyobuevor medg mdviag vodg Emopévovg sialy dv v avEp
AMyp g ovvapgiregog 6 A B psva ovvaugozégov voi B I
mwaog avvaywitaqov v BT, ofvwg ovvampdugoc 6B
woog wov . xai é’om mvapqzmégq) uév v A B psvels
avvaycpm'éqov zo¥ B I Yoog 6 4, avmmporéqtp dé g BI'
umg OR, vai vt T' 6 Z* xal ot 4 E Z &ga dvihoyov
slow & v svvapgorépoy voi A B g wov B Adye).

Aiinsg lowy udy Smonsipudvewy viv A BT ot 4 E Z
& tjj dunhaoiq yévowre” v dvaloyle: ovvaugdvegog yag 620
A T psga 860 vav B durddotog ovvapgoségov voi B T,
ovvaugpovsgog 0 6 B I' 509 I' Semhdotog: v 8¢ A BT
v tjj Qurhaale dvaloyly Sreonsipbvey, ueylovov pdv Gvrog
3y aveoig zoi A ot 4 E Z Zaovvay ¥ v vuchacly, Slayi-

4. padyudrey) immo yevequdrey Hu A, nobnwwwj.‘mmc Atex
wpoa|Fewpipntos, 7weos bewondérrog BY, corr. BSS 8. duvauoripwy
AB!, corr. B38 6. raie ..ll‘ AS, distinx. B 7.0 ¢ B, Stedht B
AS 9. d¢d A 71Q0¢ oY T, omissis reliquls, ABIS, corr. B4 Co 10, @
auvauqoregos A, core, BS 44. & By BYin resura S, v6 AT A
9. 18, ol & 1§ adrg hyqz forsitan interpolator addiderit; conf.
tamen infra cap. 88 43. & ante aureuydéregos addilum in ABS, del.
Hu & AB — wob BI’ I" ABS, distinx. Hu (item posthac)  44. tér By
tante ofrwe) BS, 7od HI A 18, 7@« AR ABS (sed statim posthac
recle A 100 B T; s, dt 1u BT AS, distinx. B 18, & ¢ —
Joyp del. Hu  7od AB AS, distinx, B loyp om. 8 49, .fidnep
Yaor ete.] De hoc cap. 49 idem Judicandum esse videlur quod supra
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unum vinculumn esse; causa aulem procreationis et vincu-
lum, quo omnia procreata continentur, esl analogiae divina
natura, Demonswabitur autem decem medietatum per geo-
metricam anslogiam constitutio hoc praemisso theoremate.

Sint tres termini proportionales « # y, ot ponatur
d=a+20 4y, e
s=f 4y, e
§=1r;
T ? dico terminos d ¢ [ proportionales esse,
i.“ [ 1 Quoniam enimest a: ff = § : 9, erit eliam
{ i |* componendo
} ] a4 f:f=f84y:y, Hague summa
lo - antecedentium ad summam
L& [ consequentium  erit in ea-
1 dem proportione (elem. .
l 12), scilicet
T, e+ +y:fby=f4+yin
’l" : : Et e hypothesi est 6 = a + P 4 y, et &=

f+yotl=yp ergoectiomd: e =s:L
ltaque suppositis aequalibus & 8 y, erunt & ¢ { in du-
pla proportione; est onim @ <4 28 4 y = 2(F + ¥, et
44 = 2. Contra si a # y in dupla proportione suppo-
nantur (dest aut a: =R :y=2:4, at a: B =f:y
=1:9; et in priore cust o maximus terminus sit, erunt
68§ in tripla proportione, contra si e minimus terminus

*) Hoe numerorum excmplum, quod omniao simvile est superiori
illt In propos. 18, singularis proposilionis loco numerat Commandinus,
praemisso titulo " Geometricas medictates per analoglam invenire.” In
Graecis non solum ea quao in versione Latina sequitur propasitio 19,
sed etiam alin nonnulla aniea excidisse videntur, quoram loco inter-

polator loc qued nunc exstet cap. 49 posuerit. Conf. append. ad
propos. 24.

ad p. 78, 48 adnotatum est 20. dimlaale yeroty’ devaloylat A'BS),
corr. Hu  auvraugdrepns yip A, corr, BS  20. 91,6 AT AS, distinx.
B 94, 3% vob B — & BT AS, distinx. B 34. foorrce add. Hu,
fient Co & 1§ vondaoia B3 !Co:, & vijl/{miaolce A, & ¢ Stmlas
ol B, lacuna onte demiaaly in 8§

Prop.
17

Prop.
18%)
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osau 08 & vjj nuwodig: xai yde ovwwapgitsgeg 6 A B voi

B sgumhaoiog uév fowv, &l dindowg sy 6 A voi B,

r,pualmc 04, & 6 A woi B fuovg aly. xai o&'zwc drmo

L1 ééqc I.dyww oé dvdlevdar nouan).eiacol 58 xai dree-

yd@m evewxowac. xal ndhwv, ai povidey slev of ABT,5
§ nrave sovg 4 E Z yswpereinyy peadsng &v Slaylovoeg

Aéyour’ v dpi3unip voig &' F o

50 . . ¥, “H dopovia) peadrng dea avaloylag
Y .| oltwg awiosaras [xei wig labuysog & o
i vde wijg aualoywc dagdoug xdvvabda ndv 10
I volg &g ﬂaqa).ayﬁavouévqg] tnoxséaduaay

Sooe vosig dvdloyor oi A B I', xai dvo udy
soig .4 xai Tguol voig B xai &vi v T loog
: dorw 6 d, Vo 8¢ voig B ual i v I' § E,
P évi 08 vy B wai &vi v ' 6 Z- dyw Un ot 15
o 4 E Z wiy douoveny motobar peodeira.
P ‘Bresi yag dvdAoydy slawy ot A BT, oov-
i sac xal og ddo of A ussa so5 B moig Tov
o B, olfrwg dvo ot B usva voi I' moog vov I,
ij ! ’ wal ndvreg weos mdwsag Gio 0f A usea roidv 20
i ; | wdv B xai dvog voi I ngdg sadg B I, vovs-
- dovev dg 6 4 mog viv Z, olswg Sbo gb A
ym‘v 206 B medg tov B. xai slaiv ddo pév of A perd Tob

-
f————

{
i
i

+. duvapgéregos BS, auvap| A rliquis obductis & AH AS, 6F ¥
B 3.é6dr00 18 Co prooBtovA 3. 0 n@Ard B A (ot BY,
ut videtur), ot 6 7 rob @ BY, 8t & B 10D 8 8, corr. Hu auctore Co
#el opolug dnd coni. Hu 8. slev ol BIS, dlvau A d (anle B I,
i xari) A, corr. BS 1. voig ¢ B u B in rasurs, 7ois AB AT .\S
8, 76 Al in morg. S), om. B &' 9. oi7e hoe loco etiam A,
sicut BS fere constanter ante consonas 9. xal 1ijg — 4. napedau-
Buvoprduns interpolatori tribuit Co 10. xav Hu pro xal $4. wape-
laufavoudrne ABS, mapadaupavoufrors BIS 19, of ABT A, distinx.
B8 18, speod voig FUo AB! cod. Co, corr, B38 Co T lante foog)
A% in resura qualtuor litterarum 44, dval divoisB 47, od AR T
A, distinx, BS 20. ddo of &« B Co, 800 &6 14 A |8Ve b su cod. Co,
déa ol &t 8) 28, meve voi ~— p. 99, 4 of 4 om. ABIS, add. B¢
in marg. (cadem in suo codice legisse videlur Co)
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sit, in sesquisltera, Erit enim, si sh ¢ = 28, o - f =
38, contra si sit @ = 1B, a b B = a_'@' Ei similiter ex re-
liquis proportionibus ‘scilicet guadrupla, quintupla cet.) numeti,
yyui hino consequuntur, et multiplices et suparparticulares inve-
niuntur. Et rursus, si unitates siot ¢ 8 7, namerorum & ¢ §
geometrica medietas in minimis numeris § €4 constitii dicatur,
T Avithmetica medietas per analogiam sic con- l:l;oli).
L Slitudtur,
Supponantur tres lermini proportionales
aflz, etsi
=2a+4 384y e

u®

'l

e m—m e~ mm—— g

T £ z = ; 2B Ay et

7 I =y,

l! i 1 dico terminos 8 & ¥ arithmeticam medietatem con-
’i" | stituere.

T Quoniam enimest §: 6=« +f:a+p,

P’ * et ex hypothesi

i
!; 1 G fBe=d—§==g—{, estigitur
; 0:8=0 —¢&:6~1{, quae est arith-
metica medietus supra cap. 50;. FEt apparet,
si a 8 y unitates ponantur, hane medietalem in
minimis numeris 6 4 2 constitui,
XIX. Harmonica medietas per analogiam sic constituitur, Prop.
Supponantur tres termini proportionales a f y, et sit 0
6=2x438+y et
s§=20+4y e
E=pf+7
dico terminos & & { harmonicam medietatem efficere,
Quoniam enim proportionales sunt a 8 7, erit etiam
multiplicatione per 2 facté el componendo
‘“——T"'—ﬁ = Q’f—;f-l', el summd antecedentium congequen-
tiumque factd (elem. &, 42

B4y dapp . -
vy =g id est (e hypothesi)

*: Hane propositionem in Graecis omissam addidimus auctore
Commandino, Sed hic aliter et & ¢ { definit e! minimos numeros po-
nit 3 3 1. Conf. append. ad. propos, 24,

L ad

i
.
i i
i
i
{

- -~
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B dnspoy § tmapdyoun ddo ol A xai vgelg of B xaislg 6 I'

dio wiv B xai dvig voi I', voveéoniv 4 widv 4 B dnsgoyl,

elg 08 & B dmegogy dovev §j Smegéyovay G0 of B xai 4lg

6 I ovraugorégov o B I, sovtduney i) vav E Z Snsgoyy.

brav 86 ) ¥g & A woig wov Z, § vav 4 E Snsgoyy ngogs
wjv wiv B Z vvwsgoyiv, % psocwyg doviv deuovini. xai

dijdor Gur Adyoes’ v v &aylovoig dpiSuaig, povddwy

taorsdstody dpoiwg viv A B I, voig g ¥ f.

#. ‘H vjj douovexj dmevavila psadrig 3 wijg dvalo-
ylag obrwg ovvioravar. Bpwy drdloyor Vmonsyévwy Tav 10
A BT dbo uév voig A xai veeol voig B nal &vi v I
{oog 3oxw 6 4, dbo 8¢ voig A nai 8o volg B xai ivi vei
I'OE, &vi 8¢ vi B xai i vg I' 6 Z* Myw Svi ol A E Z
wyy slequévyy mooioe psodriza.

Hdlwy yag opolwg voig meadsdsiyuévorg ovar dig 6 415
npos wov 7, ol 300 of A perd wob B mgog wov B, uai
sioiv 8bo pev ot A pwg 10d B lmepoyy, § drreedyovary 8o
ot A xai ddo ot B xai slg 6 I' &vdg toi B xai évog voi I,
vovréony i vdv E Z Smegoyy, ef; 4 § B imepoys, § Onep-
droum 800 ol A xai %psic of B xai slg O I' ddo vy A2
2ai Sbo ¥dv Buai ivig vod T, sovvéorwy § viv 4 B tneg-
oy} dig Eex & Z wadg viv 4, oSvwg § v 4 E dwsgoys;
meog wir viv B Z drrspoyiy, Srsp 2o7) nove iy pecdrira
oy ¥jj douowxfj Enmevaveiav. Gijhor 8’ bre ual, povddwy
drovsdetady viv A B T, sty &v & Baylovog dauduoig 2
§ meodeng voig ¢ & F. (% abwy) sazvayaepi.)

‘H wéumren peadrng & tiig aradoylug olvwg ovriorarar.
dunsluSwaar avdloyov Gpot vgsig of A B I', zai tvi pév

9. i AE A, distinx, BS 3. baspoyis tour ABYS, corr. B3
4. vob BT A8, distinx. B vdr EZ A, distinx. BS, item paulo post
vs. 8 7. Myorre plv | leytorog A, corr. BS 9. K Al in wmarg.
{S), om. B 10, obrw ABS ‘conf. ad p. 90, 9) opwr Hu suclore
Co pro rdr 14. dvo pdr BIS, lvousy (sine acc.; A, duval pir BI
.18, i T & E loog A, sed & E del, prime m. 8—17. @
S [Nt Not A peve 105 B wpds tir B xad edadr dbo udv of A [(1]5:[:f1ii
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%-M. Etest 20+ =0 ¢, el
g=s=0
Si voro sit d: [ =0J—¢6:e—{, harmonica est medietas
‘supre cap. 30:.  Et apparet, si unitates supponantur o f ¥,
hanc medietatem in minimis numeris 6 3 2 constitui,

XX. Harmonicae contraria medielas ex analogia sic con- Prop,

slituitur,
Suppositis terminis proportionalibus «
f y sit
0=2a+ 3047 o
g=2a + 20+ ot
l {=8+y;
dico terminos 4 & { medietatein harmonicae
contrariam efficere.
¢! Rursus enim similiter, ac modo demon-
stratum est, erit
8 fa+ B

T e Et est

arf=e—¢ e
B =d — g; ergo

{4

|
|

|
Tyt Eoi=s
{ ¢ &g~ (!
id quod conlingit secundum mediotatem har-
monicae contrariam (supre cap. 45). Et ap-
parel, si umitates supponantur a 8 y, hanc medietatem in
minimis numeris 6 5 2 consistere,
Quinta medietas ex analogia sic constituitur.
Exponantur tres termini proportionales e § y, et sit

| begdygovay A, & & & .vverirerenns 0f @ pEvd voi B npds Tov §°
26l elad o piv o @ ...cvovrenrs § Snigéyorm BUS, lacunas explevit
BYiCo; 49, vav EZ A, disling, BS 49, 90. els 62 — &0 of a
add. Bt 'Co) 3. 1y AE A, distinx. BS, llem proximo versu

28, 1@y E 2) KZAS, disting, B, vér add. Hu 9%, Smerarrie A,
corr, BS 5. 1dv ARBL A, distiox. BS aly &v Hu, elre ABS,

>

fore B 36. voig gER A, disting, BS 7 advh xaraypeysj del. Hu

¢

Prop,
+)

LAY
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s A nai zoiol vaig B nai dvi wp I' Toog $ow & 4, i
08 v A xal 360 ig B wal &l 79 [ o K, il & ¢ B nei
vivg I'd % AMyw G5 ol 4 E Z vava vy néunwyy sioi
usoisnTa.

Ensi yag dta wiy dvadoylay dariv wg & A pesa voi 5
B ngog vov B, olswg 6 B usra vov T ngig viv T, ovau
xai ovvapgpissog o yyovueveg & A B usse ovvaupozégov
%00 B I' ngog vov énduerov ovvaupdiregor w6y B I, sovs-
éasey wg O B mpdg %oy Z, olswg ovvayq:duooc 0AB
ﬂpé. wv B, uai done m;mmpétsqog yév 6483 imqom‘; 16
g msqaxac slg 6 A nol 80 0f B xei el'c 0 I &vdg vob B
e éw:g w06 I, vovséony 4 vtiv E Z vnaqo;m , 00 Bj
Sreegiyse alg & A nai vgslg of B xai elg 6 I vig v00 A
xai Yo siv B xai bvog voi T, sovséovey & viv 4 B fnegoyy):
dg dpa & Z wpos wy E, olvess ¥ vév A E dnepoys mpog zav 15
gy B Z vnegoyiy, Sneg wjj méunmey ovupéfinnsy peadsye.
xal Ayors’ dv & Hayiovorg desduoig voip & & f#, pova-
dwv Smovedsiody viiv A B I'. [§ adwy 8¢ xavaypagp).}

53  ‘H ¥xen psoisng & vijg dvadoyiag obrwg ovviovava.
dnnslodw 4 avt) s@v A B I’ bpwr draloyia, xai tvi puév20
%5 A nai towoe voig B xai dvo voig I loog 6 4, &vi 8¢
25 A wai 600 voig B xai i v ' 6 E, 6 8¢ Z bovw §
Sresguyl) ) Smapéyse ovvapgiragog & AB w0f ' Myw bwe
ot 4 E Z vy mooxeuévyy motoioe pedivyra.

‘Ensi yap ia vy dvadoylay doviv og 6 A pera 6vo 25
zdv B medg ovvaupiregoy vov A B, obrwg 6 B peve dio
zav I nq«‘)c ovvaupdregor vov B I', wai wdveeg ot ijyoi-

3. xal Jua) {dvo Hu, roi¢ g — v p add. B¢ !Co) 3. aipmryy 8,
EAB 8.4 aBs, nABiS 6. & B lante peré 100 ', Alex 6 A
1—98. & AB - 108 BI — tbv BT ele. AS, distinx. B 1. 8. eivapqo-
Tégov r0i Hu, voi guvamgarigov AB!S, Toi aurepyordgov 108 B3
10. ﬂeo; vor Badd. B¢ 18, vay E Z Co, vadv AE A, vdv & & BS
13, o Ot B — A& vourlanwy i) wiv 4 E barggoyi om. B! (add. B9
12, 7B, ¢ A8 18, rgeic B AS, dboof § B® 44, rdv AE (post
rouréarey ¥) A, distinx. 8, vay * ;83 cod, Co 18, mc dpa — UneQ-
o} add, Co, o dpa b & nebs rov C oitwg j 1y & & bmegoyh add, B3
cod. Co 18, voiv EZ ol {1, rois EAB A, distinx. BS 18, & adrs
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. b=ma+3f 4y e

[ s=ad Wy et

a ! . E=8+7;

dico terminoes d ¢ £ in quinta medietate esse.
Quoniam enim propter analogiam et

componendo est

atf 27 summd antecedentium
é ] Y

consequentiumque fa-
g cth ‘elem. 8, 12 erit
etiam
. adf a4 Y o
11" = Ty -E . Et est
1 ¢+f=c—~{ et
B =6 — s ergo
-—f—-s g—:—%, id quod in quinta medietate contingit (su-
pra cap. 48). Atque, si unitates supponantr « £ y, haec
medietas in minimis numeris 5 § 2 constitui dicatur.
r Sexta medietas ex analogia sic consti- ProP-
tuitur.
Exponatur cadem proportio o : @ =
gy, ctsit
Sd=a <+ 38+, e
£ g==a 4 P + 7 ol
I f=a+f—y:
s |d dico terminos & ¢ sextam medietatem effi-
| cere,

-~

Quoniam enim propter analogiam ¥, est
a+38 A2y
akp  f+y’

donhum consequentiuingue
factd (elem, 6. 12

el summéd antece-

P o

4) Est enim ex hypothesi et componendo et ¢ contravio -

Py
i @_:0-“;_' «+3 B+ s;'
slque e p= Fvy 3 ergo per additionem i =3 T+ v

7y
g+y

di xarayp. del. He 3. dore Hu pro xal_ . notsidovar $
26, tdv AR AS, distinx. B (paulo post reete ror T Tetrod B T etiom A,
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nsvae wehg mdveag tuvg Eropdvorg &v wi avrg Adyp g b
A zai vgely of B ual o ol I' 2cdg ovvapgpdregoy tov
A B usta avvepgporégoy voi B I, zovvéosy &g & 4 modg
vov E, oi‘mg 0 B usra dbo wdw I' moig oway(pétaeov oy
BT, xai $ovv & uév B usta 8o vav I megazq ] vrrse-
éyse 6 A pera dvo vy B xal vz vob I’ T vnaqaxqg 7
vnsquu umayqui-rsgog 0AB 1ov I, zoveéorey q wiv R Z
breguyi, avra,mpatagog 4B vnrepn;m dovey vneqéxet
A uerd zquuv v B xul 860 wiv [ dvig vob A rai dvo
%@y B zai g vob I', vovtéorwy § wiv 4 E Smspoysy, dig10
dga E noig A, obvwg § viv 4 E Smegoyy

i 7eeds ey vdv B Z usgoyijy, dozs ol
4 E Z vy gy wnoiae peodrqre. zai
ovvigravae duolug dv Slayiovorg GoIuoiy

t{ w0ig & & o, povddur SmovsSstody 1@y 15

R l A B T. [ atei zavayoagy.]

- v -
i ]

k *
-

N xa'. “H 08¢ 8ydby psoberg & vijg dva-
T Aoylag ofvwg ovviozavae, dxuelodwaay
| zosis avaloyor Bgot oi A B I", xai &vo
T udv voig A zai votol soig B #ai &vi v 20
y T Yoog 6 4, bvi 82 v A vai Gbo zaig B

xei &vi v I 6 B, 8ta 08 woig B xai i
: v U o Z Myw B ot 4 B Z vava wy
dydony sioi peodenra.

3. 3. 1oy AR AS, distinx. B 4—8, oumg B 1] T npo;
aum,uans(mv vy BL xal davey & udy B ueva | ] vneeoyh n dace-
!zu 0 A ueré 8o vav B A, eaedemque lacunae in BS, quns cxplevlt et
or f3 y, xat Earey corr. B8 (Co) 8. frog add. Hu ¢ vmqom;
A8, i barepoyh B3 In_vasura 7. 6 AB 1o T ABIS (Co}, & u () uaTie
Tl auvaprorépoy ByBt, dag yem o avragorigoy 108 2 ¥ cod.
Co _ rdy EZ A, distins. BS 8. & BT AS, disinx, B. 9. 1003¥
riv 8 BS (Co), tody vy Ovo cod. Co 10, 1div .JE A, distinx. BS,
itom poulo post (sed mox rdv £ % — of A4 E Z ele, veclo etlam A}
10, 44, dg fpa — Dreegoyh add. AZ in marg. ‘BS) 168, 3 «dr) xe-
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+9 Bty 4
lju-; = %ﬁ%}l = —, alquo ost f 4 By == s —{, el
B+y=d—s, ergo
% = f{%; itaquo tormini & & { soxtam efficiunt me-
dietatem (supra cap. 45). Et siniliter, si unitates supponan-

tur @ # ¥, haec medietus in minimis numeris 6 4 4 consti-
Litur,

Septime medietas ex analogia sic constituitur, 1;1;0 .
Exponanlur lres lermini  proportionules !
T T afyesi

d=a+f+ype.
p e=a+f ¢
s E=17
dico terminos & ¢ § septimam medielatem con-

stiluere,
[ﬂ 1 Quoniam enim ex hypothesi est
b—l=a+f=3se
. 6 —s=y=1{, est igitur
) —2- = :;—:_'—E, id quod in seplima medietate
Iy contingit (supra cap. 46). Atque, si unitates po-
nantur o 8y, haec medietas in minimis numeris
3 2 1 constituitur.

XXI. Octava medietas ex analogia sic constituitur. Prop.

Exponantur tres termini proportionales ¢ 8 , et sit
d=204+384 et
g=a4 2P+, et
=28+,
dico terminos & & [ secundum octavam medielatem esse.

*} Vido append.

Toyough dol. Hu 47, K4 Al in marg.,, om. BS 48, oDrw ABS
{cont. ad p. 90, 9} 19, 7peis Hu pro of ol ART A, distinx, BS
xet dvol B3, ilem posthac

Pappus L. 7
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‘Bresi yag dic vy dvedoylay dg b0 ot A psva vob B
7ds ouvau@izegoy zov A B, olrwy 30 of B pera tod I
npds suvapgtapey Wy B I, ual wdveeg melg mivvag, wg
000 ot A i tosig 0i B nai slg & I' mpis v vov A xal
ddo volg B xai Eva vov I, vovséomy g 6 4 weds sov B,5
olizwg dbo o A4 pesa voi B wpdg ovrappdregoy sov A B,
nai sloiy 6vo uév of A psva voi B Srsgoyy) §f tnegéyovowy
dvo of A xai wesig ot B uai slg 6 I' dvo siv B nal &vig
zod T, vovvéovey §) e 4 Z Snaegoyl), ovvapgpdregos 86
A B buegoyrj davev Jj Smegégovoey 860 of A ai sgeig ot Blo
xai slg 6 I' &vdg voib A xal 800 vdv B xal &g 100 T,
voveéony 1§ viv 4 E Snsgoyy, xai dig dga & d wedg vov
E, i wiv 4 Z brespoyyy reodg vy ¥iv 4 E dmegoyiy, Sreg
Ty Gyddnyy ovviorno peodsmra. wal Adyors’ &y dv Bayl-
oot dguIuoig soig g’ &'y, uovddwy voovuévwy Ty A B I 15

#f. “H dvdsn peodeng 3 dvadoylag obrwg ovvivusiar.
%@v A B I' dvdloyov dmoxeidvwy &vi pév vy A xel dvo
zolg B uai & v I' Toog dovw 6 4, &vi 08 v A val Evi
v B xai i wi ' 6E, 3t tp Bral Wl w5 ' 6 2
Adyw Gve ot 4 E Z wiy dvdeqy megiéyovory pesirma. 2

‘Bresi ydg dovev dig avvapgpbregug 6 A B medg vov B,
ofirwg ovvaugdsepog 6 B I' medg wov T, xai rdvreg repdg
naviag, wg 0 A pega dbo vdv B nal vob T medg ovvau-
@dregoy vov B ', rovvéony g & A meog vov Z, ofzwg
ovvapgiregog & A B npdg tov B, dAda ovvapgiregog pév2s
6 A B dmegoyy dovev ) Smegéyer slg 6 A xai dvo ot B
wel glg b I ovvapgozégov vob B T, vovvéorey 1) viv 4 Z
dreegoyn, 6 82 B Smsoyr) dawey Jj Snepéyse slg 6 A nui dio
0i B xai sig O I" &dg vob A xai &vdg voi B xail évog vov I,

8. 4 B oltwg — 3. ovrauydregor Tov om. ABIS, add. B! (Co)
6. gvvauysregor 1ov ZE AB!S cod, Co, corr. BS (Co) 9. 1 AZ
A, disting. BS 9,40, 6 4B AS, distinx. B 42, vy JE A, distinx.
BS 18, 43, ngds vdv Z 1) xdiv AE bmegoy) wods Tiw 1y AZ bnse-
ozi¥ AB! (item 8 cod. Co, nisi quod_pro 4Z 8 habet 3 & { et cod. Co
« ¢}, corr, B3 (Co) 48. 7oig H .1 I’ AB'S cod. Co, corr. B3 {Co)

46. KB AV in morg, (S), om. B evdyn ABY), dwity B3 &' add,
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Quonism enim propter analogiam ! est
fa+4 P4y

PTY Bl P7E ¢t summb antecodentium consequen-

tiumque factd ‘elem, &, 12

Sudp __Batdfsy O -
cr B = avifey = o olaue est r4-f=0—0 et

at+f=0—c¢, ergo
s 4 g ; erg

= 3—:—5 , id quod octavam medietatem constituit

{supra cap. 46). Atque haec in minimis numeris 6 § 3 con-
sistere dicatur, si unitates ponantur & f§ 7.
XXH. Nona medietas per analogiam sic constituitur.  Prop.
lisdem terminis « f# y suppositis sit
d=a+28+y ot
« e= a4 f 4y 0l
¢ - .
C = ﬂ + 7
¢ dico terminos & & { nonam complecti me-
P " dietotem.
Quoniam enim propler analogium el
[ 1 componendo est
akB _ By

ToT V T

, ol summé (u in su-
] perioribus) facth

I a+p a4ty &
4

)

T T ,atqueest
;-o-pad—;, ol
B=26—¢ ergo

4) Est enim, quia ex hypothesi «: g = p:y, o contrario el com-

« 8 +B_ B4y,
ponendo et rursus e conbrario - ad ﬂ = g+ ” et 4 ¢ [ ey T oergo
Hp Yty

adp Bty )

Hu (hoe emm facilius interciderit quam alterum, quod exspectamus,
& viis)  obrw ABS (conf. ad p. 90, 9) 1. vév A BT A'B, post
v add, yip A rec, S, v atrdr vel Spwv vdlv A B I conl. Hu
&l pty B8, d pdv A A48, Sval voic B8 49. E — 1 T" 6 om,
ABIS, add. Co (simlmer post &1 6L v « Bt add. xed &} TS F xed
& 1d 7 b 30, waﬂ)v A(B), van)v 8 2. d¢ ovrapgorépovs
A, corr, BS 8. 8. 4 AR — & BF AS, distinx. B, ac similiter
posthac 87, vad» A% A, distinx. BS, ac similiter posthac
7 *

per addilionem —
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100 NANNOY SYNATQTHE T.

wuéww # viv 4 E wraeoxa}, wal Wg &‘qa 64 aeéc oy
Z, jvavd % vmqoxq Qg vy vy A E dresgoyiy, bnee
sijg dvdung Memmymg Sy dovev, xai neptéxovaw adwy
dyasor deeduol ok &' ¥ [, novddwy dronaipévar opolug
wiv 4 B I. [ avsn xavaygagi.] 5

wy'. ‘H dexdsn pecdrng & vig dradoylag ofvwg ovvi-
ovazat, ndAey sy dvdloyoy Brrwy viiv A B I voig uév
A B I'loog 8ovw 6 A, v0ig 08 BT 6 E, v 0¢ ' 4-
Myw 8re 0t 4 E 24 vave vy devdryy elol peodurra.

Ercei yag wg owa,uq)éugog 6 B I 7pig wov I' Tovp- 10
éozer aﬁg 6 E nqog vov Z, a&'mg m)vayq:étagog o .4 B
medg w0y B, nai dovev ovvapglregog 6 A B wcsqom 7
Snagégovory 0t A B I" v0i I, sovséavwy ) vav 4 Z vnsp-
oz, & 8¢ B, Jj dmsgégovary of B T o5 I', vovtéosey §) vy
E Z bnegoy, éovty dpa g 6 E nedg wov Z, oliwwg § wdv 15
d Z dmegoyn meos vy wiv E Z drsgoyiy, B wjj dexdry
ovupéfnuey psodeire. wai nowdoy adriy ddyoror detd-
uoi ot ¥ § o, povadwy vrovsYsoiv viv A B I

"Buxsevvae 8¢ voi mooysipov ydow uai of dgeIpol éEig,
xaed’ oy Exaorog Gpog wijg dvaloylag soddamdaoialdperog 20
roesi peodvra Sxdoryy, wnai nagdnavear ot Shdyioror rwegL-
dyovieg atwdg. olov éni voi wijg Exng usodryog whowdiov
6 uév modivog aviyog 6 o ¥ 8 onuaives voi$’ Gr b wedivog
8gog vijg dvadoylag &reaf i & dsiregog woig xai & tolvog
dig ovwvredérvey wov nodvov Tig psoduyvog Bgov dmorhn- 25
govarr. & 0¢ dsuvsgog woi mhiwvdiov oxigog 6 o [ & ay-
paivee 8re 6 modivog wig dvadoylug Sgog Emal xai & dei-
ssgog ig nai 6 vgivog &Emaf vov dstvagov Spov dromiygoioe
tilg peadeypog. 6 88 volvog voi mAwdiov oviyog énl udv

3. svddtne (sine spir.) A, évdtng B, lwamc 8 8. % adTi xXara-
yoayy) dol. Hu 6. xy" add. S oliw ABS [conf. ad p. 99, 9)
8. voic 02 BT A, distinx, BS (paulo ante rdy A BT el udy ART
recto stiam A} 9. of JEZ A, distinx. BS 40, & BT AS, distinx.
B, ac similiter posthac 143, of ARF — ydv A% A, dislinx, BS, ac
similiter posthac 1. peadyyrac | A(S), corr, B 93, oiov Hu, ut
Coprodvdr 88.6uy B B3, 0 ABC AB'S 24, 7pls S, vosis AB
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Sy

¢ -¢
TEI
{supra cop, 46). Et hanc complectuniur minimi numeri
# 3 2, si perinde unitates supponantur a # ».
XXill. Decima medietas ex anslogia sic constituitur.  Prop.

Sint rursus tres lermini proportionules #

, id quod nonae medietalis proprium est

T afy e
« [E S=ad 4y e
s=f 4y ¢
¢ | E=1y;
dico terminos & ¢ § juxta decimam medietatem
cgse.
8 . Quoniem enim componendo es
¢ l}—}'—E = E%Z u —z_, el
a4 f=08-—(et
f = &-—{, ost igilur
¥ { = %—E—g, id quod in decima contingit

medietate (supre cap. 46). Et hanc efficiunt
minimi numeri 3 2 4, si unitates supponantur a £ .

Sed quo commodior sit conspectus, « nobés et numeri expo-
siti sunt, cum quibus singuli termini proportionales multiplicati
unamquamque medietatem, sicut modo demonstravimus, ef-
ficiunt, ot appositi sunt minimi numeri qui medietates con-
tinent. Velut in tabula sextac medietatis primus versiculus
o y ' significat primo termino proportionali semel, et se-
cundo ter, et tertio bis sumptis et horum summa facta pro-
dire primum medietatis terminum. Secundus autem tabulae
versiculus o' ¢ o signilicat primo termino proportionali se-
mel, et secundo bis, et fertio semel sumptis el horum summa
facta prodire secundum lerminum medietatis, Tertii autem
tebulse versiculi in reliquis medietatibus simpliciter, ut per-

85, aw|dirres A(BS), corr. Huoucloro Co 906, & AB.A ABSS, distin,
Co 27, dgos Gnuk B, npoe Anal AS, npoodnel B! 29. wedo-
4105 Hu auctors Co pro draloyfus
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vy &'l).wv ysaow}vwv &nlu?g, dg yéyeurrar, ovru"‘}s'tac,
iblwg &' éni mtmc oo oo, xado /rqoslqr/mt, mymm
yiveadar vov weivov Tiig peudwiog Bgov &x sijg dmaguyig 7)

, . Ol négiéyovres vig peadrnrag
Mioornres®) 4 BT Yobis {Zuzmroc apwpol
T ‘_ ﬁ' ) ;’.‘;.';‘, T T e e
dgedunring i ¢ A o 3 [ g g
‘ « «
“0 ﬁ “l ST .
yroperoin « o J g «
«
e e e k_.y__“ ——
dppovensj : g« ¢ ¥ g
¢ o
£ ¥ «
omevarela g £ 3 ¢ £ g
« o
¥ @
. ¢ ¢ fF o ¢ d g
« a
“ ¥ £
¢ « g o s d «
¢ o o
« o« o
r « o ¥y g o
@}
£ v «
] « £ d § F4h ¥
g o
“l ﬂ “"—-
¥ ¢ o o d ¥y g
@ o
d o o
i ) « ¥ ] o
o

1, quvrlstas Hu pro ovvnSluevos 2. 6 A A A AB, b waa §
*) ad hanc tabulam varietss scripturae lantummodo ex S enotata est;
sed cum Commandinus in sua descriptione eosdem errores ac 8 ex-
hibeat, celeros codices fere consentire efficitur *%) sequitur in §
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seviptum esl, componuntur; proprie autem in hae sewte me-
dietate versiculus o « o, sicul supra (propus. 23) diotum
est, significat tertium medielatis terminum effici ox differen-

Medictates

arithmetica
geomolrica

harmonica

contraria
harmonicae

Terminorum
comparalw

d‘aiaoo-aﬂ-c-y
= 4Py
{= Bry

d= a+i4y
§m B+y
{= ’

Gt ipar

f= 8+
R

T=sa By |

=%ty
g = E+y

Terni minimi numeri qui
medietales conlinont

fjuinta

sexin

septima

oclava

= at3Bay
= a4+P+y
= B4+7

J=«+8ﬂ+iy
Ema 3P4 y
{=a4 f— 7
Jme+ p+ ¥
E= B4y
[

T =%a+3
= “-l-’ﬂ
{=

20
T

nona

decimn

J::

C==
Ja:x
£ x=

Ce=

«+ B

: .
.
= wwih
++ . +t+ e+
et et Iwe i~

undecimus ordo ««’ cuam una nola «: vide Co

%) numeri huivs

columnae voriis rationibus in S turbatl sunt, cuius corruplelae speciom
+) pro sex ' 8 Co nihil haben! nisi ¢ drr-

eshibol Commandinus
x0g  44) pro & in

S legitur «
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6 wedwog wiig avahoplag Boog Gnaf wai & dsvwsgog draf
ovrsHévsg Onegéyovary dnaf Angpdéveog voi welrvov. ol
0’ I g rplrys 100 mhirdlov deedpol of §' & o Ty pe-
odeye wegeépovary avey. (g yae & dsirspog Ugog medg
w0» npdrov , vovvdany dg ai véooagsg povddeg medg vagd
&, olvwg §) dmspoyy voi mouivoy rwaga wiv Sevvegoy, wovy-
éovr §) viv ¥E povdduwy maed vag véaoagag dnseoyy, ainse
&ioi povadeg dvo, modg vy dnegoyyy voif deveégny bgov naga
TOv ¥olrov, vovvéove vav vegodguy povddwy magd iy play,
atneg siol porddsg wgelg. ndusgog yag Adyog (Exavégov) 1
tpnuuddeog of ve yap wdovages povadeg viiv € xal do
Ty iy v0v adeiy Spnuedhiov megeéyovas Adyov.) “wa &
Buoia xai dni vav ahhov nhivdoy voelodw.

58 8. T J¢ volvov viv ngofAnudswy fv v6ds.

"Borw vglywvoy deSoydmov w6 ABI de%yy Fyov iy 15
B yuviar, nai Sufpdw vig § Ad, xal xelodw v AB loy
7 4B, xai dixa tundelong vijg EA xave 0 Z xai éme-
Levydslong wijg ZI" Ottm owvapgpurépas wag 4ZIN 8o mhev-
pdg &redg ToU wotyuvoy pellovag vy duvig ovvauporéowy
vy BAI rwhevedi. 20

Kai dove Sijdov.  dnei yog ai I'Z.A, vovvéovwy ol T'ZE,
vijg I'd psilovég elow, Yoy 8¢ ) JE vjj AB, ai T'Zd &dea
0vo viv I'AB uellovég elow,

59  'Hv 8¢ 26 mpoxelusvov dyéovegov meoreivar xai olizwg,
doJoywvioy rvydvsog tmoxsiuévov woi ABI Aafelv e gp-25
pgiov dvedg T touyevoy, wai dn’ avrod dbo ebJslag aya-
yely, play pév véuvovaar vy BI, vy 88 Aownyy éni w0 I
doyonévy, dovs ovvapgosipug usifovag elvar vy duxdg,

2. xul ante Agydérrog udd. 8 8. & vij¢ voirys (scll. pegsdog)
Hu, exuyg (sic) A(BY), 2xvds B, & 8 of H A 4 AB'S, corr. B
4. dg yhp — 12. Aoyor inlerpolatori tribult Hu 5. téoonpes S,
dAB 1. 8BS, 5A  Umsgoyir A, v orasum in B, ct abest a §
10. post fxdregog add. vipp play Al, expunx, A2 &arépov allus qui-
dam interpolatis lam verbis imperile inseruit 44, xd’ add. 8
15. 18. 1iw B y/lJ//l{] &liyde 165 A 41, diye Tundsions B Sea,
duye tullflll] A, tot fere litterarum lacuna inB!'S 48, deifar avray-



LIBER L. PROPOB, 98, 105

tia, quu summa lermini proportionalis primi semel, secun-
dique semel sumpti superat tertium terminum, In terlia
autem \abulae parte numeri 6 4 4 ipsam medietatem conti-
vent, [Namque ut secundus terminus ad primum, ita est
prima differentia ad secundam, idest 4 : 6= 6~ 4 : 4 — 4
= 2:3. Utraque enim proportio (scilicet 4:6 et 2: 3
subsesyuialtera est, quippe cum et & unitates ad 6, el 2 ad
3 eandem subsesquialteram proportionsm contineant.] Simi-
lia etiam de reliquis tabulis mente percipiantur,

Tertium problema!) hoc eral,

XXIV. Sit mangulum orthogonium afly, angulum g8 ro- l’rop.
clum habens, et ducatur quaedam ad, ponslurque de = a/S‘,
el, cun &a in punclo
{ hifariam secta sit et
juncla {y, demonstre~
tur sumimam laterum
ot by, quae sunt in-
tra triangulum, maio-
rem esse summh la-
terum Sa ay.

Hoe quidem ma-
nifestum est. Quo-
niam enim est
vt La > ya, id est 04 Le > ya, ot e = af, csi igitur
¥+ Lo+ &0, id est yL + L0 > ya + aff.

Rectius autem idem sic proponi polerat. Triangulv ortho-
gonio quovis afy supposilo sumatur punctum quoddam intra
triangulum, et ab eo duae rectae ducantur, quarum una be-
sim fy secet, altera ad punctum y tendat, earumque summa
major sit summd oxleriorum lalerum, scilicet ul is cui pro-

1) Conf. supra p. 84 adnol. 4.

yoréons Hu, J[////////////!_’_é uvvisnnnnnnns B8 d00 nldevpis) nasvpes 1o
coni, Hu 8. «l IZ4 AB, lincolam sub « om, § al ante TZE
add, Hu 2. «f yin dpe 8, In quo y{F (sic recto AB Co) restituit

Sea 28, ovrauqorspue (sine ace.) A, corr, BS
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Ya dyhoviee (6 ngosadels) Srdfag rvyodaey sy Ad xai
Yeig wj AB Yony iy AE 4ai vepdv Siye sjy BEA xava
w # anodelfy €6 Z onusiov scowody ©6 ngifiypa. -
Levgdeions yag vig I'Z 0bo «i I'4d dvo wiv dxvig I'AB
peltovég siowr.  @Ad’ Tn woivn pév, Snwg & wg 2%Aots
rpovsiverr, dnsigayiic Ssiwwsar Oijlov, ovn Gxaigov ¢
xadohixuzegor 7iepi vy vototrwy rpofypavwy diadaBely
dred vy psgopdrwy mugudbiwy ‘Bvxivov weorelvorvag
otTwg.

60 x&'. ‘Ev mavvi vy, nhipy vob isondedeov xai ivo- 10
oxshoig 100 vy fday dAdocova wijg nheveds &orvog, du-
vazdr dose ovoradipal viveg dmi wig fldsswg drdg do
wIslag laag vaig &g bpov Aaufavoudvarg.

"Eorew neiregov avicoaxeddy voiywvov v ABI peilova
&ov wijy AB i BT, nai veqpuiodw ovrappdregog 4 ABI'1S
dixa nava v0 d, wai elhijpdw psvaki viv 4 B wyor oy-
neiov 30 E, nai v AT nugddydog 9w § EZ, wai én’
abwiig vuydy w6 H, uai v EA magdddglog 4 HO, xai
dmifsvydsioa § HIM &xfsghiodw. drei psiloveg ai piv EBZ
sijg BZ ai 88 I'ZH 3iig I'H, ovvapplregog dga ) EBI'2
peve g HZ pallovéy elve ovvapgoréouy wiv EZ HI'
xoevi; Gypenodw ) ZH- peilwy Gea xei ovvappivsgog 4
EBI' ovrapgorégov vig EHI, xai pdlloy sijg HT. éovw
avvappozsp tjj EBI toy 4 HA, xai mwegi xévigov v H
dia v0i A yepedplw wbxhov nspuplonia §j AKO: véuver 2>
o Sxazépav Ty I'G OH, dnsi 4 AE, voveduny § GH,

1. 0 mooradels (is cui problema propositum est?) iure suspectum
videatur el ab interpolatore additum, qui verbi duodedfy subicctum
cogitatione suppleri non intellegeret Tuyoiaay i A1 ABS, corr.
Bé 2, Jsis] 6 sa A, & g B'S, Heiy B 2 8. xarc Z A,
1 add, BS 5. @A)’ Gre Hu pro «hhéc 8. sguxewr ovngorelvorras
A, Lpuxelvov mporedvovras B8, fguzelvor ngorelvorves B, corv, Hu
10. x¢ Alln marg. (8), om. B A6, rdir JJB AS, didiox, B 48, ¢i
E A A, coniunx. BS 49, dmifeuydeicas iy H T A ex Zmifevydeioay
T uivadd. Hu 94, rév EZIT A, disting. BS 24, xdvrgor
T8 N AVY, corr. BSVZ 46, dxaripav yiv y& 3y B8 (Co), xalvep)/IfIIi11
LYY £771 7 AP 4 B, &xavdpow 16 ... 8, ixaréper riiv Al 116 Sca



LIBER 1. PROPOS. 99, 107

positum est quameunque rectam ad ducst, factiquo ds = aff
et &a hifariam sectd in puncto { demonstret punctum [ ef-
ficere problema. Nam junctd y€ erunt 95 4 {0 > ya + «f.
Sed hoc quidem, quomodocungue proponere cuis velt, infi-
nite ostendi posse manifestum est; neque tamen alienum vi-
detur de eiusmodi problematis latius disserere et secundum
Erycini quae feruntur paradoxa primum sic proponere.

XXV. In omni triangulo, praeterquam aut in aequilatero Prop.

aut in sequicruri basim minorem allerulrv lalere habente,
fieri potest ut in basi intra duae rectae constiluantur, qua-
rum summa aequalis sit summae exteriorum,

¢ .Ec

\)

N

Sit primum triangulum non aequicrure afy, cuius latus
aff maius sit quam §y, ol aff + gy bifariam secelur in punclo
4, ot inter & § sumatur quodvis punctum &, el rectac ay paral-
lela ducatur sf, in eaque sumafur quodvis punetum 7, et rectae
€ parallela ducatur 78, et luncta gy preducatur, Quoniam
sunt

&8 + BL > &b, et 3L + Ly > yy, erunt igitur
68 4 L + Ly + Uy, id est 68 + By + In > L + 1.
Communis auferatur { ; erit igitur
&8 + By > ey 4 yn, eoque magis
> m.
Sit A = ¢f <+ fy, et citea centrum % per A deseribatur eir-
culi circumferentia Axo; haecc igitur et rectam p& ot Sy se-

it

W
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nsitwy daxe ovveugorégov wijc BRI, wzovvéoswy iy HA.
dnelsvydn v KH' Ayw 8y ve avvapgivsgog § @HK Yoy
doviv ovvapgosépy vjj ABT.
"Boswy 86 qavspdy+ ) pér yig HO v AE, 4 d¢ KH

#jj HA, vovvéovy ovvapgovéee wjj EBI Yoy, xai pivssass
dnesQeyes.

61 #s’. "Bovw 6 viv igooxedéy v0 ABI wgiywvoy tiy uéy
AB Yopy &ov v BI, vip 0¢ AT psifora éxevigas avviv,

. -

nai 7eegi xévrgov ¥0 A Sia 100 B yeypa@iw xixdov nsge-
plosta i BEA, xai Sujzdw wig 3§ ABZ viyvovea iy B0
&xog tijs mepupegalag, i eldi@dw 8ni wig BZ tvyiv
anueior v H, xai %] AI' magdldnhog §} HO, xal én’
avviig supoy %0 K, wai ¢fj AZ noagidhnhog i KA, rai
dralevydeloa §) KI' &xpefhiodw &ni ©o M, xai ¢jj EH Yoy
dyperodw § BN dovar obv §i AH, sovvéony §i KA, lon)s
ovvapposépy w5 ABN, xai howny y NU dAdoowy zijg KA.
xi émai i pdv OZH sig OH psiovés slow, ai 8¢ I'OK
zijg I'K, ovvappirsgoe dga ai I'ZH peva tijg OK peibo-
vég tlow ovvapgorépwy tiv TK HO. xowy) deperodw 4
QK Aoumy doa avvaupivegog § TZH psllwy avvapgoré-2
owv zav FKH. xow ngoorsiodw 7 AH* ovvagupiregor




LIBER 111. PROPOS, 30, 109

cat, quoniam recta as, id est ¥, ex constructione muior est
quam @8 eoque mdgis maior quam &8 + fy, id est i
lungatur #y; dico esse 9y 47z = af + fy.

Est. vero manifestum; namque est 9y = as, et #n = 74,
id est = &8 + fy, et hoc infinite fieri potest.

XXVL Sit deinde aequicrure triangulum «fy, asequali-
hus laterius ¢f By, quorum utroque tnaior sit basis ay, et
cirea conrum @ per @ describatur cireali circumferentia
fled, et ducatur vecla quaedam ael, quae reclam fy extra
viroumferentiam secet!), et sumatur in &} guodvis punctum
g, et reclae ay perallela ducatur 79, in eague swmubur
quodvis punclum x, et rectae af parallela ducatur Az, ot
juncta #y producatur ad u*}, et rectae &n aequalis abscin-
datur fv; erit igitur an, id est A%, aequalis summae recta-
rum af fv, et religna ¥y minor quam Az. Et quoniam
sunt 3L +Ln > 9, ot y& + Ju > yx, erunt igitur

¥+ F A+ Un 4 O, id est gL+ [+ F% D> yu 4 I,
Communis avferatur 9«; restat
igitur

yL+En> yx 4+ »y.  Communis addatur an; ergo

1) Scilicot, si angulus By acutus sil, recte Sy partim erit intre
circumferentiam, partim oxlra,

% Reotae 2p magoliudo, ideoque puncti 4 positio postea demum
definitur; fit enim xy = vy.

1. avvapgporigou-tils ey BS, awvaplf[jte/] [/ /] A, ovreuqorfges
we .. BY, ovvapgordpus ... .. §, in quo T 8y add. Sco 2. ime-
Jevydo (sine ace.) A, corr. BS 1. x5 A! in wmarg. (BS) 4. Bxvds
tilc nepl in A erssa sunt a manu recenliore, quae figurae appositae
lineas huc usque traxit et tum &xvds wijc mepd initlo proximi versus
adscripsit 48, 44, xal &m vou {euybeioa A, corr, BS 16, i B
{ante Forae) A, corr. BS  Zarws odw 4 AB ASV? cad, Co, corr. BV?
Co Sca 11, al plv GHZ ABISW! cod. Co, corr, B3V2 Co 48, al
yin B Co, af HZ ZH A, of vpes BY, «l yx {y 8, af 7y &y cod. Co,
ol HZ 2I* Sea
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doa at ALl ovrapgovéquwy wiiv AH HK KI' usllovéc

siowv. v 06 AL psilovég slow ai ABIr: xal ol AB

BI' &a vév AH HK Kr psioveg. &y ovvapgbvegog

ABN 3 AH Zoviy wr] Aoreyy &ga % NI yelgm vy

HKI' owaugoréewy wai naddov wig KI. zsiodw olv ojjs
NI don § KM, zai wepi uévigov 70 K dia voi M yea-

psiou uinkov mspupspsia veuvétw iy A xavd vo E, nal

sneledydo & K&+ Myw & On ovrapgissgeg § AKE oy

owi ovvaugoréoyw vjj ABL.

"Bore 0¢ qavsgiv. % pév yig KA Yoy dovi ovvapgo- 1o
vy vjj ABN, 7 d¢ KZ vj KM, sovséowewy wjj NI, i
yiverar direpayig.

62 %’ Aépw 8 by, dav | iodmheveor w6 Tolywroy
igooxedég wipr Bdow $Adovova wig mhsvedg Egov, advvazor
forae avuradijvar zag &vedg ivag valg duwig, ard’ at dv-15
vog Shdavoveg Eoovyar.

*Borw y@ w6 ABI vplywvov isbmdevgoy | looonshds
&gov ey AT pdaow dhdssova Exavégeg vy AB BI, uai
avveosdrwody viveg dviig at AE EH: Méyw e dhdooovés
siay viiv AB BI. 20

‘BxBephiodw § AR Eni v6 Z, xai dnsleiydw §) AZ.
&l Toy doviv 3 Ymd BAT ywvia s o BIA, psilwy
5 tnd Brd =ijg tno ZAI. «ijg & dnd BIA usilwy j;
breo ZA A+ mokk dpu pwlgaw i) vt ZAA viig dmd Z.Ad,
diovs xai ) AZ ystng wig Zd. sl usilwy pdv i tno 25

1. peri ti¢ ante KT add. Hu 8. xed ol 2ed ABS, aé Sca 8.4, 3
ABN AB38 Co, aﬂy Bleod. Co 8. 4 AKX Fony ARS cod, Co, corr, BY
Co Sca 9. tijely ABL A, nerasum in B 44 vift MI" xed ABISVY,
core, B3V? Seq 48, K7 AY in marg. (S), om. B 48, post dvova-
Sijvae add. 2l vije Pdocmg V2 (vid. propos, 29)  Taic Al ex Tdg
&A)' «f B* Sca, cddas (sine spir. et acc.) A, &ldas 8 8. 1 AT’
ASV!, corr. BAVE Sca  Hdodove om. ABWVY, add. BISV: 84, fmi-
tsvx-'m AB, corr, 8 » al B3S, 9 AZ AB! 22, post uedlwr add.
d#pa B¢, sed idem p. 418, @ post Eorat a scrlptom huius proposltloms

omisgum est 28. 9 vnd fya V2 Co pro v, Ured BlA i &' Smd
AB, corr. 8 93, 94, 4 dnd ZA AS, # dnd BZA Sca, coir. B
25, xad anle &x¢d add. B¢

T



LIBER 1. pROPOS. 4. it

7L+ ol > ey + yx + xy. Sedsuntaf+fy > al Ly
(elem. 1, 24;; ergo etiam
aff <+ fy > an == yx 4 xy.  Ex quibus per constructio-
nem est off 4 fy = an;
ergo subtrabhendo
¥y > x4 xy, eoque magis vy > xy. lan  ponalur
#pe = vy, et circa ceptrum x per u descripta circuli circuin-
ferentin secet rectam yA in puncto £, ol iungatur x&; lam
dico esse Ax + 25 = aff + fy.

Est aulem manifestum; namque ex constructione osl
ot dx = «f + fv, ot & == gt = vy; atque hoc infinite fieri
potest.

XXVH. Quodsi triangulum aul aequilaterum sit, aulP
aequicrure basim latere minorem hahens, dico neque fieri
posse ut in basi intra duae
reclac constiluantur, quarum
summa aequalis sit summae
exleriorum, et interiores mi-
nores esse.

Sit enim triangulum afy
aut aequilaterum, aut ae-
quicrure basim ¢y minorem
quam af vel By habens, ot
intra constituantur quaedam
reclae ds &y; dico harum
summam minorem esse quam
af + By.

Producatur d¢ ad §, el
jungatur a. Quoniam ex hy-
pothesi est [ fay = [ Bya,
est igitwr L Bya > L Loy
Sed est L {da > L Pye;
mullo igitur est £ {da > [ Lay
sive Lod; itoquo eliam af >
{d. Quoniam angulus eff
maior est angulo Sya, el ex

rop.
30
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AZB tijg dnd BILA, §) & S1wd BI'd &t vy dnédsoer
obx 8Adoowr sijg V76 ABI, fovac usilwy § $nd AZLB vig
bno ABZ, dovs rai § AB pellwy vijg AZ. § 08 AZ
wijg Zd d0sby 9y usilwv nal i AB koa vig AZ xai molde
uddhor iy AE peifwy. buniwg 0¢ daySijoesar xai 4 BI's
psitwy wig EH -« 8Adoooveg dpa sloiv ai HEA vy ABI.

63 xy'. B’ dv uévioc veupivey ok dvwdy leae ovviorav-
soe vaig bwdg, 8’ dnslvwv ud pellove vy &irdg dvidg
wveg shvat Sbvaviae avvaugdrsgar Aaupaviperar.

*Bovwauy yag 1
& w5 ABI %~
77 yore ai ABZ loe
vaig ABI", xai 2x-
feprjodw ple vy
dvvig i) AE émiwo1s
H, xai perabd vav
¥ EH sidijpdw vv-
40 anusior %0 K,
xai Sneledyde 9 KZ - dooviae 8y ai AKZ psiboves viv
A4EZ, dovs vai v@v ABI. ihov 6 Uw, xdv dvedg voii 2
ABI" vpipivoy ©6 K anueiov oizwg ypdj dovs zag JEZ
reegiéyeatar v vy an’ adzvod nl ta 4 Z qalsvyrvpéywr,
dg &xe éni ziig dsvrépag waztaypapis, xai oftwg dovar o
aveh, xai Sxavdpwe dmsigayds fotar 0 mpovsipsvor.

64 »¥. Kai vodvov magaddtov Soxobvrog elvar v0ig dysw- 2
pevgivoig fse magadoldregoy paveisar vo pi pbvor orv-
augdrsgoy ovvaugozépy , dlha rai Exavégay 3dy ovviota-
pévoy by Exavdpy vy Bxsdg xal lony elvar Suvacdar
xal pellove nave: plav. deluwvzar &’ ollvwg.

“675

6. riig EH] In A Hitera #f vix differt sb N« HA 16v AB
AB! (et, ul videtur, cod, Co), of 7 & rav «y S, ol AKU vdv ABI'
Co Sea, corr, B¢ 7. KH A'in morg. (8), om. B 48. 47. perald
viiy EN ABSS, pro NV corr. 7 B3Sca 84, olres ABS (conf. ad p. 90, 9)
92, 2nt vd JZ ABY, distink. BSS 25, K@ A in marg. (§), om. B
98, uovov owauiorfpoy A8 cod, Co, corr. B (o 96. d° oo A,
corr, BS

T SRR T T




LIBER fIl. PROPOS. 34. 33. 113

hypothesi angulus @yx non minor quam angulus ey, erit
igiter angulus alf maior angule «fy sive afl; itaque etiam
aff > «ff, Sed demonstrata est af > {d; ergo etism af > {d,
eoque magis «¢f > ds, Similiter demonstrabitur esse otiam
By > en; ergo sunt ds 4 &y < «ff + fy.

XXVIL In quibus autem triangulis duse intra rectae Prop.
und sumptae aequeles conslituuntur summae extriorum, in
his etiam duac intra esse possunt und sumplae maiores
summé exteriorum.

Sint enim in afy triangulo ds + &} = af + By, et pro-
ducatur altera rectarum quae intus sunt de ad % punctum
concursiis cum fy, et inter &7 sumatur quodvis punctum 2,
et fungatur x{; erunt igitur Ox 4 x{ > de + ef, ideoque
etiam > aff + fy.

Apparet autem, etiamsi intra triangulum «fy punctum %
ita sumatur, ut
de & compre-
hendantur a re-
ctis quae a % ad
d § ducuntur, ut
descriptum  est
in altera figurat),
idem contingere;
et in utroque casu propositum infinite fieri poterit,

XXIX. Et cum hoc mirum esse videatur, multo etiam Prop
msgis mirabuntur ii qui geometriam non callent, non solum
summam rectarum quae intra constituuntur summae exlerio-
rum aequalem esse posse vel summam summi majorem, sed
eliam utramque interiorum utrique exteriorum aequalem esse
posse vel utramque utrdque maiorem. Demonstratur autem
hoc modo.

1) Reclas d¢ &f dx »{ punclis delineavimus, quo significaremus ac-
curatam linearum rationem perspicuilatis cnusa loneri non potuisse;
mullo autem longius a vero abesl figura in codice tradita,

Pappus 1, 8
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‘Yrrousio%w w6 ABL volywvoy vy AB ziig BI' uj
fdoaove Sov, iy dé A1' bavégag alvdv psilova, wai

negi xévigoy
; v0 A e voi
e B sdxdov rre-5
e x eupbosia ye-
£ yodgdu 17

= BEZ, xui
LN, gt
5 vafv avrig 10
\ " wai wig BI’
N / * «9slag v~
T T x0v anusioy
%0 4, rai
enelecydwoar at Ad AI'. dnsi 3 pév Ad psilwr vijg AB1S
xai dea wy vadPeow wig B, iy 8¢ d1' Bdogwr ¥ig BI',
éav Eupalivssg vy Al' v BT opy Sdpey Enavdoar vy
A0 4K, 6 negi wdregov %0 4 did vir @ K yoagiusrog
wovhog sepel wiv AA, tepvérw xeve 10 H, zai psvafd
vy A H eidighw tvyiv oypeiov w0 A- dikov 0 e
drilevyeiong w3z AN dxavépu siiy Ad AA Eravépag viv
AB BI' éozar psélwr.

65 X, v 8¢ YéAwper inavégav Exuvépq lony ehvar, de-
foes vy uév Al Tijg AB psijova Smodéedon, vip 6¢ BI°
tijs B.A éhaavove. 2h

Eyéve yag of'zws, wai dpoiwg i} BEZ wsqupépsia ye-
yodgpdw, zai to A opusiov silijpdw, xai drsleiydwoar
at dA AT, zai wijg AI' &xghnFeiang v BU loy xslodw

8. 7. ) ZEB ABS, corr. Co 18, 16r GK A, distinx. BS
19, iy A/ A, sod ox A factum esse videtur J, unde 1y J¢ BSV!,
quod corr. V2 (cod, Paris. 4369 cum A consentit in viv «f] 20, vdy ANl
A, disinx. BS  7oyor 1i agusic A, veydvre oguiia B8, corr, B!
16 4 Hu auctoro Co, 7éc AM A, vi L u BS 8. dmfeuydelane vije
J_:ft Hu auctore Co pro Zmfsuydsica sy A AM APSV', iy d)
dpe N2 giv Ad AM Qg, carr. Hu auctore Co 33, A Al in marg.
S, om, B 48, vijg Iy V2 Co pro vip Br

L




LIBER 11}, PROPOS, 88. 115

Supponatur triangulum afy, cuius lafus af non minus
sit quam fy, et busis ay utroque maius, et circa centrum
u per 8 circuli cireumferentia describatur e, et sumotur
inter hano et rectam @y quodvis punctum & el iungantur «d
dy. Quoniam ex constructione ad maior est quam «f, ideo-
que propter hypothesim maior quam By, et dy minor quain
By f(elem. {1, 24}, si produxerimus rectam dy et ipsi Sy
aequalem fecerimus utramque &% dx, circulus cirea centrum
d per puncta 9 x descriptus secabit rectam ef. Secet in
punclo 7, el inter @ y sumatur quodvis puncium 4; appa-
ret igitur, iuncth d4, esse ad maiorem quam af, el Ad
quam By*).

XXX. Quodsi uiramque #nferiorwm utrique exteriorum Prop.
aequalern esse velimus, necesse erit rectam «y maiorern quam
af, ot fy minorem quem «f supponere.

— T

R .

Sic igitur constructum sit, el similiter ac supra circum-
ferentia Gef describatur, et punctum & sumatur, et da &y
iungantur, et productd dy ipsi Sy aequalis ponatur dx, et

*) Sic nos parlim ex conieclurs, quam librarius codicls B fecit,
partim Commandino auctore et Graeca verba et Latinam interprotationem
correximus, cum dunrem rectarum Ad Su constructio ex prosima pro-

sitione prave huc translala esse videatur. Celerum in figurs apposita
psam speciem, quae in codice oxstal, servavimus, quo corcupla eliam
codicls scriplurn, nec non altera Commandini conlectura intellegi posset,
qul haec quoque adnolat: “vel si placet etium duo puncla sumere, ila
legemus: &l inter a 7 punicla sumantur 1 p. perspicuum esl, tunclis )8
du, singulas ipsarum o d) vel «f Sp singulis ap By maiores asse”.

b.
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% 4K, xol 4 KHO meprpbpsia nasd w6 avwd ypaypsioa
seuvérw sy A4 xeve %6 O, v 8¢ AZ xava %0 H. énel
08 pellwy 1) 4B wijg Bl, dvsae xai sijc 40 pellwy. wsl-
odw adejj ioy ) A4, xal megi xévegov w6 4 did voi A
meguplpsra yeageioe sepvésw tiy AH xavd 90 M. ga-5
vegov 8y Bwe dnelsvydsion buavépa vy AM AH oy Eovac
ixarépe vdv AB BI.

66 . Malov &' &v mevadely o magddobor, el i ud-
vov Yoar 3 pelfove amdiic elev ai 2ml wijg fdoswg dvedg
To0 souyuivoy ovwiosduevac vy megueyovady dvo mwhevedy, 10
aldd xai Adyov dxowsy medg avvdg Tov Enraydévia.

Kazsoxevdo9woar yag af EZK foae vaig ABT (soiive
ydo dg Svvardy dows yevéodau [Oea wdv mpuswy) slgyvan
iv doyfj), »ai w0 piv I Slya vepvires ovvaugdvegor iy
ABT, 1 8¢ OZH nagdidnhog fydw efj AT (xai § ZE 815
wagdldghog dovw wj BA|, xal 7 doSévm My 6 avsig
dorw & viig AB medg AA, xai 5 AT magdhylog 7y%w
iy AMN, xai dri vig AMN opusior sibjpdw o M, dore
vag 6’ wvsod saig BA BT nagaddnjlovg ayouébvag sag MO
Md nsgidapfavery 70 Z. Forar 6y xal ovvapporégov wijg 20
ABT, vovvéon ovvapgorépov vijg EZK, mpig ovvaugpdss-
eor wiy AA NI, voviéan ngig ovvapgdzagoy tiy OMA,
dodeig Adyog: v dga v§ OMA sguyuvg dvig odoae ot
EZK ngog vag OMd wspisgovoag Adyov &yovor vov émi-
saySévea, 25

2. 1w Ad Co Sca pro vip AB4 4. xad add. Hu auclore Co
6. viv AM MH ABSVY, corv, V2 Sca (1évr Md 4H vohit Co)
8. 4’ add. 8 13, dui vuiv npdvay om. Co (orta csse videlur haec
corrplela ex glossa dud 15 xe, | o, propos. 99) W vby ply 11
I/l Ry dteeor A, vov piv .ovnne. Guraugdregor B, vov piv n,
et celora ut B, 8, corr. Hu 18, 4 0t 4%y V2 (§ 9t 1Z6 Co) pro
i 08 @HZ __ 18, 46, 2a) y ZE — 1§ HA intorpolatori tribuit Hu
1. & 1ic AB nob¢ BA ABSV! cod. Co, corr. V2 Co v AT add.
Hu 48, i) AN %t dnd 1ijs AZN ABSV! cod. Co, corr. Co (i) dpy
corr, oliam V) 49, 90, xdg MO M4 ABSY! cod. Co, corr. V2 Co
98, iy AANT ABS, dislinx. Co  98. Jodelg Adyos) exspectamus 2d-
05 6 adros v Soddvee 94, mpdg Tig AR ABSVA cod. (0, eorr. V2 (o




LIBER 111. PROPOS. 84: 11

circunferentin xyd es quam diximus ratione descripts secet
rectam ad in &, et af in . [lam recta af, quia maior est
quam fy, maior etiam erit quam 49. Ponatur ipsi af aequa-
lis d4, et circa centrum & per A circumferentia descripta se-
cel rectam ay in w. Apparet igitur, iunclis du dy, esse
ou = af, et dp = fy.

XXXI. Sed magis etlam admiratio intondatur, si recta- Prop.
rum intra triangulum in basi constilutarum summa non so- 8
Jum simpliciter aequalis sit summae laterum duorum ipsas
comprehendentium vel maior eddem summa, sed eliam ad
.eam summam datam proportionem habeat,

e i,

Construantur enim &f 4 {x = af + fy (hoc enim fieri
posse initio {propos. 29] demonsivalum est), et punctum =z
summam reclarum af + Py bilariam secet, et rectac ay
parallela ducatur 4%, el datae proportioni sequalls sit a2 : ai,
ot rectao ay parallela ducatur Agv, cuius punctum g ita su-
matur, ut rectae yo ud parallelac ipsis fa By ductae punc-
tum { circumplectantur. lam, quia datue proportioni ef: al
propter parallelas dv ay aequalis est By : vy, est igitur summé
anlecedentium consequentiumque fuctd (elem. &, 12)

ap _ of+py HeE

‘ol T ek +ry? 1d est op A ud?
ergo in triangulo opd rectarum, quac intus sunt, &0 {x
summa ad laterum op ud, quae ipsas comprehendunt, som-
mom habet datam proportionem,
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'Ensi 08 dsi ziy AMN dvidsegoy ninzser vijg HO, del
ey BA sijg AA 8Adooove slva 7] Stwhadiav (dnsi nai

tijg AIT didaowy doviy 3; dindaoia), dove xai vov Sodévia
Adyor defjose shdogova elvar voi duhacsiov. dijkov 8 bw,
Bop &v § pédv AB wig BT nolardacla yivipae, 7 ¢ Bb
yuvia duflvnpac, pdrlov at EZK ©¢ dumdasie ovr-
eypaboe My, wai udidov, sé py low elev ab BZK zaig
ABI' dda usilove abzdv, rai gavegdr, s xadérov dySael-
ang vijc ME nedg vag OME ovyxglvorsar. Svvesdr 82 el
xad’ &vépag dpddovs ©o avvd, aMa medg Evdsifiy Ixavog 1w
6 vedmog otvog.

67 AR, 09 udbvov &’ &ni voi wuydvov wijs Bdoswg b
sdeiae ovviovavear ovveppitspas psilovg Tav Sxxdp ai
dvrig, ahha xal émi wevgamdsvgov dbo Tdv vudy woi
vesiy vy tudv, xal dni wdv Ee molumhevgordpwy \h
Suolwg Soad) at dvedg bowvoty vy &wig pellovg shvar
dovavree,

v ydg § volywvor w6 ABI' & ¢ ovvicvavsar ot JEZ

1. iy AMN Co pro vip AM  3.8. &xst — Sindacén om. Co
8. 1ig AIl Hu pro 1ijc A6 8, qavegdv Hu pro uiddor &l conl.
Co, ke A8, ) B cod. Co 9. duyxpivopsva ABS, guyxperouerar
vel avyxpivouev conl. Co, corr. Hu  19. 27 add, BS  45. Ire A
ex &mt 48, dan &) ABS  Doow ody AB, conlunx. $



LIBER 0l BROPUS, 335, 119

Sed quonium rectem Agy supr rectom pl¥ cadere opor-
et (alivguin enim reclee op 6 non comprehenderent ipsus
&L Cx, id quod in constrictione supposuimus) et quia ea: pro-
pos. 29 sequitur rectam ¥LH supra s cadere, idevyue st
ak > an> an, alque ex hypothesi esl

('ﬂ‘—:; (o -:—-, ilaguee 1) Z:f,';" < -?—, necessario fyilur ost

:'»'g < _4’_.; itaque etiam datam properlionent minorem

esse oportebit quam 2 : 4, Apparet autem, quo maior fial
proportio af : fly magisque obtusus angulus afy, co magis
proportionem & + [x : ou 4+ ud appropinquare proportioni
2 : 4%), et magis eliam, si summa & 4 §« non aequalis sil
summae «f + 7 sed maior quam illa, idque manifestum
fit, si perpendiculari ductd p§ rectoe &f Sx cum op p€ com-
parantur®, ldem ectiom aliis modis effici potest; sed ad de-
monstrationem satis est haec ratio quam supra ingressi swmus.

XXX Non solum autem in lrianguli basi rectae intus Prop.
constituuntur, quac simul sumptae maiores sunt exterioribus, 3
sed etiam in quadrilatero duae wnd sumplae Wibus eaterio-
ribus, el tres tribus, et similiter in polygonis quae plura
etiam latera habent quolcungue interiores duolcunque exle-
rioribus maiores ossc possunt.

Nam si sit trisngulum afy, in quo s -+ & construun-

4) Ad hoeec supplenda viam praemonsiravit Comunundious ; sed il-
fius ratio aliquante, opinor, impeditior est.

*) "Quo enim «f magis superat Ay, eo punclumn # mogis accedit
aidl « el proportio g ad «d augeri potest, ut ad duplam propius ac-
cedat” Co.

2} Hoc loco scriptor supponere videlur aut ipsarum e gy umgni-
tudinem non varieri (quae est Commandini sententin,, aul swimmum
af 4 By eandem manere. Hoc igilur si statuimus, primum redit illa
hypothesis "quo maior fit proporlio «g: fy™; accedit autem altera "quo
mogls, manentibus «g gy, angulus afy oblusus fit".  Sie enim seriptor
existimat magis mogisque rectas op ud Imminul posse, el ita quidem,
ut semper tamen reclas €6 (¥, quac ipsae mogis magisque augeantur,
intra se conlineant. Quod ope perpendicularls wé demonstrari posse
significal. Acutissime hace sine dubio suni observats et digna quae
latius exponantur.
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peiboves vdv ABI wai a3 3 11O wxoiioa' dndg vo B,
pelloveg dgovear ai JEZ viv Al 11G G & v§ ANOI

A AV
"/’.-f'“"" kY

g
==
7 e\

\

Pl

v

a s L T
revoarmAedop. x&v vvyodoa xAaodj i AKE, ai wgsig buob
al AK KE EZ wiiv vy viv AT IO O uelfove door-
var. #8y ndhe xhacdy § ITHO, pellovg dooveer af JEZ 5
xal & al AK KE EZ <dv werrdpov vdv All IH HO @
& nmsvardetop. by Fre daolf % EAZ, pelov; Eaovear
vérrapes at K KE BAd AZ v wredpay wiv All [TH HO
@r. xdv § ITHPO xhaodj, »dy ¥t mpdg mhslw oqusia
iy H ¥ xai viv K A 4§ xddaw ybvpgae, 3¢ avsd ovp-10
fiosvae. xai dni w0 ansigov, 8oag dv wg dmvdly vag
dveog Sowvdy wiv dxvdg slvae pslfove, ©¢ aing Tedmy
xavaoxevacdjosrat,

68 . dvvasoy 88 wai wdg dvedg doaeody vais Suvdg
nespihaufavovong nwdoag duob sdoag toag slvau, 15

KazaonsvaoSaody ydg, wg neodédemzar, siiv HO QK
KA AM palbvwy bowvdi) sév AB BI' I'd AE BZ, &

8. vdv A1 710 @I & vi5e AN H A (itom BS, nisi quod ey,
corr, Co 8. xév Hu auetore Co pro xad (xed ndlwv dv V) i HHO
Coprod HE (i %6 V9 _ 8—9. af EZ | vav J] [K() [0 6T &
nevvanlesdowe xab fre af AKX KE EA 4Z | (NI ]] 16 OF xév 4
TTH W6 cet. A ot similiter BSY, duge JE EZ itemque tres JK KE K7
mailores qualluor AIl TTH JI© O in quinqguelalero, el si inflectatur EAZ,
erunt et quativor 4K KE EA AZ maiores quam qualiuor Al ITH HEO

Or. at si inflectatur ILHY'@ ecl. Co, reliqua core, Hu {af dxel 1oy
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LIBER U, PROPOS, 8. 121

wr maiores quam aff 4 fy, et quaecvis recla nd ducatur
supra &, in quadrilatero andy erunt
de + 8L > an 4+ wd + Jy. -
Et si quaevis linea dxa inflectatur), in codem quadrilatero erunt -
O + %8 + 6{ > an + 79 4 Iy. )
Et rursus si inflectatur 75%, in quinquelatero enydy erunt
Os < ¢, itemque Ox 4 x& + &§ > art + ney + 7% + Iy,
Et si insuper inflectatur eAl, erunt qualtuor interiores quat-
tuor exterioribus maiores, scilicet
On 4 %8 4 64 4= AL > an + ny + ¢ + Iy.
Et si inflectatur zpypd, ot si ad plura etiam puncta quan
7 ¥ ot » A inflexio fiat, idem ocontinget. Atque in infinitum,
quotcunque quis reotas interiores exterioribus quoteunque
maiores esse fusseril, eadem erit construendi ratio,
XXXIH. Fieri etiam potest ut summa interiorum recta- Pron-
rum summae quolounque exterioram aequslis sit.

8i enim construantur, sicut modo demonstratum est,
reclae 99 Ix x4 Au und sumptae maiores quam quotcun-

1) Id est, si super reclam Je quivis angulus Jxe copslituatur, ita
scilicet, ut punctum x sit inler ds ot ax.

anvdy by mevvamdedop xad I ol Ox xe & JT vdr aavpdy. xdv
avipd cet. V) 40, vdv N A, distinx. BS  rdv K A Hu, tdv
K4 A Co {distinx. BS) 18, Sowy &%) ABS Ty adrde A, corr,
BS 14, AT At in marg. (B8)  Soass Sh ABS 48, meprdauBesvo-
péveus ABSVY, core. V2 {1, peflow AB, pellor 8, corr. Hu  Sowv
&4 ABS, obodv coni Co
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xAaadjj § BNEE v log peliwy vig BIAE, ysyordg fusar
50 mmpoxsiusvoy,

Ad'. ‘Pgdwov 8¢ dand 8o opuslwy wiiv B E xhdoat wiv
BNEE xadikov wjj dodeloy evdsig logy viv shaupdray
6 nhij%og dodév Egovoar,

*Eotw yog v& pév

E 7 dodévia onuele va A
I 7\ B, 4 68 dodeioa v
Do _:.--. fr peydds s09sla Al psi-
I twv wijg AB, xai dip-1v

1] e y ejedw q BT slg suyov-

oag §09¢iag vag B4 AR
Er g Ehdagovag vod riv shaapdasay mhidovg, xai i pév
AGB xexhdodw zig AB bnsgéyovoa v BA (§gdiov yag

notijoar), 7 68 AHO uexddadw zijg AQ dmagégovoa Tjj 15

4E, § 8¢ AZH uexddodw sijg AH dnegégovon 3 EI-
Eaven 01 v0 #AiYog viv AZ ZH HO OB {oov v dodérm,
xal ) & noov ovyrapbvy e9sia oy v A€ ctzokoy
700 & Tijg ravaureriis Tobro avvedsiv xei Bwi dwegaydc
yiverar,

Ad. tvrasdy 82 wei magedlnAiyoappor etosiy, ol dui
tijg Pdnswg dedg eddeiar dbo avvicravsar Taig mege-
egovoatg Touoly toae xal pellovg advdy wgodidaydévrog
z06ds.

. % BN EE AB () B Te 8), contunx. Co 3. W' hoe loco
add. Hu, idem poulo post ante "Eorw exhibent ABS  rdr BE &, di-
stinx. BS 9. 8. vat AI3 AB, disilnx. 8 18, rég B Cu pro vig
Br 18, 100 160 Al ox vodrow 48, 44, of pdv AGH Hu, i piv
AZ:~ {quasi_sit finis propositionis, et tum ineunte proximo versu,
“H A, § piv ol BIS, # pde aly BY (Co) 44, 1ijg AB) vijg AH Co
Uregéyovoae ABS, corr. Hu auctore Co 45, post 1ij¢ A@ buspéyovan
add. ijt 4 mosfow it 88 AHE xexddiodeo vig All dnegpéyoran ABS,
corr, Co (idem voluit BY, qui spuria illa omiltil, sed pro 4@ habet ay)
16. 9§ Ot AQB wxliadw tic AR voluit Co (conf, adnol, ad Lat.}
19, vobrd ve conl. Hue 4. 4K Alin morg. (B), om. §  $3. 93. ouy-

Aovarvas — foae Hu auctore Co pro owrrordr — loeg

5

20

1




LIBER 1fl. PROPOS, 37, 38, 123

que aff By y8 de ef. .., et inflectatur fvEe™; inflexam Byds
superans aequali differentin alyue infleca ySudpe superal afyds
{propos. 37), factum erit propositum,

XXXIV. Facile autem est a duobus datis punctis (1 l’mp
B & in superiore proposilione) inflectere omnino quamlibet li- ®
neam (velut mudv fyfe), quae datae cuidem aequalis sit et
datum numerum singularum rectarum contineat.

Sint enim data puncta e f#, et recta magnitudine data
ay waior quam aff, e dividatur 8y in quaslibel rectas f§d
ds ey. .., quarum numerus uno minor sit defv numera sin-
gularum rectarum, e quibus inflexa componenda sit, et in-
flectatur 38 rectam ef superans'ipsd B3 — hoe enim fa-
cdle fieri potest!) — ol agd inflectatur rectam ad superans
ipsh de, et alp inflectatur rectam ay soperans ipsd &y**);
erit igitur numerus reclarum of Ly 99 98 . .. sequalis date
tmero, et recta quae ex omnibus componitur aequalis ipsi
ay. Facile enim haec ita fieri, et quidem infinite, ex con-
structione perspicitur.

XXXV, Fieri etiam polest ut parallelogrammum inve- I’rnp
niatur, cuius in basi intus duse constituantur wnd sumpluc
aequales tribus quae ipsas comprehondunt, vel maiores iis-
dem, hoe prius demonsirate,

#) Paulo commodiug ex recentiorum usu scribi poterat ‘et inflectn-
lur rie lta, Ulsib By 4 of 4 Be - (fy 4 y0 4+ 06) = 50 + Ox 4 xh 4+
= (B + By + yd + Je 4 )"

4] Scilicet in recla «fd ila sumetur quodvis punctum &, ul ex

rects «9 98 «p construl possit triangulum «9g. Paulo latius haec ex-
plicat Commandinus.

#%) Unam codicis pravam scripiuram (vid, Graec, p, 483, 48, 14) reli-
nens COmmnndinus plura alia, quao sanissima sunt, corrupit hunc in
domum: "ot «y quidem mﬂcewtur adeo, ul superel «y quantitate lineae
84, m,s vero inflectalur, b superet ad quantitale O¢, el w38 superel «ff
ipta ¢y”. Nos autem nihil nisi manifestam illam codicis corruptelam
mutav{mus, reliqua nutow servavimus, quue commodius ex nostrativm
usu sic porscrihuntur “construaniur

a4 98 = ap + pt
an 4 98 = ad + de_
af + {p = an 4+ &" ondo sponie efficitur essc

al ¥ 0y + 0 + 0 = af + B8 + 8¢ 4 sy
= ay.
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*Bosw 4§ AB ziig BI' do9sloy psilwr 7 &v Ay dya-
yeiv wagdadlydov wjj Al' viy 4B xal nowsiv &y w@ Aye
tiy Ad ngig ovvapgdsgoy v JE BI,

@ . P

Fsyovésw. dnel ) AB wig BT dodsloy psifwv doviv
7 & Ay, Fovw Adyog vijg .AB modg vy BI" psre dodel-5
ong* dovw siigc Z. O & adedy dovey wal ¥ijg Ad medg
sag AE BI'+ xai Aounijg dea vilg BA Adyog modg wijy iy
Z 4E dnsgogyy o abeds dotly. xai Zover dodsioe § Z-
dodsloa dou nai ) AE ees Yo Hpa sas dove xal, &v
§ AB wijg BI" pellwy § § derdij, Svvawdv dovar dyaysiv 1o
nagdinhor iy AE xai mowsly vy A4 Surcdiy avvapgo-
wégov wijg¢ AJE BI.
7t A ’Eusicdw &) socoivov selywvoy 56 ABT, dovs
vy piv AB viig BI psilova slver 7} dimdaciav, vy 62
AT %iig I'B dindaolay, xai fydw magdldylog ) AE mor-15
oboe vy Ad Ginhaglay ovrapgoségov wilg AE BI, xai

4. dodeioar ABSY, doSedans cod. Paris. 2868 53, corr. Hu auclore Co
9. Al tiy add. Hu  mousi ABS, core. Hu suclore Co 8. vijv KA
node awauqdregov vip JE AT A8, viv Ox meds avvauydrigor vy Sz
& B, corr, Co 4. ylyovey s AY, corr. A2 Jodelay AB, dedslong
8 1. vic AEBT A, dislinx, B8 7. 8. 10y Z4E ABS, distinx. Co
8. & adrde onw add. Hu auctore Co 1§ Z AB, #{n 8 post § Z
nollum lacunae signum posuimus, quandquam in Latinis nonnulla sup-
plevimus; haec enim Graecus scriptor cogitatione addenda esse putavit
noque diserie expressit 9. ssedddes dpn wes) de lacunis, quarom
nullom ost vestigium In Graecis codicibus, vide Lotina  13. A5 A!
in marg. {BS)  18. rij¢ JEBI ABS, distinx. (v

AN




LIBER 1. PROPOS. 39, 125

Triangulo afly specie dato?) sit recla af, comparats cum
By, datd maior quam in daté proportione?): propesitum sit
reclae ay parallelam ds ita ducere, ul in eadem proportione :
sit ad : ds 4 By, .
Factum iam sit. Quoniam ¢f, comparata cum fy, dath
maior est quam in date proportione, huic ipsi aequalis sit
proportio rectae «f ad fy und cum alic data, quae sit {¥).
Sed secundum id quod factum iam esse posuimus est
_ . e
By + & di 4 gy’

ergo etiam subtractione facta datae

proportioni aequalis est
z{%‘-. Et data est {, dataque proportio B6 : de (est

enim aequalis proportioni Ba : ay, quae ex hypothesi data est;;

ergo de maegnitudine data estd). Sed eadem elium positione

(est enim parallela veclae ay); dabum est igitur punctum & «««
«sv ergo, si sit of : fy > 2, parallels 8¢ ita duci po-

terit, ut sit ad : ds + fy = 2**).

XXXVi. Exponatur igitur eiusmodi triangulum, ut sit Prop.

aff > 2y, et ay = 2Py, et ducatur- reclue ay parallela de 9
ita, ul sit @d = 2{de + F), et in producta ye ponalur fo =

4) Haec nos prapler ea quae sequuntur addenda esse cansuimus.

2) Id est, si dula proportio significetur notd P, dataque recta d.
“8it af — d: By = P". Vide Euclid. dal. def. 44 st auclores infra ad
Vil cap. 96 in adnot. ad IV versionis Lat. citatos.

*) Significat scriptor ex aequationibus P = of-d_ definiri
By-d _ d By Br+i
= b '"“é= R Geomelricam demonsitalionem ex raflone velerum

af -
suppleq Commandinus: vide append.

8) Verba a nabis addita " dalague proportio 86 : de™ col, conveniunt
cum jis quae initio supplevimus {conl. Euctid. ddt. def. 3), [llis sutem

quae supra leguntur supposilis, soilicel datis P = F;‘?_{-,-‘—, of pe= g, '

ot datd ipsd {; faclle officiiur datem esse Jf = -,,-af , unde prodit
simplicior illa formula, quam in appendice exhibemus, s = i“-‘:‘}i"
*¥) YVide append.
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tiig 4B Stmhacla nelodw in’ 89elag i AZ, xal ovurne-
whnguwedw %0 I'H magardnloyeaupoy +ex

‘Brsi yip §) uév ZA dimhaoia doviv vig JB, § 0¢
Al zijg I'B, ¥ozae Ghy §) ZI, tovséowtr i) HB, dinhaola

/ Q/// -/
g /
// / ol R __/
« % . 4

ovvapporégov tijg AE BI' Von Gea doviv o Ad. dmadis
ij Ad tijg BI' pellwy i dindaola, xavizdw §) 40 Sinda-

ola wijg BI Yoy dpa § 4O vaig HZ Br. elydy d¢

xai § A4 vj HB o ai 446 dga oo vaig ZH HB

BT, nai &ouy mapallyAdyeapuor %6 ZHBI.

dijhoy & Bxe xoi pellovg ab 44O viv ZH HB BI'iv
dvvaveae elvar.

Kai Angddrrog onuelov wwvdg vob K pddov ai AK
Kd 40 psitovg v dnvdg.
 Kai &, o peitovg sioiv, xkacdsly § HAB ¢ abvg
uailwy vig HB, &oovear xai ot AK K4 40 Yoaw taigts
ZH HA 4B BI' & nsvianksige. rai &ni tdy swolv-
nlevgosbpwy & «lzdg sgbmag, diorep xui di sy dnd vv-
abveog vsrgandevpov avmiarouévuy rrgodédeestar.

A, “Brevar zoig rgostonuévorg xai va vowize. Jo-
Sbvvog magaldnloyedupov yuglov dvvardy dower edgelv v
Frepov magaldnhdypappor, dove aded pév 1o dmvaydér
pépog slvar sob dodveag, xdorgy 08 wAsvghy Exdorng
rokdamhaolay xare vov Soéviu dgeIudy.

2. lacunam, cuius nullum vesligium codices exhibent, explevimus
in Lalina versione 4. tijg B Co pro ijg A 8. vije AR BI

NP o S T

TR T
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LIGER 111, PROPOS. 40, 127

2de, ot compleatur parallelogrammum {nfy; dico i basi pa-
rallelogrammé Lyfy duas veclas constitui posse, quarum sumama
uequalis sit summae trium parallelogranuni laterum ipsas com-
prehendentium , ilemque duas rectas, quarum summe waior
sit quam summa eorundem lalerum.

Quoniam enim est {u = 2de, el ay = 2fy, eril lota
Ly, id est pf = 2(de + @y}, ideoque 78 == ad. Quis est
af = 2(de + By), il est > 2Py, ducatur 0% = 2fy; ergo
0% = 5 4 fy. Sed etism demonstrata est ad = 9f; ergo
ad + 68 = [y + 98 + By; et est parallelogrammum {78y,

Apparet autem fieri etism posse ut ad + 39 maiores sint
quam Ly <= 98 + By (conf. supre propos. 34).

Et si quoddam punctum x (extre «d 09, sed intre pu-
rallelogrammum) sumatur el inflectalur exd, eo magis ax +
%0 + 09 maiores erunt exterioribus {y + 58 + fy.

Eb si super g linea g ita inllectatur, ut sil

7h + 3 — 48 = ax 18 + 6% — (Ly + 9B + fy),
erunt etism in quinguelatero

an + 26 + 03 = Iy 4 yh + A8 + By
Et in polygonis quae plura etinm latera habent eadem valet
ratio, sicul iam supra {propos. 35. 36) in rectis quae a quo-
vis quadrilatero constituuntur demonstralum ost.

XXXVIl. Ad en quae dicta suni accedunt cliam alia Prop
huiusmodi. Dato parallelogrammo rectangulo aliud paralielo- *
grammum eiusmodi inveniri polest, ul ipsum sit propositd
pars dati parallelogrammi, singula aulem latera singulorum
dati parallelogrammi laterum multipla sint secundum  datos
nuwmeros 'j,

1) Tov Jobérre dpsdudy seriplor significal simplicom proportionis
numerum ; supponit igitur singula latera alterius parallelogrammi ad
lalera dati parallologrammi esso in proportione dupla vel tripla ete.,
nec tamen ignorol etiam aliom quameunque proportionem, volut 3: 3 cle.,
sumi posse
Co pro rijg mm 8, 9 A4 Hupro § AA  Tapadd. Husuclore Co
15, af om, AS, add. B 48, 16, veic ZIHAABBL A, distinn, BS
17, Gansp AW, Snep S, quemadmodum Co, core, Hu 19, i add. BS
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"Bosw yie magadlddygappov %o ARBL, vai sikipdw
tnavéga viy Bd 4Z nohdandaoia Exaséoag viv AB BI'
xava g0y dodéviag detduovg, xai fixdw sj AR medg dg-
Yag § EK, xal dnadijpdu w6 dnd ABK %6 énivaydév

& x i
@ J 3 ¢

uégog vob A" wagaddyloyedupov, xai &t vof K fj AES
napdddnlog fydw 9§ OKA, xal megl névigoy ©6 A megi-
gégaa yoagsioa ) ZHO sgwvére wp OKA xara w0 O
xai dmitevydeloy ©ff 4@ nagdrdydog 7xSw §) EA. dijhoy
d° dx iy xavaoxeviiy Bre adyd uév ©6 AA nagaldndd-
yoaupoy 6 60dév péoog doviv voi A dedoywrlov, ixdorn 1
08 avvoi misved tudoryg mollamhaola wave vodg wgore-
Séveag apeduobs.

18 . Hdly veiycivov 809évvog Ehaaoor sboloverat Tol-
yevay Exdoryy ¥ov nhevedy Exdawys usifora.

"Bovw yag solywvov vo ABT, aui dxfsflijodw § Bl
Pdog 2’ ixdeege pden, xal xslodw ¥ pdv AB oy i
Bd, «jj 88 AT {op % I'E, xai negi wiy 4B ebSeiay 13
ABTI igov nagaldyddyeaupor nagafeflicdw o6 4H, wai
sidjpdu . anuelov dni xijc BT wvydy w0 0. dmeleiydn-
oar at OZ OH. xai inei ton dusiv i) AB wj Bd, pel-2
twr dga dosiv § 4@ vijg BA. édpolug & delfousy 8u
#al i EO i AT pellov. vy 88 xai ) ZH wig B
usllwy ot spsi doa at @Z ZH HO nave ulav upsllovég
siow viiv AB Bl I'A. 2nel 82 56 AH nagallnhdyouy-

9. tdv ABBT A, distinx, BS 4. 10 o JEGK ABS, cotr. Co
8. 700 A brevius pro rod ABI scriptor posuit et hic et paulo post
8. dmdevytiioar AB cod. Co, éntfevydeion Pavis 2388 (emifsuyeion 8),
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Sit enim parallelogrammum afly, ot sumatur & multipla
rectae aff, et &7 multipla By secundum datos numeros, et
rectae 68 perpendicularis ducatur e, et punctum x ita su-
matur, ut rectangulum ds.sx sit proposita pars parallelo-
grammi afly, et per x rectac de porallela ducatur recta $x2,
et circa centrum J deseribatur circumferentia {99, quae rec-
. tam 9xA in punclo & secet, ot iunctae ¢% parallela ducatur
ek, Apparet autem ex constructione parallelogrammum dsi$
datam partem osse parallelogrammi rectanguli afy, et sin-
gula ejus latera singulorum alterius luterum mulipla esse
secundum propositos numeros,

XXXVIII. Rursus dato triangulo alivd minus triangulum,
cuius singula latera singulis dati trianguli laleribus maiora
sint, invenitur koc modo.

8it enim triangulum ofy, et basis @y in utramque par-
tem producatur, et ponatur @0 = aff, et y&¢ = ay, ot ex

&
J B/ B \9' ¢
S

gl

7

recta de construatur parallelogrammnm &¢ne triangulo afy
sequale, et in recta By sumatur quodvis punclum &, jun-
ganturque 3¢ 9y,  Et quia est f6 = af, est igilur 63 > af.
Similiter eliam demonstrabimus esse J&¢ > ay. Sed est
etiam {n > Py; ergo singulaec I Uy 59 maiores sunt sin-
gulis @f By yee. Sed quia parallelogrammum dlne et duplo

corr, Co 8. 9, Sijlovdre 2x A(BS), corr, Hu 40, v Jod¥ (o pro
10l Jofdvvos  dpllaywvlov] wapnliyleypdppov conl. Co (conf, tumen
ind. sub ywoloy) 18, AN A in marg. (BS)  &ldgaor B, Ncoswr
AS  rgiyairov 8 4, &xdorne BY, fedorge ABYS  ndevpic ABS,
corr. Hu auctore Co 9. tdv ABBITA A, distinx. BS

Pappus 1. 9

B

H

nhif
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peov derddaaedy dove vov ZHO vouyavov, alka v6 AH wag-
alAyhiyeappor foov dotiv v ABL sguuivg, usifov don
W ABI wolywvov %0 wdég Shduoorag oy rhevgdag voi
ZHG,

A¥. Toivo uév v voig wagadifory pépesar, yévorros
&’ &v nagadofissgoy, si v0 udv volywrov atti sbgsdsly
pégos Tob Sodévrog wQuyuwrov, dxdory 88 whsvea Exdorng
woldandaoia rava vodg Sodéiviag égiSuodg [wg i vod
wagardnloyedupov ngoeloyrae] § wal wellov § molhamdasia,

"Boww yap volywrvoy vo ABL, wai cvvaopdew volywvor 1o
w EZH Exdospy ndevgay &ov ixdovyg wiv wod ABP
nhevediv mollendaciav xaza vovg Sodéveag deedpods (i
zal usllovag | nordandaolag), nai 7zee) xévigov w6 H dia
uév zob E nspipéosia yepedgdw § EOK, die 88 voi Z
wequpbosta § ZAM, xal dia w0t H <jj EZ nagdhighogts
ixdw i KHM, xal xdSevog ijxdw dmd voi H dni wjy
EZ i HN, zai $ove o érutax‘}a’v pégog ol ABI 'rqtyai-
vov %6 bnd KM HIT [zav'ra yae ngodé&wwat], noi T
Kn naqalh}lng v;x.}w H @A, xai ene{evawnav «t HO
HA. qgavspiv o0y & tijg zavaoxevijg §r v0 @HA tgi-20
yuwvoy Eaoody dover 4 %0 Hueor zob Anpdéveog pégoug voi
ABI (favowy yap v OA wijg KM), éxdory 8¢ alzob
ulnqc‘c Exdarys v@v T05 ABI' % modhamdasla 3 aal uelley
r; 7mllmtlama zara Tovg doYévrag dgeduads (pellwy yao
i O tig EZ). 2

5. A9 A!in marg. (B), om. 8 7. dofidr in A extromum cst
fol. 94; sequitur rosura versuum duorum el dimidii, um initio fol, 25
T0g 1Qiyddvor col. 8. 9. wg — apol-{qum _inlerpalator] lribmt et
y xet — noldandaclc add, Hu 10. 10 ABI A ex 10 AT
12. 18, 7 2t — nolhenluotas dol. Hu (scilicet hoec ox margine prave
hue irropsisse videntur, postquam poulo supra incurin omissa sunt)
18, 76 (anle fma) V Co pro vod  tobro yip npodéSemrar] ‘nog con-
sullo omisimus; neque enim hoc a Pappo ante demonstratum est, sed
ex clomentis petitor™ Co 81. 4 add. cod. Poris. 3368 8 88, §
woldanlacte i xa} add. Hu ipaulo aliter Co: &xdorng 1dv 100 ABT
i noldundunta xari robg doddrrag dpriuods i pstiwr 4 noddandaala)
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maius est quam triangulum My et acquale triangulo afy,
est igitur triangulum afy, quod quidem minora latern habet,
malus quam teiangulum 88n, cwins singule latera maiora sunt,

XXXIX. Hoc quidem inter admirabilia numeratar; multo Pwv

autem magis mirum fiat, si ipsum quidem triangulum inve-
niatur pars esse dati trianguli, singula autem eius latera
multipla singulorum dati trienguli laterum secundum datos
numeros [sicut de parallelogrammo supra (propus. 40) demon-
stratum est] vel etiam moiora quam muluipla.

Sil enim triangulum afy,

et construatur triangulum e,
/\‘ cuins singula latera singulo-
// \ rum eaffy trianguli lateram
- \ multipla sint secandum datos
L numeros, et circa centrum
p 7’ b n

per & deseribatur circumferen~
tin 63, et per § circumferentia {g, ol per 3 rectae &f parallela

A - v ? .

ducatur xn, ot a puncto % ad reclam ¢f ducatur perpendi-
cufaris o, el in ea punclum 7¢ ita swmatur, ul veclangulum
-y sil proposita pars trianguli @8y, et rectae xp parallels
ducatur Jvrd, iunganturque 79 %A, Apparet igitur ex con-
structione triangulum 972 minus esse quam dimidivwm propo-
sitae partis trianguli afy (est enim 34 minor quam ap, ileo-
que triungudum Snh minus quam dimidiom veetanguli s i),
singula autem eius latera multipla sunt singulovum trianguli
afty laterum secundum datos numeros vel elinm maiora quam
multipla (st enim 94 = e, of pd = yt, et JA > &L}

9

I
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7 . Blg sy dodetaar apaigar Syydipas 1 wéve mo-
Avedga, 7goypdperar 06 Tads.

“Foarw & opalog xiudog & ABI, o didussgog ) Al
xai #évegov 0 A, xai woonsivdw &g oy xvxdov Jufadely
s0Jsiav magpdldyhov pdv oy AT Sapérow, oy dé vjj do-5
Yelop 1y psitove ooy tijg Al Grapézgov.

Kelodw tfj nuosly tig dodelone iy 3 E4, xal 1
AT Scapdroy 39w meig deddg § EB, vjj 68 AI' nagdl-
dphog &) BZ, fug loy Eovar wjj oYeloy. Senldi ydg dorey
tijg BA (insl xal Yoy s BH, magaddijhov aydsiong wigt
7H ©j BE).

16 pd'. "Bowwoar &v ogaigy magdddydot xwxdos ot AKA
BEZT, 4 68 &i¢ wilv B I" ayouéry ebdsia Sidusrgog davw
%00 wvudov, xal mooxsladw dyayely diduevgor voi AKA
#bukov magddyloy ofj di va B I deauévoq. 5

‘Bxfafilijodw & vav B I" onusiov ércinedoy 6pFor
wpdg vor ubxlov, xai moujoer vopjy ABI'A péyiosor xi-
ahov: & ABrd tHoa §se xal Ot vy médwy abviv xai
dlya vepsi aoi oy AKA, 3 Goa dni va A 4 dmilsvyw-
pévy didustoog rapaddydés fowe jj dni vq B I, v 3w
pavegdy semmjodw yae ) BT nspuplosia lye vgi O oy-
usly: énsi obv § @A wjj Gd oy dosiv (8 wokov ydy),
v 7 @B wjj OI, xai Aoerei) Gga §j AB Aownfj sjj T'4 doviv

1. M A'in marg. (BS) v ndves Hu, 1¢ A {fuil jgitur in ar-
chelypo riv &), 12 B, 14 8 8. vdde et 3, "Foyw add. Co B, rip
AT Sieudrgen AR, core. 8 7. ol vijc dobelaye Co pro Jodeloy
8. post fyfw add, A %, sed del. prima m. 10. 278 add. Hu
12, MA A' in marg. (B8] 48, BE ZI' ABS, coniunx. Co  wiw BI’
AS, distinx. B, item vs. 48 46. &Be8hiodw A, sed litlorarum exgefi
incerfa lanlum vesligia comparent, ‘:...,miaam B, ..xéladw 8 on-
utiov AB, corr, § A1, 70 pdv ABEA péyovos xirlos ABS, corr,
Co Sea 18, wolddy A Paris, 8369 eod, Co, corr, BS Co 49, veuer Hu
pro téuver 1 AA A Co Sea, vé § BY, 7 @ § B3, v af 8 cod. Co
90, nepdddnlog add. Co Sca  vd BI' AS, distinx. B fove &} add.
Co 28, log add. Co errolidiv A(BS), & mélwy coni, Co, corr,
Cu Sca 28, e i Hu, wr A, By B, dr$S  xad dormije dge A, corr, BS

I b st s

TR RAS

T I




LIBER 1. PROPOS. §3. &4. 133

In datam sphaeram tuinque polyedra mscnbnntur v
pracmittuntur autem haee.

XL. Sit in sphaera cireulus afly, cuius diamotrus ay et Pf"t'
centrum &, el propositum sit in cireulo construere rectam
diametro ay parallelam ot acqua-
lem datae cuidam , quae non sit
maior quam ay diametrus.

* Ponatur &6 aequalis dimidine
datae, of diametro ay perpendicu-
lavis ducatur &8, et eidem ay pa-
rallela (7, quae datae aequalis erit;
est enim dupla &d (quoniom ac-
qualis est reclae &y, siquidem Ly
rectao fe parallela ducta sit).

XLl Sint in sphoera paralleli cireuli axd gsly, ot recta Prop.
per # 7 ducta circuli diametrus sit, et propositum sit dia-
metrum circuli axd parallelam reclae fy ducore,

Duecatur per puncta 8

& planum eireulo perpendicu-

- lare, quod sectionem officiet
maximum  circulum  afyd;
ergo circulus afyd por polos
vireulorum Bely oxd transibit
el circulum guoque axd hifa-
viam secabit (Theodos, sphaer.
1. 13). Recta igitur quae in-
ter « & jungitur diametrus est
AAAAA ipsi 8y parallela. Et hoe qui-

dem manifestum est. Cireum-

ferentia enim Py bifariam secetur in puncto $. lam quia cir-
cumferentia S circumferentiae 96 acqualis est (nam wlraque
ex polo ad diwmetrum pertinet), o\ 98 aequalis 9y, per sub-

1) Hoe quartum est ex problomatis printipalibus quae Pappus hoc
lilvo tractovil: vide supro p. 34 aduol. §. Quod aulem vé& néres io-
ditdpe, i. e. quinque illa polyedra regulorin quae vulgo Platonica vo-
cantur, correximus, satis est Platon, Tim. p, 86 et Euel, clem. 4§
propos. {818 citare,
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loy: napdhdydoy Ggu # éni v& A A Seduevgog wf ni vi
B I' diapérpu.

11 "Borw 68 § éni va E Z pi deduszgog xai moonslodw
ddpezoor dyuysiv w00 AKd sbshov magdidgdor «fj dai
wa B Z

KeioYw vjj jpuoely wig dregoyiis § dnsgéyer Hpsad-
#hiov wijg BZ nspeqegedag Exaviga 1@y EB ZI" loy, rai dig
v B T yeypdpdn dpoiwg péywnog & ABI'd: tove dga
i il va A 4 Gapergog vot AKA uizdov magdddydog
o dui v E Z, Hve xai advy wagaddydog vjj dni wa BT 1

8 uf. "Borwoav & negakhidowg Snenédorg magddhndot
sodsiar ai AE ['Z, xci v volg abvalg émurédoig Sufydu- |
oav ai AB I'd dni va abvé péen voi dw v AE I'Z
&fadhopévoy dmenédov Toeg ywvicg notoioar vag o
BAE ATZ- &u wai at AB I'd wapaddyhol glor, zove-15
dovey Gy Enfhpder w0 e viv B A I appstwr Swinedoy
wotsl 8 vl S iy A T 4 Ewecédg vy T4,

Ei yag évépar woreijose xei, nepuébe peva wijg 7
yoviav iopy v bo BAE, 8nep Sotiv addvarov' oy yap
brubsewvar §) drco BAE jj dno AT, 2

79wy Bz 'rovtav qmvsqmc e, éav dv mtealh]lolg émre-
wédoig xvndot waw (wg mw/syqapyévm], aal & m";otc 2
nagdddphoe s0Ysler at AB I'4 éni va advd viv B Z aér-
L S;mux ﬂn}ymu aixlwv drodopfdvoraar, magddlyhog
dovent q ysv AE tjj I'Z, i 6¢ BE vjj 4Z, 2%

an

o Tam o oas e e

TR T T

SN e v

1,9, vé A4 — vé BI AS, dislinx. B, el similiter posthac cop, 77
3. Sedpuerpos 8 pro Sraplrpoe 3 n(maxz(ad:u AS,core. B 4, #ep-

dhnkov A%, mapdlinlos BS - 6 ABTA A, coniunx, BS, xixlog
& 48r.4 coni. (‘v 40 avrip nagmuqla; A(B), adriy na(m)].rl).nc.s
adr) corr. Co Sce . MB AVio marg. (BS) 18, al AETZ —

It
d
A
:
.

8. al AR ot yaiy AF Iz A, distinx. B8 14, drenidur ABS, corr.

Co 46, Juic Ty ABI ABS, corr, (v __ 47, duic vaw of I Z add. |
Hu 18, £ Co pro éned 48, 19, vijg I'd yowles Iaov 1t bnd BAT g
ABS, corr, Co 49, dddpavor add. Hu, droner Co 90, bnoxsiode *5
ABS, corr. Co Sce . ML AV in morg, (BS} & add. Hu auctore 4

o 3% ag uno;féypuyp!wl del. w93, ol ARNS — riv R A,
dislin, BS 85, § piv A6 1ip T/ i 92 BI ABS, corr. Co

T AR
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tractionem igitur est eff sequalis 3d; ergo diametrus «d din-
metro By parallela est,
Bed sit in circulo Bely recta quecois &, quae non sit Prop.
disetrus, el propuesitum i
sit diametrum circuli qxd
ducere  pacallelam  rec-
tae sL.

Sumatur  difforentin
semicireuli ol circumle-
rentive &, ue dimidine
diferentine wequalis po-
natur et &8 ot &y, et per
fly similiter  deseributuy
maximus circulus afyd;
erit igitue circuli axd din-
metrus 8 parallela rectae
e, quoniam haec ipsa
parallela est diametro fy.
XLIl. Sint in planis parallelis rectae parallelae ae yf, Prop.

ot in oisdom planis ducantur reclac i6

af yo ad cusdem partes plani per ee
.. 7E producti, quae angulos fae Oy ac-

quales fuciant; dico rectas aff yd inter
e se parallelas esse, id est, planum per

¢ punctn § @ y transiens in plano dyL

facere scclionem 0.
4 Nam si in plano dpf aliam secti-
T onem faciet, cum reely yL continehit
\ angulum  acqualemn  angulo pae, id
¢ quod fieri non potest; nam ex hypo-

thesi angulus fas angulo &L acqua-
lis est.
XL Hine manifestum esl; si in paraliclis planis cir- Prop.
culi sint, et in his parallelae rectue af +d, quae ad casdem i
partes centrorum ¢ ¢ similia sepienta absceindant, paraliclam
esso reclam es ipsi L, et ge ipsi 6L
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“toae yag ylvorvae dia viv bporivyra vy sugudrwy of
7 A I wui ab B A ywviae [{vae @ddijdaeg), nai wagdddy-
Aot ai AB Fd & wagaddghorg dmenédog.

pd'. lv 88 ai va Bpote @y sunudtwy wakwy dro-
Aappdvovoas rapdhdydor gy i wd avve uéey TEv udy-5
Towy viow, ab dnd vy xévgwy nd va ) buolug welpsva
wépasu vav nugadbidwy Erelsvyvipevar rapdddyho Eouvsat,

dstavrar yag xui bpoiwg we 8ni wijg meoxsipdvng
Ravayapic.

u&'. "Borwoar & agaieg Tov xal zwagdddydor wdxdod 10
ot AB I'd, xai $wi va adva péen vy xévrgur loa vl
nagardydoe ai AB A+ B at milevyviovou va négava
avedy T A I, B A Yoae v ciow xal wagdidphor nai
dgdai meig va vy wxdwy dnineda.
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LIBER I1}1. PROPOS. 48, 49. 50, 137

J— » Nam propter similitudivem
e ) segmiontorum angulus « angulo ¥,
¢ et angulus @ angulo d aequales et

e hypothesi rectae aff 6 parallolae
sunt in parallolis planis; ergo pro-

? ___’_;:::::742, pler  superius  lemme  efficitur id
e v quod propositum est.
/ XLIV. Sin vero rectae paral- Prop.

lelae quae similin circulorum seg-
menta abscindunt non ad easdem
centrorum parles sint, radii in
alterutro circulo ad oppositas cir-
cumferentiao partes producti par-
alleli erunt radiis alterivs cireuls.

Hoe: enim demonstratur simi-
liter atque ad superiorem figuram,

XLV. Sint in sphaera circuli Prop.
aequalos et paralleli aff 43, et ad
easdem parles centrorum aequales
et parallelae rectae aff yd; dico
rectas quae earum terminos a y, £ & conjungunt aequales et
parallelas esse et perpendiculares ad circulorum plana,

Est sutem manifestum ex iis quac modo demonsirata
sunt. lunctae enim rectae as y¢ paraliclae erunt (propos.
47). Et sunt inter so aequoles (quic ex centris sunl;, ila
ut etiam reclac ey s{ acquales el parallelac sint. Similiter
oliam rectae &f 8. Ei est & perpendicularis ad circulorum
plana (nam circa cosdem polos sunt, et recta per polos
corum ducta perpendicularis est ad utrumque ac por centra
el ipsorum et sphacrac transibit, ut est in Theodosii sphae-
ricis 2, 4. 4, 10]; orgo elism reclae ay #F acquales sunt
ot parallelao ct perpendiculares ad circulorum pluna.

XLVL. Sed non sint ad casdem parles centrorum acqua- I’g:)v-

detur pro =& vd¢ atxdwy qninede, quod supre legitur; 29, My Al
in marg. (BS)
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LIBER 1), PROPOS, B4, 139

leg et paralleloe rectae ef yd; dico rectos quae terminos
earum o d, # y coniungunt et inter sese el diametro sphac-
rae sequules esse, . i
e Secent enim inter se in puncto

. N 7, el ad centra ducantur we sy et =
(Zﬁf\_:-—.— PR A (‘Z ty. Quoniam ex hyputhesi e :

. <N\ 78 gequules ioter so el puralletac
el in planis circulorem aequalivm
et parallelorum sunt, ensque rectue
ad By coniungunt, guatiuor igitur
rectoe ap yd (g #y aequales sunt
inter sese; hoe enim manifestum
est; ergo elium ad Sy aequales
sunt.  Sed est ctlam ae aequalis
8L, ety quoniam propler propus. 48
parallelae sunt ee 6, angulus say) vequalis angulo 707, et,
ut modo significavimus, basis an ipsi 50 uequalis; ergo et
recla en reciue g ef angulus ane angule dnl aequalis est. -
Communi apposilo angulo eyd fiunt

Laqe+Lm{6=Leq6+L67]§.
Sed ex constructione unguli aye + eyd duohus rectis sequales
sunt; ergo &y gl in eadem recta sunt. Et demonstrata est
recta ap oequalis ipst gb; ergo, quia ex hypolhesi circuli
af 78 aequales sunt, punctum 7 centrum sphuerne est!i; orgo
ad fy diametri sphaerne sunt eaedemque inter so aequales.

Si vero ad casdem partes iungantur rectae ay 0, hae Prop.
el inter se aequales crunt et cum wf y3 rectos angulos con- 8
Come linehunt,

Rectac enim 6 aequalis et
paratlela in plane cirtuli yd con-
struatur $y; orit igitur %y, per-
pendicularis ot ad Sy (propos, 52)
ot ad Ja (propus. 49 rel 52, ergo
elism ad planum a9y (elew. 14, 4);
itaquo ctinm recta y0 ad ilem plu-
num perpendicularss est {elem. 11,

8); rectus igitur est angulus «;d,
itemque reliqui.

4) loc Pappus, ut videtur, offici voluit ex Theodosii sphaer. {, 6 et 7,

TR
[P

-

BS) 93, i pip AB, corr. 8 24, % @H Co pro § BK THip
OI' A" ABS, zdr NI 1A Co, corr, Hu (mutalis scilicet inter se figu-
rac litteris ® el 21 28, wirdir B, {nvrde AR



140 DAHRIOY EYNAPQUHY I

pt'. Bav dow & apaloy magdAploe ebdcion, of vd
('zgcotayr} m‘gata atﬁnﬁv émt‘a yiovdae ioat E’uowm aAdi-
Aatg® v 8¢ wai loar oy at nagallqlw, xal abral nag-
ahdrdoc duovear nai dpSai sedg tag Duonsudvag magul-
hijhavg.

"Bowwy 08 qavegov 284y3vvog yog wob Stk 3y maag-
alijdwy Erenédov yivsva xéulog & q5 slow ai napdddy-
lm, nai ae ém?,'sa.yrunvaac sag é§ aqxr;g ﬂagallrllovg
dnovoag veansftov novjooraw fv 8¢ xai loaw duwv at
nagaddgloe, al dmifevpvovoar abvag obxése veansliov 10
Ghda verpdywvay ¥ Erspounneg meguéfovar.

Horwoar dv dnoxepérw dmunédy ot AB BI e3sin
loag wequéyovoae ywvlag psva wijs ABE & v v war-
névng dmnédy, xui dgeovdvw ¥ BZ ye#’ éxarégac Ty
AB Bl {oag msgiégovon puvlag: du 0p%) dony 7j 4E. 15

Hx.‘}w &l w0 vrtoxeipevov dninsdoy wiberos v ZH,
xai &t zag AB B m HI HA, xal éneﬁwx&waav ai
AZ Zr HB* ai AZ ZI pa opt)al Soovear dni vig AB BI.
xai due vo toag elvae wag omé viw ABZ CBZ ywvieg Yoou
soovear rai at AB BI, zat ZA £, wai Hd HU, %ai2o
qwvta ) tud ABH vjj vn'o I'BH. alla xai ) vuwd ABA
71 vm‘; EBI dndusisar Yoy wal 8dy &oa Bky- wddevog
doa § HB éni wiw 4E. Svnw 8¢ xai §§ ZH dni %0 drl-
neboy: xai # ZB dpa xdPevog i vy AE.

1. MZ A in marg. (BS) 8. post wdpare repelunt 7d AS, del,
B 9. roaneiuor A(BY), corr, BPS, item vs. 10 10, angaliqdorc
Emifsvyviovawe AB, nupiddnlor corr. S, of vestituit Hu 44, vergd-
yovor § add, Co 16, &ned AB, corr. 8 aef{lj] [[I1/] | | ZIT A,
ntmedoy ....... . {y BS, zdderos § ndd. Sea, poy § Co 17, és
ABHEE A, distinx. BS 47—20. 2mefevy /111111111111 | éaovren End
vic ABBE xzai Suie 16 Youg sivae [T as tow Eoovrar 2ad of
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LIBER 11§, PROPOS, 53, 58, 141

XLVIL. 8i sint in sphaera rectae parallelae, reclae terninos
eorum ex iisdem partibus coniungentes aequales inter se erunt;
si vero parullelue etiom sequales sint, hae quoque quee ipsus
condungun! parallolae erunt et perpendiculares ad illas parallelas,

Hoe guidem wmaonifestum est. Nawm ducto per parallelas
plano fit circulus in quo sunt eae ipsae parallelac, ot quae
eas coniungunt rectae cum illis initio constructis pavallelis
trapezium efficient; sin antem parallelae elinm aequales sint,
reclae eas coniungentes non iam trapezium, sed quadratum
vel oblongum continebunt,

Sint in plano subiecto reclae af fy eaeque cum recla dfe,
guae in eodem plano sit, acquales angulos efficiant, ot ad plu-
nwm inclinale evigatur §f cum utraque rectarum af Sy aequales
angulos efficiens; dico 8% ipsi de perpendicularem esse.

F Ducatur ¢ puncio § ad planum
a subiectum perpendiculavis {3, ot ad
vectas fo fy perpendiculares ya gy,
el iungantur af Ly 4f; reclae igitur
La by perpendiculares erunt ad rec-

: tas af By**). Elquia ex hypothesi
p . B

anguli afl {8y inter se aequales
sunt, erunt ctiam af = fy, et
la=10p ot ga=7y et Lafy=
L uBy. Sed ex hypothesi etinm
€ 7 L 88a = [ efy; ergo etinn
L 8Ba + L afy = Lyfy + L yfe,

ideogue 9f perpendicularis est ad ds.  Sed ex hypothesi recla
{n ad planum yds perpendicularis est; erge eliam planum
tnB ad planum yde perpendiculure, ideoque recta {f ad Js
perpendicularis est.

*} Hane propositionem Pappi collectioni posterior quidam scriplor
insoruisse videtur.

*%) “Quoniam enim {yn perpendicularis est ad sublectum planum,
etiam planum quod per #{ {a ducltur ad idem planum rectum erit
(elom. 44, 18); ergo {« ad «B est pcrpondicularis. Et eodem modo
gerpendiculnrls ostendetur {y ad y8” Co. Scaliger, quod adnolat dg¢
Pedy By dv 10is dnuxols, Buclidis quac feruntur oplicorum propositionis
37 scholion primum speclavisse videtur,

Prop.

Prop.
53
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disting, BS 8. &% Hu pro St 0. fxarépey — 8. olax Interpola-
tori tribuit Hu 8. xel super vs8. add. A! 9. srotobac A, sed ex-
tromum ¢ expunxit prima men, 18, lypdipevar A ex lgdiretan
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LIBER . PROPUS. 8¢, 143

XLVHL. In dotain sphaeram pyramis inscribatur,

Sit iam inscripta, et angulorum cius puncta in suporfi-
cio sphaerae sint a # # 4. Ducstur per a reclue y8 paral-
lela &f; haec igitur gequales angulos cum ay ad continehit
(scilicet wtrumnyue duarum lertiaram recti, in eodem plano
cum ay ad posita). Et erectn est f acquales angules cum
ay ad (scilicet wtrumgue duarum ferlivrum  recti) faciens;
ergo secundum ea quae supra (propos. 53; demonstrati sunt
tectae aff perpendicularis est ef, el sphaeram tanget. Nam
si planum quod per de ay transit producatur, efficiet cir-
culum, in que triangutum aequilaterum edy inscriplum erit,
et er constructione rectae y8 parallela est &; eryo &l civeu-
lum tanget, ideoqque eliam sphacram?), Planmmn igitur per
&l af productumn seclionem sphaerae efficiel circulum, cuius
diametrus est «f propterea quod ef perpendicularis est
rectae &, quae similiter ac modo demonstralum est circulum
quoque of tongit. Et si per & rectae aff parallela ducatur
7, haee sphoeram tangel, eique perpendicularis erit yd.
Et si planum quod per & yd Wansit producatur, cireutum
efficiet, cuius dinmetrus est 8, aequalem et parallelum ei qui
diametrum ef habel; parallelae enim sunt ol & ¥8 et «f
79%. Duentur per centrum x rectae 0 perpendicularis Ag;
haee igitur rectac «f parallela est, Et si iungantur g4 fu,
erit fu perpendicularis et rectoe af et Au itemque cireulo-
roim aff yAdp planis, et B4 diametrus sphacrae (hoc enim

4) “Quoniam enim & porallela est ipsi r’, st a puncto a ipsi f
ad reclog angulos ducalur ax, secubil ea »J' biferlam alque ad angulos
reclos et per cenlrum {ransibit, quasre & circulum el proplerca ipsam
sphaeram contingat necesse est ex 46. fortii libri elementorum et {7,
primi libri conicorum Apollonii™ Co. Do Apollonii guod cilatur theo-
remato conferendus est Eutocli commentarius.

) “Sequitur illud ex 15. undecimi olom.; elenim dune rectae li-
nego seso langentos £ apf duabus rectis lineis sese tangenfibus yd 52
paralielae sunt ol non in codem plano; crgo plane quae per ipses du-

cunlur parallela erunt; cireuli aulem sunt nequales, cum seguales ha-
beanl diametros «g yd" (o,

avopdry ARBS, dativam corr. Co 92, Xypcuveras ABS, corr. Hu av-
clore (o 24, ik voi HOI.1 AS, distiny. B, vy cocr. e 26. al
EZrd A, distinx, BS

Prop.
54
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LIBER ili. PROPOS. 53, 145

supra propos. 49 et 50 demonsiratum est,. Et quia, iunetd
fyy ost At = 2uy, erit eliam fy? = uy? lesl enim By =
uff = M, Kb, quia Bu perpendiculuris est ad plunum cir-
culi 7A0u, angulus Suy rectus est; ergo

By = Ju? 4 pyt. Sed supre ostendimus Byt

= Ppety ergo
it = gty id est Buo=py. Kl est By = du: ergo
At = 2802 Et rersus, quic angulus Sud reclus est.
eril A% = Au? 4 fu?, itaque

3hud
ﬂ)'2 =3 ._é_-

Et est data B4 diametrus sphaerae; ergo elinmn Ay diametrus
circuli data est. Et cireuli af yAdu positione duli sunt:
erge diamelri aff y6 magnitudine et positione dati, ideoque
dala puncta « B y "%},

Et compositio manifesta est. Oportebit enim in sphaera
duos circulos aequales et parsllelos ita describere, ut qua-
dratum ex sphaerac diametro sesquialterum sit quadrali e
diametro circulorum?), et ducere duas diametros paralielas
«3 M, ub supra (propes. 44 didicimus, et diametro du per
conlrum perpendicularem y8, el sic invenire anguloram py-
ramidis puncta & § y 4. Et demonstratio contraria est ana-
lysi, qua demonstratione facte simul ostensum erit quadratum
ex sphaerac diamotro sesquiallerum esse quadrati e latere
pyramidis 3).

Ii. In datam sphaeram cubus inscribatur.

Sit iam inscriptus, ot in superficie sphacrae sint puncta

i In hac el proxitis propuositionibus seriplor tamquam consenta-
neum supponit unam angulorum in superficie sphaerae punclum po-
sitione datum osse ‘quod scilicet plane, ut libet, sumatur,. Velut
in hac propositione si punclum 8 datum esse statuimus, detae sphacrae
diametrus A4 dala esl ot positione el magniludine, unde reliqua fucile
officiuntur ; ac similitor in proximis propositionibus,

$) Vide append.

3! Demonsirationemn a scriplore tamquam consenlsneam omissam
non difficile est restiluere; ct pauca eum in usum supplentur a Com-
mandino, quae hic tepetere nlienum fuerit.

Pappus 1. i1

Prop.
55
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LIBER Ill. PROPOS. 35, 147

angulorum eius a 3 y 6 & { 4 &, et per ea ducantur plana;
haec igitur sphaecram secantin civculos nequales et parallelos
efficient .nemque item quadrata circulis inscripta aequalia el
parallela sunt, Et juncta 6 diametrus sphacrae orit !pro-
pos. 50). lungatur etism sr.  Quoninm est gr? = $59? =
2%, el rectus angulus ype [propes. 49j, erit
ye = ny? e = a—gf.

Sed datum est ye2 ‘nam ye diamelrus sphacrae est); ergo
etinm e datum. Et est ep diametrus cireuli é{n9; ergo
eliam ipse circulus datus est, itemque circulus agdyd, e
quadrala in utroque inscripta, et puncta angulorum cubit).

Et compositio manifesta est. Oportet enim in sphaera
duos cireulos parallelos describere aequalibus diametris, qua-
rum quadrati sesquialterum sit quadralum ex sphaerae dia-
melro (propus. 54;, et in alterutrum circulum inscribere qun-
drolum «f3y9, et rectac gy in altero circulo rectam Jy ducere
parallelom et acqualem, quemadmodum supra (propos. 43,
demonstravimus, et ex hac quadratum &{pd complere, et sie
invenire cubum inseriplum, Convenienter enim analysi de~
monstrabitur  quadralum esse 3lpy el cetera?, quo factn si-
mul ostensum erit quadratum ex sphaerse diametro triplum
esse quadrali ex cubi lateve, alque eosdem circulos et pyra-
midis et cubi angulos continere; namque etiam in il qua-

4; Conf. p. 145 adnot. ** ad propos. B4.

?) “fungantur ye &n; erit ¢ ipsius sphaerae diameter ex 30. huius.
Bt e diomeler eivenli ex iis quac demonsiravimus in 52. huius, An-
gulus autem yne est rectus; nam yy A perpendiculares sual ad plana
circulorum ex 49, huiug, quare ot ad omnes reclas lineas, quac in eis
ipsns conlingunt. Cum igitur quadratum ex y: sesquinlterum sil quo-
deati ex ¢, ot quadratum ox £y doplum quadrati ex {y, sitque augu-
lus yye veclus, eril quadeatum ex y¢ quadruti ex g triplum, Rursus
fuadratum eX 3¢ cum sesquislterum sit quadrati ex #5, eril quadrati
ex qy lriplum; quadratum igilur ex {n quadrato ex 5y est sequule, et
vecla linea {y uequalis ipsi ny. Sunl autem ¢F ny inler se aequoles,
et anguli yy{ oy recti; ergo Aony quadratum eril.  Et eadem ralione
(8 «edd S8y quadrata demonstrabitur. Cubus lgltar constitutug est
in dsto sphaern. quad fucere uportebnt™ ('u,

10°
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LIBKR 1L PROPOS. 56, 149

dratum ex diamelro sphoeras sesquialierum erat quadeati ox
dismetro utriusque circuli propus. §4).
L. In detam sphaeram octaedrum inseribatur, Prop,
Sit i jnscriplumn, el in 56

superficie sphaerae sint puncla
angulorum eius « 3 v & e [,
el plana tuae per ea ducuatur
efficiant cireules aply del.  Quo-
niam a puncto & ad superficiem
sphacrae acquales reclae da oy
d& df duclac sunt, erunt puncta
@ &{ 3 in uno plano circull,
cuing polus  est & Theodus.
sphaer. | def, 5;. Ac sunt ae-
quales inter se reclae o B2 L, caedemque in plano circuli aels;
orgo quadratum est as(f, et pavallelae ef ag.  Similiter etiam
de v, et 87 ay inter se pavallelae esse demonstrantur ; ergo
cireuli del ay inter se paralleli sunt ‘elem. {1, 15); iidemque
aequales, quoniam triangula aequilatern in iis inscripta aequalia
sunt. Bt quoniam iu sphacra sunt sequales et paralleli cir-
culi afy dle, in iisque aequales et parallelac rectae af ef,
neqque hae ad easdem paries centrorum, juncta of diamelrus
erit sphacrae (propos. 30). Lt sunt aequales ae ef; est igi-
r al? = 2082 Sed quadratum ex circuli dsf diametro est

g, P
= ---3“--- *y ergo quadratum ex el ad quadratum ex circuli
del diametro est == 3: 2 Sed duta est al (quippe quae
4 . . . . s

datae sphaerae’ sit diametrus); ergo data est circuli del din-
metrus, ot dalus ipse circulus; itaque etiam circulus ofy
dotus est, itemque puncta lriengulorum aequilaterorum circu-
lis dsf «dy inseriptorum?;,

Et compositio convenienter analysi se habel,  Oportet

*) Est enim quadratome ex & triplum quadeati ox radiv cireuli
‘elem. 13, 495, Sed quadratum ex dismetro circuli est eiusdem radii

quadraplum; ergo quadralum dinmelri ad quadratum ex & est ut &
ad 8, hoc est Lafrpevor sive sesquilertium (Co).

4) Conf. p. 443 adnel. ** ad propos, 5.
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LIBER fll. PRUPOS. 67, 151

eniitn similiter in sphaeram dues circulos aequales et paral-
lelos ita inseribere, ut quadrotum ex sphaerne diametro ses-
quialterum sit quadrati ex circulorum diametro {propos. 54),
' el in alterutrum circulum jn-
scribere aequilaterum triangu-
lum afly, et in altero rectae af
parallelam ot aequalem ducere
b, ab ecaque triangulun def in-
scribere, el sic invenire octaedri
constructionem¥;, quo fucto si-
mul ostensum erit quadratum ex
sphaorac dinmetro duplumn esse
quadrati ox latere octaedri2.,
Solutis autem his tribus proble-
matis {propos. 54—4§6j simul
porspeetn erit ad constructionem et pyramidis of cubi el
octaedri sphaeree inscriplorum cosdem adsumi circulos [fuo-
rum in candem sphacram polyedra accomodantur], atgue
sundem circulum continere el cubi quadratum el octaedri
triangulum,

LL In datam sphacram icosacdrum inscribatur,

8it iam inscriptum, ot sint in superficie sphaerue puncta
angulorum cius ¢ $ y, de L, 4 $ 2, L g ». Quoniam a
punclo # ad superficiemn ductae sunt rectae ga fy A0 B fe
inter se aequales, in uno plano erunt puncta @ y ¢ 7 ¢°,.
Kt dtemn ex: hypothesi inler se aequales suni rectae ay 7§ {y
ye ge, sunique in circulo; ergo aenly pentagonum aequi-

1} Simililer ac supra, adhibills propos. 80 et 51, Commandinus
demonsteat trinngula efd dat aye ey ¥ (8T avquilatera esse et trinn-
gulis apy dei acqualia, ex quibus oclaedrum constet.

2} Sinl notan sphecrae diametri: 1), cireuli in e descripti dia-
motri: d, ciusdom circuli radii: », lateris octaedri: o; eril igitur ex
2
constructione 8 D2 = 342, et propler clem. {8, 12 =38 = a:r;
ergo D2 = 302

*) Hoc ex Thendosii sphaer. 1 def. § simililer alque in propos. 56 ef-
ficitur; inepta autem sunt vorba quae in Graecis sequuntur, a nobis seclusa,

Prop,
57
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LIBER 111, PPOROS, 57, 153

angulm est. Similiter demonsiratur planas figeras esse zefyd
83 ardpB auvdy ySunf casdemgue pentagone vequilatera et
sequiangule, Kt erit ay parallela functae e, et & denclee
#%, et %3 junctee e namque cliam Axd9e pentagonum
aequilelerum estl). Similiter demonstrabitur rectas fy &d 7%
Jv paraliclas esse, itemque parallelas fo {6 yx v, Et simi-
lter demonstratur circulum qui per @« # y puncta iransit
aequalem ¢t parallelum esse ei qui per 2 g ¥; nam, wl
modo significavimus, reclue By dv, ilemque fo py inter se
puralleloe sunt; itaque puralleli circuli telem. 14, 15); iiden-
que aequales, quoniam er hypothesi Wiangula afy duv, quae
his circulis sunt inscripla, aequalia et similia sunt. liem
cireuli quiper 6 e, « 79 puncta transeunt aequales et pa-
ralleli sunt; nam triangula jis inscripta sunt acqualia et sequi-
latera, quoniam singula latera angulos pentagoni in eadem
sphaere subtendunt. lam quia in sphaera cireuli dsf upd
aequales in iisque triangulorum aequilaterorum latera &l 9
parallela neque ad easdem parles centrorum sunt, recta quac
{ % iungit erit sphaerne diametrus o angulus {ex rectus:
utrumque enim supra (propus. 50 et 51} demonstratum est.
Et quoniam pentagonum «equilalerum ost peayl, si recta
e} extremd ac medid proportione secelur?, maius segmen-
tum erit ay; ergo ¢ ad ay candem proportionem habet
quam hexagoni latus ad latus decagoni®). Et est &{2 4 ay?

{; Quoniam «énly pentagonum sequinngulum est, trapezium erit
uely, parnllelaeque «yp € item in pentagono exvrdy parallelae «y 29,
denique in pentagono Axd9u paralleloe 28 Ap.  (Fusius id demonstrat
Co in libro de cenlro gravitalis soliderum, Bononiae 4585, fol. 8v.

3. Eucl. elem. 8 def. 8: “dxgor xcl pdoor Miyor ebfein veruijaira
Myevar, Srar g o ) By ngog ¥0 neilor ruijus, olitwg 16 peilor ngds
¥0 &lacdor. Auream scclionem cum Pythagoreis nosirates dicore
solent.

3) Si in pentagono regulari peeeyi recta ¢ dxpor xai pigor idyor
secefur, malori segmenlo ipsum pentagoni latus acquale esse ofticilur
ex elem. 13, 8; ac slalim proxima eiusdem elementorum libri propo-
sitio docet malus segmentum ad minus esse ul latus hexagoni ad latus
decagoni eidem circulo inseriplorumn,
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LIBER 1. PROPOS. 37, 155

= (2, quia angulus (ex rectus el &2 sequalis @y est; ergo
propler elem. 13, 10 rectae {x L ay inter se swent ut lu-
lera pentagoni, hexagond, decegoni eidem civculo inscriplorum,
Kt est {x sphaerae diametrus; haec igitur ad &{ candem pro-
portionemn habet quam pentagoni latus ad hexagoni, et sd ay
candemn quam pentagoni latus ad decagoni, Et data est
sphaerae diamelrus; ergo eliam &f ay dalac sunt, itaque
eliam circulorum &0 ayf radii, quorum quadrata tertiae par-
tes suny quadratoram ex & ay lelem. 13, 12 ergo ipsi
quoque circuli dati suni, itemque, qui iis acquales et paral-
leli sunt, circuli »$y Auv, ot quae sunt in iis puncta angu-
lorum polyedrid],

K¢ compositio manifesta est.  Oportehit enim duas rec-
tas exponere, quarum ad unam dinmetrus sphaerae propor-
tionem eandem habeat quam pentagoni latus ad hexagoni, ad
alteram pulem quam pentagoni latus ad decagoni, et in
sphaera duos circulos ita deseribere, ul quadriata ex corum
radiis ftortine partes sint quadratorum ex reclis expositis,
velut circulos ds{ efy, et ad alteras centri sphaerac partes
his duos aequales et parallclos deseribere x93 v, el in
unotuoque latera trianguloriin aequilaterorum construere pa-
rallela ay e % Au ad oppositas centrorum partes, et inscri-
bere tota triangula quac polyedri angulos cfficiant, Kt de-
monsiratio ex analysi facile sequiturs, ac simul perspicilur
quadvatum ex sphacrae diametro triplum osse quadrati ex
lateve pentagoni in circulum del inscripti; clenim ex con-
structivne z¢ ad {g proportionem candem habel quam penta-

&) Conf. p. 145 adnot, ** ad propos, 84,
5) Conf. ibid. aduot, 3.

Jodtij AB, corr. § 1. ol add. Co 17, of add, Hu 15, 19, 2ed
16 Hu, xarée re AB (Coj, xrevee 8 24, yar duiprrgog ABS, corr.
v auctore (o 27. 8%, druguodet 1y v ixcaren lgonittpmn Toi-
yuvwr ABS, corr. Hu 83, avrogiraw) deprehensum est Co; voluit igi-
tur grrewperar
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goni latus ad hexagoni, et (& wl latus hexogoni eidem cir-
culo inseripti proportionem esndem quam trianguli latus ad
hexagoni, ot est quadratum ex teianguli latere triplum quadrati
ex haxagoni latere iefem. 43, 12, 4, 15 cordll): ergo eliam
quadratum  ox z{ diametro sphaerae triplum est quadrati ex
latere pentagoni circulo dsl inseripti®).

LIl In datam sphaeramn dodecasdrumn inseribatur. l’wp

Sit iam inscriptum, et sint puncta angulorum cius @ f
y8elydud, uvEoaw oorve FEriigiur si-
wiliter, ac supra {propus. 87 demonstratum es(, recta &
pavallela ipsi LA, el as paralleln i, et eadem ratione eliam
reliquac, ita ul planum quod per @ # y & & transit paral-
lelum sit ei quod per £ 4 % % 4. Sed quia oa & paral-
lelae {utraque enim rectae §& puralleln est: el aequales sunt ¥,
ergo cliam rectac of ay inter se parallelae sunt, itaque cliam

8) Quamquam demonsiratio quae supra legitur per sé salis per-
spicun esse videtur, tamen brevior expositio addatur huane in modum,
Noteotur pentagoni, trisaguli, hexagoni circulo del inseriptorum latern
pth lam ex constraclione est

x5 fe==pih et

e h= ¢ h; ergo

#0ip= b Sod est {elem. 18, 42 ele,,
€ = 382; ergo ctiom x{? = 3pY,

4; Reclus B y§ inler se parallelas esse similiter ac supra propos,
57 adnol. 4 inde sequitur, quod ex hypolhesi p#fxy pentagonum re-
gulare est, Jtem in pentagona B%one puralielae sunt & «o. Nec mi-
nus perspicuurn est reclas ;4 «o inter se nequales esse. Celerum du-
bitari vix posse videtur, quin Graecus seriptor ipsam dodecaedri formam
modulo expressam in demonstiratione persequenda ante oculos habueril.
Nam lineae in plane descriplae, quas nostmi coniecturd aduinbravimus,
minus perspicuae sunt facileque inter s¢ confundunlur; quapropler eliam
alias per se quidem necessarias, sed non diserle a Graeco seriptore
commemoratas omisimug, ne difficultas adspectus augerelur.

AB, distinx. 8 43, vor dri AB, corr. 8 vdr ABI' AE AS, distinx.
B¢ . 5. tor ZHOKA — 1é O. &I AS, distinx. B 15, faw
dafy Hu pro sloiy facr 46, ol onle 2a) sdd. A super vs.  rd

0481 dpa AS, distinx. B, corr. Co
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or &0, Similiter rectus go dy, itemque binus v s, v uf,
@e Iy inter se parallelas esse demonsiratur ; ergo etiam plana
quae per eas lranseunt. lam intellegantur cireuli circa ea
puncls deseripti? ; erit igitur circulus a3yds circulo gorvg
aequalis; nam pentagona reqderiu iis inscripla aequalia
sunl, Bed etiam civeuli {p9ul pviorr inter se acqusles,
quia item pentagons his inscripta aequalia sunt. Kt esl rectn
yA ipsi v parallela ‘wtramque enim rectae xv parallelum
esse similiter ac supre demonstretur); ergo puncta 4 v § ¢
in uno plane sunt (elem, 44, 7j. Kt rectae quae ca puncta
iungunt aequales sunt, quia acqualiuin pentagonon angulos
subtendunt®;; ct sunt in circulo (Theodus. sphaer. 4, 1};
ergo quadratum est AyEv ‘elem. 4, 6); ideoque, functa 2,
est §A2 = 2Ay2 = AL (nam rursus Ay AL aequelium penta-
gonon Adyxy Auled angulos subtendunt;. Et reclus est angu-
lus BAL; nam in nequalibus circulis aequales et parallelae
sunt of A Ipropes. 51); ergo E[? == EA? 4 (A2 == 3LA2. 1t
est propler ¢a quae supra ' propus. 50; demonstrata sunt
recta & sphaerae diametrus; neque enim ad easdem centro-
rum partes sunt of {A.  Sed propler elem. 13, 12 EC ad {4
esl proportiv lateris riengudi civenlo inscripti ad radiem, il
est ad latus hexagoni eidem civeulo inseriptic ergo sphaerae
diametrus ad LA candem proportionem habebit quam latus

2) Hoe loco scriptor, quippe quod sine ullo negotio suppleri posse

viderelor, omisit demonstrare circulum, qui per ¢ ¢ 7 transeat, clinm
per v ¢ lransire ete.

3, Inletteguntur angulus 24y penlagoni Ayxr, angulus y2§ penla-
goni yxisg ele.

fsic) B {plura hoe loco om. BY, distinx, Hu 1 ICTYds AS, 1@
spTUgl 3. 8¢ asgl Hu auclore Co pro & &l 5. 6. ré
ZHEKA — vic MNEOI AS, distinx. B 1.8 76 I'd 14 EY
AS, distinx. B+ 8, dpe add. Hu avelore (v 9. v& ATZY AS,
distinx. B abids ABS, cove, He auctore (‘v W, xixde | 14~
Tpyw [f fpe | A, explev, BS i EY A, g pide B, g ApEe 19N,
16 corr, (u 12, 14 B4 AWS, e d¥ W 12. 18, 16 1" — e A
AS, distins, B¢ 14, o Hu auctore (‘v pro faot 17, rie 25 AN,
distinx. 8¢ L9, 18, ol OF (v pro of KX 19, de iy 8 o el
e AR cod. Co
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trianguli ad hexagoni cireulo {ydxd inseriptorain, Sed vecta
G4 latus est pentugoni eidem eiveuls inscripli; haec igitur ad
trienguli lalus candewn proportionem habet, quam latus pen-
tagoni ad trianguli; ergo ex sequali diametrus sphaerae ad
trianguli latus cireule [ndxd inscripti candem proportionem
hahebit <uam pentagoni latus ad hexagonidj. Sed quia A
ad & eandem proportionem habet quam lotus hexagoni ad
decagoni — nam si {4 extremh ac medid proportione sece-
tur, maius segmentum est e, quia {4 angulum pentagoni,
cuius latus est &8, sublendit®) — iemigue {A o6, il est lo-
tera pentugonon civculis {ndxd afyde inscriptorwm inter se
sunt ut latera triangulorum iisdem cireulis inscriplorum, ha-
bebit igitur trianguli latus circulo (n%xd inscripti ad latus
trianguli cireulo afyde inscripti eandem proportionem gusm
latus hexagoni ad decagoni. Sed, w! mudo demonstravimus,
sphaerae dinmetrus ad trianguli latus circulo {ydxA inseripti
candem proporfionem habet quam pentegoni latus ad hexa-
goni; ex aeguali igitur sphacrac diametrus od latus trianguli
circulo «fyde inseripti eandem proportionem habehit quam

4) lisdem nolis ae supra propos. 57 adnol. 6 adhibitis demousiralio
commodius perseribitue hune in modum. Quoninm est
E2 =302 et & = 32, est igitur
&1 ok = L b Sed ex hypothesi in civculo Jpiad est QL = p.
idvoque

¢hal = pit; ergo ex acquali est sphaerae dismelrus
E:l=p:h

§j Demonsteatio plane eadem est ac supra propes. 57 adnol. 8,
nisi quod hoe toco pentagonim Cedds intelleghiur,

exhibent BS 2. e add. Hu auvctove Co 5, 6. o0 O wei i ZA

agos vjr B4 ddpor by §j vet, coni. ‘o 6. &yee nidd. Hu dexa-
yeirov ('o pro reryoiren 5. pelier A, corr, B 8. duce v Hu
pro e Toi 9, LJ Copra gy Fd . vt AB UJE A,

coniunx. RS §3. Fyee o b A
Pappus 1. il
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latus pentagoni ad decagoni¥). Et data est spheerce dicme-
trus: crgo efiam lntera Arinngulorum circulis {p3xd ofyds
inseriplorum data sunt, itaque eliam circulorum radii, quo-
rum quadrata tertise parles sunt quadratorum ex lateribus
triangulorwn (elem. 13, 12.; orgo etiam cireuli {ndxd afyde,
et qui iis sequales et paralleli sunt, cireuli pvEoir gorvg
dati sunt, itemque quae in his sunt puncla angulorumt poly-
edri’), q. e. d,

In compositione igitur oportet duas reclus exponere, gua-
rum ad unam diametrus sphaerae proportionem eandem habeat
quam pentagoni latus ad hexagoni, ct ad alteram quam pen-
tagoni lalus ad decagoni, quas quidem reclas etiom in ico-
sacdro exposuimus (p. 135), el in superficie sphaerae ad enndem
centri partem duos circulos, velut {p9xl afyde, ita descri-
bere, ut quadrata ex eorum radiis lertiae paries sint qua-
dratoruin ex reclis expositis, et his circulis duos alios aequa-
les et parallelos ad alteras centri sphaerae partes, velut
uvkore povvep, describere, et in unoquogue latera pentagonon
aequilaterarm &8 (A of ov parallela construere, et ex jis
pentagona describere, unde polyedri anguli constituanturs),
Atgue ecx constructione apparet circulos qui dedecaedri an-
gulos continent cosdem esse atque illos qui icosaedri {pro-
pos. 57, el eundem circulum comprshendere trisngulum
icosaedri et penlagonum dodecaedri in eandem sphaeram in-
seriptorum (V' propos. 48).

6! Sint ¢ { latera triangulorum circulls {98x2 apyde inscriptorum,
D diametrus sphaerae, p & d latera pentagoni, hexagoni, deecagoni el
dem circulo inscriptorum; haec igitar erit hrevior dewonsteatio.  Osten-
dimus :p. 184 cum adnol. 5} esse

¢4:ed = ki d, et ex hypothesi est

(hied =t ergo

(:0 = h:d. Sed erat, ul supra (adnot. 4; demonstravimus,
D:t=p:h; ergo ox sequali

Dl =pid

7) Gonf, p. 145 adnol, ** ad propos. 5.

8} Reliquam demonstrationom, a scriplore tamquam consentanenm
omissam, supplet Co,

1

el
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‘Whug vd dixaror Ysddgnue tv v 1069 ti 108 Hanwov guvaywyij
nd rip daodeir neguiyor %l Thv dpyavixip xetadxeviy Tob 1
Stundadiaguol 1o xifov xed 1y Jvo udawr drdloyor.

965 "Botw udwdog & ABC rrspl wévigov w0 .4, Siduerput

8¢ atroi meig dpYag arhidarg dorwaay at 44T BAR, xais
SejySwoar ai- EMN BOZH,
ovs lony elvae vip @OZ «jj ZH-
Aéyw Bve oviyv dg ) Bd meig
AM, olvwg 6 and vijg B4 xi-
Bog mebg oy dnd wig AZW
avfo.

*Brsleiydw yap § HA vai
&xPefliodw dni w0 A, xai
Enstsiydw §) AG xai § AE:
rrapdbdndog doa § @A wjjli
AdT xai ) BH vj AE. #rsl
olv § AK & uovxdly v
BAE #43evog fuzer dni siy BAE, § KA &pa ploy
dvddoydy dovey vdv EK KB dony dga dg w0 dnd wijg
EK modg 70 and wije KA, obrwg ) EK mpig KB, rove-2
dogev dig 70 dnd wiig BA modg w6 and s AZ, obrwg §)
AZ wpig AM. wowvol dga rmeookypSéveag Abyov i rig
Bd ngog viv 4%, Eovar wg % Bd meis vy AM, obrug
O ani rijg BA x$30g 7obg viv dnd rijg A%, rovréory dg
iy E4 moog AM, obrwg o and tig B4 xdflog sedg wov
dned tig AZ.

1. cap. 98 —404, Pappi collectioni 8 posteriore quodam seriptore
inserla, om. Co, e codice Guelferbytano ediderunt G, G. Bredow ot
Nickeliug, Epistolse Parisienses, Lipsiae 4848, p. 187—200 &
¢ 0% el superser, y B 4. dwipergor A ex Jriuergen 8. uf
M@ Bredow, ol EM@N Hu (scilicet in producti EMW a scriplore
pracier punctum @ cliam NV poni posterior demansteatio, cquae hobet
litteras X olc,, docel; puncti aplen .V locus esse non potest nisi in
cireumferontia cireuli) 12, § flSe zad A 4T, quenvrdon A, juto-
My Guell,, corr. RS . mobs ¥ 4.7 ofrwg ARS, corr. V2 Sty




LIBER lIl. $ROPOS. 39, 165

Aliter decimum problema (cap. 27} in tertio libro Pappi collectionis,
quod et domonsirationem et organicam constructivoem duplicationis
cubi ot duarumy medizrum proportionalium continet.

8it circulus «3y circa centrum 4, cuius diamelri ady Pg;l’-

Pde sibi invicem perpendiculares sint, el rectae euy 39y
ita ducantur, ut sit 3% == {n; dico esse ef : du = &% : 833,
lungatur recta 96 et ad A punctum circumferentiae pro-
ducotur, el iungantur rectae 19 2s; ergo I parallela est
recioe ady et fn rectae As”. lsm quis in semicirculo Jde
perpendioularis ad fde diumetrum ducta est Az, haee igitur
media proportionalis est rectarum ez #8 {elem, 6, § coroll.);
est igitur (elem. 5 def. 10, 6, 20 coroll, 1. 2,
end: xA? = ex : uff, id est
f16% : 802 = &% : Spe*). Ergo multiplicatione per pro
portionem @4 8 facta erit
f0% : 83 == §6 : 8, id est (quin 8 = &d)
& : du = 503 : L3
®) Reclas 24 ay porallelas esse cadem retione ac supra p, 67
inde officitur, quod esy 3 = {y, et 1d = dn; alleras autem gn ¢ paral-

lelas esse apparct, quia Ay gs diametri sunl. Celerum prolixior demon~
slratio infra cap. 99 sequitur.

+*) Hoc quomodo efficiatur, infra cap, 400 longiore ambity osten-
dit scriptor; broviorem autem demonstrationem, auctore Nickello, hunc
in modum addamus. Propter trisngulorum pd{ exd similitudinem est
& po ot poe
R ideoque it = I Sed rursus propter {riangulorum

similitudines est

LR .3 ; .
AT ol = o T8O per formulam compositae propor
tionis
':;:,'—:g = %:5, id est, quia A3 = ¢4, alquo o contrario
2 ¢
‘-':—’Ez:'-;%. Sed erat :—{%s:—;g::ﬁ%. ergo
Bot: 682 = &¢I

Nickel 9. 93, Adyov 10b vils A4 mebs vip vplyy dvdloyoy 1y
B.t 4z ABS, corr. Hu auclore Bredowio 85, iy anle 4M add. B
Guelf, ¢ add, BS
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6 % anusiov, diove lony shae iy OZ «jj ZH. voiabryy
y6g Yo 7oi navivog Aufdriog Gpogredijoevae i) AZ, dp’
is O Lyrospavog ubPog dvaypagpiostac dnohotSuwg Tjj dmo- 2
daise. *

{. taivor tor Tgdnov BY Guell. 'sed in B terlia vel alia quaedam
manus verum ordinem reslituit, 8. &lljlerg fydacar ABYS, inverso
ordine B! Guolf. 8, 6 i@ | ZIT A'S), contunx, B 12, nolvldaiog
Bredow _ 13, dh Hupro 8t durdaolore ABS Guell., dindéawor B!
18. tiy JE Sinddaor ABS, corr, Hu 17, xevore et 30, 21, w1y
ploy yoeupy, manifesta interpreloments, del. Hu (pro adre péay B
habot xéves, ad quod B? addil pdoy) 18, iy EM® Bredow (vide
ad p. 164, 6) M, rdr GQH A, distinx, BS 33, Wore — T ZH
abundanter posila perinde ac similin illa saupra p, 64, 4 (vid, adnot,;
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Inslrumenti autem ope constructio bune in medun fiet,

Sit tabuls plana rotunda ', in enque deseribatur eircu-
lus, velut afy, cuius radius minor siv radio Wwbulae, et per
contrum sihi invicem perpendiculares ducantur rectue 2ds
ady, e in foramen in puncto @ factum inseratur axiculus
tores, ad cuem regula itidem perforata, velut g9y, ita ap-
plicetur, ut commode circa centrum g8 circumagatur, fibuli
nempe in axiculum infixd, quae vegulam in circumactione
detineat?). Quo facto cubus cubi iuxta quemlibet numerum
multiplus facile construetur. lam propositum sit  duplum
cubum construcre; sumemus igitur §g = 2dp ***) el iungemus
vectam ey, o regulam P9y cirea 2 centrum movebimus,
donec portio, quae est inter & p puncte sectionis cum recty
&v et cum circli circumferentia, bifoviam dividatur in ¢

b
puncto sectionis cum recty ad, ita ut sit 9L = Ly Naw si

talem positionem regula sumpserit, definietur reca ¢, ex
qup duplus qui quaseritur cubus deseribetur convenienter
superiori demonstrationi.

1) "Verli vounaror labulam rotundam, «uis ci centrum {ribuilur.
Forlasse veteres mathemalici eciusmodi tabulam in usum quotidisnum
semper ad wanus hebebant. Sed non opus est, ut sit rotunda: quac-
vis alia, modo sit plana {id enim vorba ngbs xcrora dawpdapdvor signi-
ficant) huic usui inservire polerit, ut ex constructione facile patet”. Nickel.

9 Hegdvyr igitur dicil clavalum, qui, velul rolam in axe vehiculi,
ita regulam in axiculo delineat. Aliter hunc locum interpretatur Bre-
dowius p. 491 : “ingeratur foramini axis parva (sic, circularls, cui ap-

plicetur rogula #8{y, itidem perforata, ut, acu per foramen cius in
axem immisso, facile — circumagi possit”.

*#3) Iaec quisquis scripsit, aut ignorantiae aul socordiac crimini ab-
noxius est; nam cum ex proximis verbis cubum, cuius latus est df,
duplicart appareat, hace ipsa recla J§ non dala, sed quaerenda etiam-
nunc supponitur. Poterat seriptor, si suam rationem sine errore sequi
volebal, rectamn Je¢ datam csse supponere, el hinc dimidium cubum
invenire, sic fere: mpoxeladm Ji hpuory xevaoxsvdow * lefdrreg o

K3 1 ’ .
tijs dE nulcaar spy M Emifevgagesr cel.; sed maluit neglegentiug
scribere, hane quidem, ut opinor, sententiam amplexus: Sumatur quae-
libet vecta due et, ut supra legimus, fiat constructio; tum, ut J ad ds,

ita fiat latus dati cubi ad lalus eius qui queeritur, id est dupli. Conf,
otlam cap. 403 sq.

o
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9% ‘Ymoprpuauixdvegoy 08 ovwiaydely & vo adv wgd-
Phqua olivwg,

*Bovw wnhog &6 ABI'E wsgi wévvgov 76 .1, medg Gedag
08 ahndag Senyudveee at AAT BAK, #ai dnd vo0 B wedg
vipp megupdgatay voi xxhov évedg mooomimvovea § BLZH 5
sitwr doa dovly 4 BZ vig ZH.

" East yag 4 BE S b évreev olaw pestimy Lot v BH, x4
uloen don vijs juioelas psliur pellur doa §j B 1iis quioelas 1is
BH, i §t B2 pelloy Eorv vig B4 aoddy dpe i BZ pslior ol
tije fpuuastag vijs BH, xeb 70l Gy wid vie L1, 1y

‘Enel §j BZ peilwy doviv vijg ZH, {oy v ZH eleSw
§ OZ Myw Gve doviv wg 3 EA mgog vy AM, obrwg b
and ig Ed wifog medg tov anl wig JL.

99 Enelsbydw yag i Ho zai fsfigedw ni w6 A, uai
dnelelySw § AOQ xai §) AE* nagddhphog doa 3 OA 15
AdI xai § BH <j AE.

‘Bnel yop lay daviv y iy OF vjj ZH §iée iy inddeary, 3§ 08 A4
1§ AH diet 16 Sxarépuy alrdr nd rod xévegov 10i xbxlov elvar, Yavey
o¢ § B2 mpbs Tip XU, obvwg i Ad mess v AH. dv Torydvor
drdloyoy Tunddoy af alsvoal, § i) wls Touds dnilevyrvuden eddsia W
auga iy damiy 2ate 108 Tpryeirov alevedy © nugdldplos dpa ) @4
15 Zd. xad dnady dbo «l WA Svol vaic AAT Yow sloly, xei yurie
4 tad BAI 1j bmé AJE Lardy loy, xd faors §) BI ot v AE
iy oy, xed 1o tplyuror TG roryuwrp, xal «f deiaal yovla fow
sloly éxavéon Exerépr, g’ & al tawe Tevoud dmorstrovow, loy dpe 26
% piv dnd EAIl 1 Ond AHB, % O ind HBE tf iné BEA. xal
aloly vadddl mapdddnlos dpe i BIL ¥ AL.

100 Kai dnsi naodddygdds dowev §§ KA jj AT, ab drco
AKA KAT dvoiv Bpduiy ioac eloly. dv dp3y § mé

. Madpparizeregor Nickel 4. 8. post wgophnue add. e A (B
Guolt.), # 8, dol, Nickel 8. 6 ABF'7 ABS, 6 ARI Bredow, corr, Hu
5. mgoaningoraw 9 Hu, npoantnrorear ABS, mooonintorge Nickel,
agoominsérw V2 10, rijg queosiag add. V2 Nickel  xal woldf dpu
add. Mu (nist forle rectius Sva, doletis ¥ijs 141, breviore demonsira-
tiono scribit woldq dpe § BZ petlor fort xed tig ZH, in quibus de-
niquo 2ot xal cmendandum csgse videlur in Zovly) xed 17 Z1
AB%S, uad tijg g¢ B! Guelf. 44, yap § Z{4 V! Sca Nickel pro yip y
d 19, 30, Lo 8 rgrydvor dvdiloyor Tupddmie do mhevpat coni,
Bredow 0, yunddaey y adevgue g et A, TuyddGor g nlsvpe § &
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Sed ratione ad instiluendos tirenes magis accomodata
idem problema sic componere licet.

Sit ciroulus efye ciren contram &, et sibi invicem por-
pendiculares ducantur rectae ady Pde, ot a puncto # ad cir-
culi circumferentiam cadat recla $7i: est igitue BT > U,

Quontam dismetrus g¢ molor est
quam By, etiom dimidia maior est
dimiaid; ergo g0 > § . Sed, quiu
Be sublendit angulum rectum IS,
est A5 > Ad; multo igitar est g5 >
§ 8. Sed quin § By < B, est igitur
Y80 > dn = 8L, id est > {n; ergo
multo est 30 > {n.

Quia cst #L > Ly, ponatur
9L = {n; dico esse ¢d: du =
803 : 8%,

lungatur enim 9d ot pro-
dueatur ad & punctum circum-
ferentive. ot iungantur A% Ae: est igitur $2 || ay, et 3n || As.

Quoniam enim ex hypothesi est &{ = {i, ¢t Ad = dy (sunt enim
vadii ciccull), est 8 {p = Ad: &5  Quodsi trisnguli latera proportio-
nalitor secantur, recla sectionis puncta iungens reliquo (riangueli latori
porallela ost (elem. 6, 2); ergo in lriangulo g2 reclae ) parallela est
¢d. Et quin ost gd = id, et dn = de, ot [ fdn = [ ide, est igitur
ctiam basis 3y basi e ac (riangulum {riangulo acquale, ef reliqui an-
guli, quos asqualis latera subtendunt, uterque utrique, acqyuales sunt3;;

ergo est [ ednw= [ Iy3, et [ nfe == [ fed. Bt sunl alterni; ergo
parallelas sunt 8y Xe {elem. 1, 27).

Sed quia parallelae sunt x4 &y, summa angulorum Axd
0y duobus reclis acqualis est, Kt rectus est angulus xdy;

+; Heec commode addit V2

8) Hacc est olementorum | propositio 4 paene verholenus repotita:
iniuria aulem post Vo «i BAIL dvai vais 411 omisit scripter éxn-
1épu éxaripy.

B!, corr. B48 8. exarspe exerspa A, aeconlus cle. add, BS, fre-
tég om. Bredow 86, § O Smd HRE AW, § 08 bad goe B, § o
bno LB Bredow 271, &pe i By V2 Sea Bredow, dpe § 1217 ABS
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KA aal 4 Do _LK.1 dga SpYy) doviv+ ngly doltdy dpu
i KA o) BE. xai dnsi &v juenvxddyp i BoAK ngog dpddg
ywsae § AK, péoy dvdhoyéy Eovwv §) AK vav EK KB
duvey Gga wg T dno 7ig KK nedg vo duwo vig KA, abvwg
i EK /r(u‘:g KB, zai snetd‘:} naeéllo;}.dc dovy ) uév BZs
#j AE, § 48 O 7 45, Gpowdy dave 16 yey AAKE tel-
ywvor v BKG, 36 08 BKG v B.Z, zal &re vo pév
OKE Buowr duse w45 MAB, ©6 8¢ AKE v EAE: igo-
smov dga Exaoror Exdovp. duvir dga g ¥ diro vig EK
ngy 10 and s K, oftwg vo drd vijg BK ngdg w0l
e vy KO, dg 08 ©0 dnd zijg BK medg v dnd i
KO, ofvwg v6 dnd wig Bd moig w0 dnd wijg JZ4 - wg
doa doriv %0 dnd viig EK medg vo dnd vije KA, olrwg
doviv v0 and tijg Bd nq«)g 10 dnd Tig .-/Z. @A’ dg 1o
dud vijg EK rrq()c 70 Qo -n,g KA, offtwg % EK ﬂqég 'rr)ﬂ,
KB zai wc aqa i BK meog wijv KB, ofzrwg 10 duo 'n,g
B.1 npby %0 and g A7, wakey &nsi u/cowv doze 10 yey
AKE volywvov v BK@, 16 6¢ GOKE v MAE, xai 30
AKE vg EAE toeyuvg Bt v zag magardidovg iooyuvia
abva nowsiv, dovw wg uév §) EK wodg KA, obzwg §) BK
weog K@, xai dvaddal g ij EK rdg viv KB, ofrwg
AK mgig vy KO, wg 8¢ §) EK modg KA, ofvwg 3 Ed
iwpdg ey AE, zai dvaddaf dg § KE meog Bd, ofrwg 4
KA rpog 4E. duolwg wal, dnsi wg 4 BK iedg #iy KO,
ofivwg § E4 ngbg M, 2l Eveddal g §i KE sgog B, 1
ofrwg § KO webg wip M, 8 Toov dga doriv dg §) KA
ngog vy A5, olizwg § OK meos wiy M, nal Ivallaf

§, ) dmb AKJ Bredow, §f om. ABS  édpa add. V? Nickel

8. 9. looyeirior ody Exaaror Bredow 16, o om. AB Guell., add.
8 Nickel 47, &asl — 30. aowir) haec verbs, ut prorsus otioss, se-
cludit Nickel, neque tamen alicns sunt ab huius interpolatoris mediveri
doctrina rudique verhorum turbe 48, 745 BK®@ Sca Bredow, 1o HK
A, 143 iz BS 24, rir (anle KB obrwg) om. A), add. A? super vs,
(BS) 43, 24, n;v anle Ko oftwg el anle S5 add. B Guell, 27, mpog
Ty M. AS, To0s Th ;m B, ngés vijr _/M Bredow




LIBER §il. PROPOS, 59, 171

ergo oliom Axd veetus, ideoque Az ipsi e porpendiculoris est.
Et quoniam in semicivculo JAe porpendicularis wd diametrum
ducta est A%, haec ipsa rectarum éx x? wedia proportionalis
ost {elem. 6, 8 coroll.]; osb igitue -elem. 5 def. 10. 6. 20 co-
roll. 1. 2;
&t : aA? = gn: oaf
K4 quin AL As itemque A £ parallelae sunt, est igitir
A e~ A Fuf, et A frd ~ A B07, ot A Gue~ A pde, ot
A Aus ~ A Ede; ergo, quia in riangulis sequiongulis lutera
eireum aequales anyulos proportionalia sunt ‘elem, 6, 4). item-
que quadrale quae cx his fiunt lelem, 6, 22, est
ol wk? = fud ;19 el
fud w92 = 6% : 812 erpo
axd s zA? == 0% 00 Sed cral en?: wh? = ex : xp:
ergo est elimn
ey = 62 002
Rursus quia est A Aus ~ & S, ol & Gus~ & pude, «
A dxs ~ & Ede [clenim, et modo demonstravimus, propler
parallelas fiunt aequiangula’, est
&4 wh = B4 xd, el vi-
cissim
&% fln o= 2k : wd; alque
&z : 2k == &f : 68, et vi-
cissim
&% &0 = xb . of; simili-
ter etism
&% 23 = &d : O, et vi-
cissim
e : 86 = x3 : due; ergo
iy ex aequali
ad: 0f = 28 : S, ot
' vicissim

44 Apparel hoe loco seriplorem inoptis ambagibus uti, idque me-
rito notal V2 his verbis: " Non est 13 &i° loov jelem. 3 def. 18}, div
brevius: ut x4 ad J§, ita ze ad de, hoc est x5 ad du; crgo ut x4 ad
Ot ila x8 ad Su". Conl. oliom supra p. 165 adnol, **,
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wg § AK ngog iy K@, olvwg §j 84 neog AM. &ld’

dg § AK noog K@, obvwg § EK medg KB* ual g dga

14 BK ngog vy KB, offzwg § 8.1 wpis vy AN, oy d¢

i) Ed v A7 Eover doa wg i EK npbs viy KB, obywg

i 4.4 eig iy 1M, dAA' dg § EK ngog vy KB, offvugs
¥ Gnd i Bd nweog v0 dad Wi 14 xai dg Foa O dnd
tiig BA wgdg v0 dnd wig 1Z, oirwg i 44 medg vy AM.

101 0w 82 Yoy tartv 5 Bdt 1ij 47 Sidor. Ena) yip aegdhlnide davw
7 AZ ¥ 211, loydwdy dave 16 A5d vplywror 1§ ZIH. i dasd
dbo rptywrd Loty v _4ES # AN vig Sio ywring Tis Wnd Edd 4AZ
1aiy e A AU Jvolr tous fyovre xal ulay aleveds Ty AJ
i adevg 1 S Yony, xad of lonad dpe adwgdd vais donaic loa
doorrar Sxatipn Leavdpy 1@y Snorevovadiv tag o yuvles, Toy &pe
n 48 v 42

102 Kowoi d&ga mgoohnepdévivg Adyov woi viig BA meigls
viy 42, ¥ovaw o¢ § Bd meog wqy S, olrwg & and wig
BA wifog ngig Tiv ano zig 4Z, sovséorw wg Ed mebs
Md, otwwg & dno rig Ed #iflog meds wiv dnd wijg AZ.

13 Kai wovrorg dxododIwg dbo wdy Ed AM dodsiody
Andusda wag Sbo unéoag dvdloyov & jj ovveysi dvaduplg. 2
&anslodwoay yag vais Ed 47 AWM low ai E4 424 AM.
xai dmel OéSeunvar g t0 Gred wig Ed moig %0 dno tig
Az, obywg § A2 wedg vy AM, Sihov &g § 4M ovx
gove volry dvdaloyov wiv Ed AZ.

E} yieo dvravor, Eovw 5 JM oty dvihoyoy viiv ES 42, Eaed 25
oly ) AM vglry avihoydy Eave 1dr Ef AZ, forv &g §) Ed npds iy
A7, obrwg iy JZ npds vip IM - xal dig dpa 16 dnd vijg K4 npbg 10
dad vijg JZ, obrog §y S mgdg AM. &4 v ag 16 dnd 1ijs Fid npos
14 dnd i A2, obvwg § SZ mgds AM: d¢' faov dpe doviv w¢ iy EJ
nede iy AN, obivws 4 7 apbs vip SM* Ixavige dge 16 Ed SZ 3y
npbs 2hy JM Tov abréy Eye Qéyov: lay Gou doviv § L4 v JZ, Snep

~

N~

1. 9, dwe §j AK A%, corr. man, rec, 'BS, 1. 8. dpa EK AS,
i add. B Guell, 6. Tijg ‘anle S7) om, ABIS, add. BY ef, utl vi-
detur, Guell. 40, ywréng vig bud BAd AAE ABS, yowlas vig dnd
§id A V2, corr, Bredow 11, raig bnd {dy V¢ Sea Bredow pro
tetig dnd XA 19, dormuis tacas ABIS, corr. BS V4. i SF vijt AZ
ABS, & of i I V2 Sca !voluerunt iy 47 1 45), cove, Bredow
18, 18. tiig BS wgds vip JX) vig £9 wpos vip el drddoyor vdiv
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Au  u@ == §6 : Ou. Sed est Au: ¥ = ex : x8; ergo
€4 14 = E6: du. Sed est §6 = &0; ergo

e af == [0 b Sed erat gu:af = 302 012 ergo
#0203 = {d : du.

Esse sutem §d = d{ apparet. Quoniam enim parsllelae sunl ¥ {n,
triangulum AFS triangulo n{¢ acquisngulum est. EL quie sumt duo
trianguln A5 5{d duos angules ES4 I duohus (By dnf, wiremgue utri-
que, asquales habentia, unumque latus Ad' uni lateri dy aequale, reli-
qus igitlur ctiam lalora reliquis, utrumque utrique, quac aequales an-
gulos sublendunt, aequnles crunt lelem. 4, 98); orgo J§ = d&f,

Multiplicatione igilur per proportionem §0 : 67 fuctd erit
gz g‘; ﬁd; 5";' id est ﬁ J ﬁd‘.“ itl est
&0 : G = &d% : O3,
lam secundum haee quae demonstravimus, datis duabus
&d du, sumemus duas medias proportionales in continua ana-
login. Exponantur enim ipsis ed
8¢ On aequales &6 87 du. R
quoniam modo demonstravimus
esse 382 il est
&8 : 002 = 8 : By,
apparet du non esse terliam pro-
portionalem rectarum &8 6L,

Nam si fieri potest, sit Ju ter-
tin proporlionalis reclarum & J¢.
lam quia du tortin est proportio-
nalis rectarum ¢8 6, est & : 6 =
80 0u; ergoetiam ed?: 6 = ¢ : e,
Sed erat #8?: 802 = 8¢ dJu; orgoex
aequaliy ost &6 1 S = d¢: Su; orgo ot &8 ol &f nd du candem pro-
poriionem habet, ideoque est &8 = &{ lelem. 3, 9;, il quod fieri non

4) Similiter ne supra (adnot. 4-1) errorem scriploris notal V¥ “non
est 0’ looy’

B4 17 ABS (nisi quod 8 Iy pro exlroma I/A. tilc B34 apbs 7.1 Nea
16. 17, b dab rijc B4 Sca Bredow pro & dud vic 14 2%, éorm
manus quacdam recentior diversa a Sca in 8, donee ARS . Kidyy
de AY, care. man. ree. BS;, g om, Bredow
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dbvravor (uelswr yip o Ed vis 420 oly dpe 3 AM 1¢ien dadloyér
dovey riv B4 AZ,

Eclqrp.‘)w 1@y B AZ voley avalwor i Oll hru
obv vdav Bd 1% 'relu' uva).o-'nr 2oty | u oI1, éo'm' wc
Ed woig vy .17, olvwg i . IA neog vy OI" xm ¢ aga»
% ano vig AE frqbg 70 a’m‘) 'n‘g A7, avzwg El 7rqug
wjv OIL. all v dg w0 died rig B nqag w anh 'tqc
Az, uvmg i 44 abg vy 4M - 8 Toov & a(m dotiv g
i, Bd mgig wiy O, ofswg i ZA ugbg tiy AM- xal
draldal aga doviv &g § Ed wgog viy 4Z, obrwg i OIw
wodg Ty AM. @AV’ iy dg § E.d mgog viy dZ, obruwg i,
A% wgig Ty OIT* wal dg dga & A4 wgog Ty OI, ofrwg
% OIT regog tip AM* ot E4 124 OIT 4M &pa véocapes
oboat 8y Tfj ovvexel uai dpebic dvakoply slol- wiv B
AM dga dto péoar dvdiopdy sivey at 47 OIL i

104 Tijg 08 anodelbswg iri vig mpovsipévng razaypagie
drohobdug f Ogyavixfj ratagxevij ysvouévyg dikov g i,
uév boyaviui; xavaousvi, &to doSeodv Sy dvicwy 4al
Ayov medg dhidag vdv sSady dedopdvov, svplaxst vag
060 upéoag dvddoyoy, 3’ Gv dg § iguy medg Ty wsTdp-2
wy, obtwg ©o dnd rig meuwsyg eldug mpog vo dnd Tig
devrégag, i 8¢ anddekig, Sroaryoauévy swve stFsiar xai
dlhag Obo hafoboa dic iy Thv ypauudy xazaygagic
drrovag pév ric mewrns dgekiic 08 ave veypévag xai
aAdjhatg avigovg, sbeloxe a¢ T and Tig reewTng mEOE 2
10 and vijg devsépag, olrwg viv dsvrégay meog iy ayi-
oryy. tovswy 0% Tig ve mpumyg val Tig Ssvrégag meocha-
Soboa voleyy dvadoyoy a’zrodu'.wvmv 'ro‘rg ddo péoag avi-
loyov obtwg 3equvp¢évag wg &ré Tig oe/awm;g /a'ranxevrc
T0dTwy yop T pév ovumdpnona o adzd, 0’ v 88 vobro

-

.

8. # O § 41 Bredowius el simililer poslhuc, quod sine dubio
allenum est a mente scriptoris 6. 7. obrws 4 Ed agos viw 4l
ABS, corr. V1, &Agv el 11, el ‘gine spir. of ace.) AY, corr, man,
rec. (BS; 9. apbs viw AM ABS, corr, Sca Bredow 11, 12, ob-
twg 3 JE AB, corr. 8 18, 7 om. A, add. BS 26. post olrws A
habel 76 o, sed delevit ¢a prime manus 29, &ad ABS, jr Bredow
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polest inemque & > J;; ergo du non est tortiv proportionalis recta-
rum &d &8

Sumatur rectarum ¢d 67 terlin proportionalis ox. Iam
quia rectarum &0 d¢ tertin propartionalis cst orr, est igilur
& : 6 == &{: om; ergo cliam

R €02 002 = ¢d : onr. Sed erat
] 802 802 = O : du; ergo ex acquali
0 ey (vid. adnol. 4) est
d- p 86 : om = & : oy, ideotue vicissim

60 : 0 = om : Ou. Sed erat

0 : 07 = 0% : om; ergo etiam

00 : orr = o : du,
Frgo quattuor &d 6 or S sunt in conlinua analogia; itaque
rectarum &d dp duae mediae proportionales sunt 6% osr.

Ha cum in proposita figura
demonstratio convenienter cum
organica conslructione facta sil,
apparel per organicam consiruc-
tionem, dalis duabus rectis in-
sequalibus (ed dp, ac propor-
tione rectarum dala, inveniri
duas medias proportionales, qua-
rum ul prima (ed) ad quartam
'dp), ita cubus®) ex prima sit ad
cubum ex secunda (6}, Demon-
stratio autem, cum unam quandam reetam (¢d) supposuerit et
per lincarum descriptionem duns alias (6] du) adsumpserit,
quae minores quam prima et juxta eam ex ordine positae et
inter se inacquales sint, ut quadratum ex prima ad quadratum
ex secunda, ita invenil esse secundam ad minimam . p. 175,
Et cum ad primam et secundam tertiam proportionalem (o,
adsunpserit, oslendit duas medias proporlionales ita conside-
randas esse ul in organica constructione. Nam illa quidem

8, Rursus scriptor, cum &ldog huc intulerit, neglegentius vorsatus
est. Elenim sldog Euclides clem. 6, 20 coroll. 2 de figuris plonis ac
similibus adhibet, 1am nihil obstat, quin idem de solidis figuris dicatur;
sed hoe Graccus seriptor diserte exponere debebat, velut oregedr eldog
otumir 1€ ke dpolws dvayguydueroy lclem. 44, 37,, neque vero #ldog
simpliciter ponere licebat, cum cubum intellegeret.
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sbplonevar Tiv mgutwy, o vO avrd. &ni uév yag vig

boyaviais savaoxsvig, Myov doSévsog dvo eldeady arivwr,

©0 ovprrépavpe Ssixvvrar, dul 88 viig drodeifswg, g do-

dévrog vob Adyov vy eldady, Qb Fou vodvo uévet Dypod-

pevoy, ndig &y Ay dodévee ai véaoagsy e0Bsias. sl yag, b
Adyor do3éveag oi by Hu iy wedTy sidsia mphg iy Te-

vagEny, & Tp alr Aipw yevésSae val T Gnd tig mweu-

tng sldog 7eog w0 dsri 1ig devsdeng.

«. 'Eav § volywror 36 AR, xai dmd vdv AB Bl
drayeap)j wwyxovia magedhphiypepua v& ABAE BI'ZH,
xal at JE ZH WBlpdiowy dmi to @, zal dmieydy i
OB, ylvstar va ABAE BIZH iragaddidiyoapua toa v
to v Al @B magusyopdvp reagaldyhoyedupp & yeuvly
i ovy oy ovvapgoripy s fad BAI' JOB.

‘Exfefhiodw yae 4 OB &ni w0 K, xai dia ziv .4 T'ts
] OK magdddplor iydwoar ai AA I'M, zai dnejeoxduw
iy AM.  dnel wepaddphdyeappdy dovy v AAGB, ai A
OB Yvar ©& tiow xai wagidhylot. duolwg el ai MI' OB
loar 1é elow xai nagadphoe, wove xai at A4 MI' o
w slowy xai wegdddydor. el ai AM AI dga oae ved
a0l nagdhhydol eloww: wagaddnhyguppoy Goa foriv T
AAMI ¥ yuovig vjj bnc AAL, vovséosy cvvaugoréipy

3, delxvurad) ylrsven Hu 4. Toliro ABS, tolvur Puris. 2368, 16
agofinue Bredow 8. post ebdslne add, ebgloxorrar Bredow 9. iniv
tio libri praeter titulum periil praefatio, id quod et aliorum librorum
similitudo et cap. 78 docent «' manus recentissima in B, quae
eliam ﬁcﬁ).(uv & margini adsoripsil, £ 8, om A 20, «iv«r(mqj 1o~
20rTe 8, dvaypuygy Teyov | e angesic A, draypuq i rnym T _ayutie
B 1é _475 AE BE ZIf ABS, coniunx. (o 19, ra A8 JE B 7n
A, conlunx. B (B om, S 15, sxphqiij pip 973 ABS), curr. Hu
wir AP A, distiny, BS 17, 21 8, & sine see. A B e, Co
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quue in rativcinando conclusio dicitur eadem e¢st, sed quibus =
ox principiis utrumque efficiatur, non ad idem redit. Nam in =
organica quidem constructione, data proportione duarum rec-

tarum innequalinm, in demonstratione autem, non data proper-

tione rectarum, fit conclusio; quapropter hoe relinquitur quod

quaeratur, quomodo in data proportione quattuor reclae in- =
veniantur, Oportet enim, data proportione primae reclae ad
guartam, in eadem proportione cubum ex prima fleri ad
cubum ex secunda.

Pappi Alexandrini collectionis liber 1V,

* M j

I 8i sit triangulum afy, el a reetis af fy quaelibet l’ml’
parallelogramma afsd fyLly describantur, el rectae ds Ly pro- :
ducantur ad 9, et iungatur 3§, summa parallelogrammorum
ufed Byly aequalis fit puralielogrammo quod rectis ay 97

conlinetur sub angulo qui summae angulorum fay 94 aequa-
lis est,

9 Producatur enim
7\ 98 ad %, ol per a y
X ; \ ipsi $% parallelae du-

cantur ak yu, et iun-

/ /lj/\\/ \\ gatur Ax. Quia paral-
f

Pl lelogrammum est ak 95,

’ // ’/ v rectae ok 38 aeguales
¥ /,-"' t " etparallelacsunt. Hom
) / v 5 uy 98 sequales et pa-
" % r rallelae sunt; itaque et-

iam ad py aequales et parallelae sunt. Ergo etiam Ap «y ae-
quales et pamllelae. Parallelogrammum igitur est a2uy sub

17, 18, «1 .A,AQB A, om, BY, distinx. B3  48. 49, dpolug — nepdi-
iylos om. 8 48. AB (o pro onB 20. xal af AM non satis per-

spicun In A 92, A4 MIP' AB, coniuns. S roies|réoree A
Pappus 1. 12
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%jj 16 bn6 BAT xai vmo AQR- Yoy ydg dovey i) $76 4GB
tjj duo AAB. wai émsi v 44BE nagaddpriyeaupoy vii
AABG loov dovly (8ni s yag vijg adrijy Pdosdg dowy
tig AB wai ¥y vaig airaiy magaddijdog raic AB 46),
akda ti AAB@ v AAKN Yoov dovly (dnl ve yag tigs
avig Bdusug dovey vig AA zal & valg alvals magaldi-
Aotg vaig AA @K', xai v0 AABB dge v§ AAKN ooy
dorly. &ia va abve xai v BHZI vi NKI'M ioov dovly
& dga .1ABE BHAI' nagaddphiyeoppa wF AATM foa
dorly, vovréavey 3§ Eirs AT @B & ywvlg v o6 AA
i dorev Loy avvapposépais vaig Yo BAI BOA. ai éou
rofro wadolendzegor ol rov &y voig SePoywviow émi
Ty sevpayuvwr &v volg avouysiowg dedstyuévov.

. ‘Huwdzheov &ni vig AB fipip Eqov vip Stdpsrgov,
xal %jj & vob xévegov Yoy xai < AB da’ ed9slag § BI 13
xal dpanvouéwy § I'd, sai Siya i BA nspeplpaa v E
oquelp, xai éuslelydw § ['B- Gve § I'E &hoydg dovwr 3}
uahovpedry Ehdcow.

Eidjp9w 10 Z évrgov voi quowxdov, xal dmeledy-
Swoar ai ZA ZE. 3nsi 6%y fovey §) ind ZAT, v jui-

A

/'l. -é‘\
/ )
/ . R

Ty YR r
avxhy doslv v dni zijg ZT', o0 xévrgor éoziv ©0 B. xai
tijg BA drifevydelong ioondsvgov ylvevar 36 BZA wolyw-
vov, wove duolpoy uév daver 3 Vo AZB ywvie, wpizov
dé §) dwd EZB. fySw »d%evog dmd toif E ki vy AB
didptergoy y HE* looydwiov ga 76 T'ZA tolywvoy v EZH %

~

\. 16 6mé ABI AB, corr. 8 8. 16 dad AANE AB! cod. Co, 16
dnd lafe 8, dnd del. B3 Co 2, 3. véic 44 OB AS(B), corr. Co
5. 10 AA OB 1éht A4 KN AB, coniunx. K, corr. Co posl dnf re
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angulo Aay, id est summa angulorum fuy 694; nam angulus
4942 angulo Aef aequalis est. Et quoniam parallelogrammum
dape parallelogrammo Aaf9 sequale est (sunt enim in eadem
hasi ¢f ot in iisdem parallelis ¢ 63), itemique Aaf ipsi Aany
aequale (sunt enim in eadein basi Ae el in iisdemn parallelis
Aa 9x), ergo etiom parallelogrammum dafe parallelogrammo
doxy aequale est, Fadem ratione etiom Bply ipsi vuyp
aequale est; ergo summa parallelogrammorum dafs Anly
parallelogrammo Aayp aequalis est, id est ei quod rectis «y
#9 continetur sub angulo Aay, qui quidem summae angu-
lorum Bay 094 nequalis est. Atque hoe muito est genera- -
lius quam illud quod in triangulis orthogoniis de quadratis
in elementis demonstratum est !}

fl. 8it semicirculus in recta «f, rationalem diametrum prop,
habens, et radio aequalis in produets of sit By, ot ducatur *
tangens y8, et hifariam secetur circumferentia §6 in puncto
&, el iungatur ye; dico ye irrationalem esse, quae minov
vocatur.

Sumatur semicirculi centrum {, et jungantur {8 (e
Quoniam angulus [dy rectus est, jdem in semicirculo est
cujus basis y et centrum 8. Kt iuncld 8 triangulum (g6
fit aequilaterum, itaque angulus 6% est duarum tertiarum
recti, el angulus &{f tertia pars recti. Ducatur ab ¢ ad din-
metrum af perpendicularis &n; ergo wriangulum y(& ipsi &(y
aequiangulum est (quoniam angulus ely engulo yd aequalis

4; “Videlicet in 47. primi lih. elementorum, Ildem etinm demon-
slratur in 34. sexti libri de aliis figuris similibus; sed illud in trian-
gulo reclangulo tantum, hoc [(quod Pappus exhibel) In omnl iriangulo;

illud de quadratis tantum vel figuris similibus, hoc universe de omni-
bus parallelogrammis etism inter se dissimilibus" Co.

vk AV oxpunxit av 1. 16 A4 EB Gga vt A4 KN AS, coniun.
B* (o, ac similitor in proximis versibus &, 1t KN I'M AlBS), 1¢
KNMT Co, corr. Hu 48, vobro xal ojixtiregor A(BS), corr. Hu su-
clore Co  48. post vergayarar add. V2 "xal vdr ouolwy %t duolng
dvaysypaupévoy lib. 6. Blom." 44, § add. B 15, fay AB, corr.
$ 1 AR Co  lovw enle §) B odd. 5 46. tenujode anle
7 R1add. Sea A7 81 Co Sca pro ofres
12+
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toiyivg , wai dovey g § ZT nedg wip I'd, § BZ wpbg
ZH. nlvquwor 68 %0 dnd ZI' %00 and ['4- dnlvowor
oo xal 10 dnd BZ sub dno ZH - Adyog dga to¥ dnd EZ
webdg w0 and g ZH By o5 wnedg off, woi 68 amd AI
meog 1 and EZ By £ medg ¢5'. nai wob dird AT dgas
7eghg %0 dad ZH Aiyog 2osiv By E0' nodg «f . Eovew & 4
ZB vevganhacia vig BO' xai fowv vijg BZ durhaoiwy i)
AP Adyog Gea wig ZI' webg wip 2@, by yf ngdg &, nai
Tig 40O nedg OF & & meog 4 - zai 705 dmo wijg ZI' dga
sg0g 76 4o tig ZO Adyog doviv Vv §8' melg xe’. 2elyy; v
¢ voi dnd I'Z medg 30 dwd ZH Adyog O §6' mpog of -
%al tof duo OZ dpa sroog v0 dnd ZH Adyog doviy dig xe'
7gug of + at @Z ZH &pa fywal sioev dvvduer pivoy odp-
ustgoe, %ui § OZ vijg ZH psifor dévavar v and dovu-
pévgov davef. wab BAy ) 4O ovuusveds dovev fmi wij1h
AB- dmovousy & vevdowy doviv i OH. gy 06 w ZI'
xal 7 Ourhii adriig: % dou Svvapéwy vo A Smd ZI" HO
Ghoydg dovey § wadovuévy daowr. ual dbvavar wh dig
bnd TZ HO 4 TE: #doowr dga doriv ) TE.

3 ‘Own 8 §) FE Sivazar %0 8ig dnd I'Z HO, oifrwg Forar
Sihov &nslevydw § EO. dnei 70 dnd ET Yoov doviv voig
ano sy BO O xui v dig S0 I'G OH, Zoswv 8¢ nai
za én0 BO OZ Yoo wj dnd BZ xal wf 8ig et Z@ OH
(drdhoyor doa doviv dig %0 dno T'E by z& dwo E@ @I
ussa soi dig id M'OH, olvug t¢ dné E@ GOZ wedg w02
and EZ psva voi dig vmo ZOH. xai wg & medg B,
7dvea mpos mdvre. el (oov dotiv 70 dné I'E voig dnd
EOT xai v 8ig vné FOH), {oa &g uai va ano I'E EG
OZ voig dnd E@ OI' EZ zai v dig vnd I'OH psya voi

1. % B2 Co Sca pro §§ EH 2. 2a) 1pérov utraque loco A, corr.
BS & 10 ante dnd EZ add. 8 6. farat &) A, ¥orer &3 # BS,
corr. VI (forw i) § Sea, sit Co) 1. dmdaotwy 8, 8f{//{uy A, &i-
nldowy B 8. 9, vie ZQ ov H ngds {1/ tiic extremo follo A, 1iy
&0 Or f) mobs .. xal 1iic S, corr, B Sca 13, ohye i) AB, corr. 8
17, aad dendi} abrijs deb. Sca, § ante denldij udd. Hu &g add. Co
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est: wlerque enmim lerlia pars reli;, stque est 3y @ 70 =
el : {n. Sed est Lyt = §yd2°); ergo oliam 2= §ln? ita-
que &02: [ = 16: 12, ot {y: elt = 64 : 16 !quie ex con-
structione Ly = 260,. Sit autem F = }18; et esl [f =
Aly; ergo Ly: 59 = 8:5, et [O:dy = H:3; itaque
Ly2: {92 == 0k : 95, Sed demonstravimus etiam Jy2: {j? =
64 1 12, itaque {92: Dyt = 26 ¢ 12 ergo rectae L& Uy rva-
tionales sunt potentia solum commensurabiles, et quadrato-
rum ex [$ {n differentia quadratum est ex recta quadam
sibi ipsi incommensurabili'). Et tola {$ commensurabilis
est rationali af**;: ergo Iy apotome quarta est -elem. 10
defin. tertirum 4). Sed Iy rationalis est, itemquo dupla
{y; ergo recta, cuius quadratum duplo rectangulo ex {y dy
aequale est, irrationalis est, quae minor vocatur (elem. 10,
95). Et est 2Ly . $n = pel; ergo ye minor est.

Esse autem 62 = 20y. &y sic.apparehit. lungatur ed.
Quoniam propler elem. 2, 12 est

ye? = s + Iyt 4 243 By, alque

et 4 I = et 4 2LF - Ip*%, suny igitur

7€+ 64 I 1= 6P I+ 624 2y D - LY S,

id est {quie y& + {3 = [y

% Est enim {y = 2{d, ideoque {32 = 4{d2, Sed csl cliam {y* =
{82 4 dy?; ergo (92 = $yd, et? = §y0% {Co,

4} Scilioet 85 — 48 = 43, el Y 18 irrationalis osl.
*) Bst enim {8 == (B 4 80 = faf + Laf = {ap.

+s¢} Hoce efficitur ex elem. 2, 13 com commentariis Commandini
(fol. 85) vel Clavii ‘p. 199 5q.). Nimirum illed theorems, quod Bucli-
des de oxygonio tantum triangulo posuit, valol etiam de orthogonio ct
amblygonio.

18. post ldoowy add, Zorwv A, dov) BSS, om. B! Sea 24, &al BS,
i A 92. 98, 2} 10 dnd A, corr. BS 2. drdloyor — 28. dig
imd reH, manifestum interprotamentum, del. e agbs 16 dnd ABS,
corr.d Hu anctore Co 28, ofrwg 16 @nd A Paris. 2368, obre 16 dad
B, corr, 8 fan forte Sca?) 26. ind ZOI Sen pro dnd LHEG
21, mebs mdvra add. Hu ouclore Co 98, dnd POH Sca, dnd TEQI
A8, dnbye By B 29. bnd QU Sca pro imd I8

LRI

W
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dig vnd ZOH, zovriony v dig dno I'Z HO. woviv
dopejodw ¥ dmd EQ Aoma dee s dnwd EI ZO Vo
doviv wlg dnd BZ QI xai v dig vuwd TZ HO. dv %
dreé 20 Yoov v0ig dnd s@v EZ @I (vd uév yig dno vijg
40 dosiv %8, %0 08 dnd vijg @I &', »al ©0 and BZ ') 5
Aoundy Bga 90 dnwd I'E ooy dowiv v Slg Snd ZI' HO,

Y. Huxdxhiov ©o ¥l vijg AT fpwiy ¥yov vy dia-
pevgov, xai wjj & wub wérrgov fon dovw § I'd, xai dpa-
nvopsyy § AB, vai dye vespiodw 1) trd FAB yowia v7e6
viig 42 Sve § AZ dmegoyy) dovey ) dmepéyer 7 ¥ dvo o
dropdwwy Tijg psea gyvoi pdoov w6 BAov orovong.

Eidjgpdw yag vo H xévsgov w0 juunvedloy, xai éme-
tstydw § BH, xai 3ni vic HA ysyodpdw ppuinixhior %0
HB4, wai &xfephijodw § 4Z izl v K- Yoy &ga doviv 4§
BK rsqupégaia <fi KH. 7ydw xdSevog inl vy AT KA. 15

«

xad Snel EEaydvov doviv whevea ) BH, julosa 82 xijg
saydvoy § KA (dxfoldopéry yap vy demdijy i KH
negupegtiag breovelver), dundaola dpa § BH iy KA,
vovtéoswy §) 'K wijc KA. xal Eovew dgdy # vmod KAl
dnlvoreoy dpa doviv vd dnd KI vob dnd I'A, rovréorern
10 o AT 208 and I'Ad- ab AT I'd dge dyral siow Sv-
vaper pbvov odppsroor, xal i) AT wig I'd psitov dvavae
©j dnd ovupérgov Eavrjj, wai §j peliwy ) AT oduperedg
dovey gurfj vfj A" 3x dbo Svoudvwy dpu mewry dorly 4
Ad, §py 08 § HA- §) &ga 6 dndy viv HAA ywolov?s
8, inb ZING AS, bmb T 75 B, corr. B Co Sca 7. T Alin
marg. (BS]  md Co pro dmé 9. yevla n vmé A, yurle i Ind BIS,
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= e 4 O 4 &2 4 2y By, Com-
mune auferatur 897; rostant igitur

788 02 e Gyt ete 02 - 20y By, Elesl Y42 = el 4 Iyt

{quia quadrato ex B3 pro unitate
supposite  demonstravimus esse 2
= 8, #2=16, 92 =9;; per
subtractionem igitur est

yal = Sy B,

fIl. Sit semicirculus in recta ey, diametrum rationalem l‘lop
habens, et producatur ey ac semidiametro acqualis sit 6,
el ducatur tangens df, el angulus yd8 recth 8% hifariam se-
cetur; dico rectam df differentiam esse qua recla ex hinis
nominthus (elem, 10 defin. secund.) eam superat quae cum
ratiopali medium totum efficit (elem. 10, 96;.

SBumatur enim- semicirculi centrum %, ot iungatur Sy,
el in recta 9d describatur semicirculus 784, et producatur
8¢ ad » punctum circumferentiae; ergo circumferentiae #x xy
inter se asequales sunt. Ducatur x4 perpendicularis ad ay.
Et quia fy hexagoni circilo inscripti latus est (elem. 4, 45
coroll.), eiusque dimidia pars est x4 |quoniam x4 producta
ciccumferentiam duplam ipsius xy el cequalem circumferentiae
fun subtendit), est igitur B = 2, id st yx = 2xd. Kl
rectus est angulus xdy; ergo est xy2 = §yA2 (propes. 2}, id
st dy2 = §yA?%; itaque dy A rationales sunt potentia solum
commensurabiles, et quadratum ex dy superat quadratum ex
74 quadrato ex rectn sibi ipsi commensurabili, et maior dy
longiludine commensurahilis est rationali ay; ergo d est ex
binis nominibus prima (10 def. sec. 1), et rationalis 9d; ita-
que reeta, cuius quadratum rectangulo sub 76 i content

yovle 1 vné BY, corr. Sca 40, bre Co Sea pro obrwsg 11, mor-
oty 8, flem A, nisi quod ouoqg puenc evanuil, nowidow B, n...... v
13. V4. 70 IBA B Sca, 16 HEBe A, 18 qﬂ SCo 14§ A28 10 K
Hu, i ZAK ABS, # AZK Co 48, #jj Kif add. Sre (15 KN megi-
(pepele voluit Co) 20, 2nek volroy Af, corr. ANBS, 2. 10 dno
Sca, 5 BY, om. ABYS 93, awd aovupdroav AS, dnd tis aovupl-
rgov B, corr. Co Sea 24, {Jnri) AB, corr, §
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Svvapévy dhopig dorey § xakorpéry &k 8te dvopdrwy, 80-
varas 08 adro § AK ‘01& yae vo loupinoy slva vo HAK
rolywvor 1§ AAK vouyavg avly Gig § Hd ngig 4K, v
K4 noog dA - § AK dga & ddo dvopdrwy ovly. xai
nsi Suwolgov duriv i) dmo BHI' yovia xai Yoy §) HB 5
HT, lobrdsveov &ea doriv ©6 BHI' volywvor. tyxdw &y
#G9srog § B@ Surdij Goa doviv i HI, vovvéorey §) AT,
tig ['O. xai édelydy r0 dnd AT vob énd I'A dnilvorvor

[3

©h dpa énd Al rouwhdouy dovy vob dnd 'O ab AT
I'é dgu fral slow dvvaps pdvoy adppergoe, xal §j AW
zijg I'O psifov divaras v ano dovppérgov davfj, xai vo
Zaoooy dvoua vi 'O adpustedy dovey finfj i AT § AG
5 &ou dnorous forty méumry. wal dnei w0 uév Swé AHO
Yooy doviv vg3 dnd BH due v0 looyume elvar v¢ BHO
BHA vplywver, %6 8¢ dmi AHA Yoov doviv v and KH1
did v loopudvia elvas 16 KHA KHA rolpwva, Soviv Gga
g 16 Smo AHO medg vo dnd BH, ofrwg vo dnd JHA
moog 76 and KH. zal dvadddE, &g 08 ©0 dnd AHO modg
©0 bnd AHA, ofrwg i) OH moig viy HA [xowiy yag Tipog
w0 JH)* zal &g doa § OH neig viy HA, ofvwg #6 dnow

4

BH, rovvéorr %0 anmh ZH, mebg v0 éno HK' Jdekivee

8. i 4K Sca. {IFK A, 70% BS 3, v4i 44K Co pro vise TAK
4. i 8t 4K &ga ABS, corr. Sca 3. &t diolgov AB, corr. §
oy see i A, Yan HB v A, §add. B 1. xadevos FIBAO AB,
xc0stog 7ad S, corr. Sca 8, &) vplyoy A, corr. AZBS) 43, xal
28} ~— p, 186, 3. 16 and HK inluria om. Co lconf. adnot, ad p, 4186, 8!
13, piv 6nd AHO AB'S, corr, B3 Sea 18, dné 4HA Sea pro
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aequale est, jrrationalis est quae ex binis nominibus vocatur
(elem, 10, 55}, Sed est dx? == 5d-64 (nam propler trian-
gulorum néx «x0d similitudinem est 96 : 8x = 6z : dh); ergo
recta Ox est ex binis nominibus. Et quia angulus fny dua-
rum lerliarum recti est el 7f 7y aequales suntt!, triangulum
igitur gy aequilatevum est, Jam ducatur perpendicularis
p9; est igitur ny == dy = 249, Et demonsiratumn est dy%
= 47A%; ergo 9% = 4942, il est 39 = yA2; ilaque yL
79 rationales sunt potentia solum commensurabiles, et qua-
dratum ex yA superal quadratum ex y% quadrato ex recta
sibi ipsi incommensurabili, et minus nemen y&¢ commensu-
rabile est rationali ay; ergo A9 apolome quinta est {elem.
10 def. tert. 5). Ev quoniam propter triangulorum #yd onp
similitudinem est By : 93 = 0y : By, i est

099 = By,
et propter triangulorum #p4 dnx similitudinenn xp : gd =
Oy : %y, id est

oy 9h = up?, est igitur

.‘,”.,)9- Syl Y]
= e el vicissim
On . n9 d 9 a3
""ll ,1')' = ﬁz,,. Sed ust '&%‘%’ﬂ' = "%19 ergo cliam
= 8

¢ 2
= = ", divimendo igitur est

1) Anguium Bny duarum tertisrum rocti esse scriptor inde effecisse
videtur, quod anlea demonstravit gn latus hexagoni esso; practerca
elem. 1, 8 adhibuit, ut aequiangulum, ideoque aequilaterum triangulum
esse ostenderet. Sed rectius, nisi fallor, in superiore propositione idem
demonstralum est.

imd BHA éné KH idem pro dad K4 18, Zory dge idem
pro doe 2orer 47, bwo lonte AH A add. idom 48, xet add. idem
qvaddiE] lraddkk dig 16 ad ANE meds vé dwo AHA, olirag 1) ané
BH npog 10 dnd KII Sca, quae nos sh ipso seriplore, languain lacite
supplenda, omisss esse censemus ideoque in Latinam versionem reie-
cimus  dg J¢ Sca pro 92 g 49. 80, xourdr — 16 411 del. Hu
21, wods 16 dnd MK Sca pro mods 16 AHK
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dou daciv vig § @A moig AH, olvwg 1o dnid KZ neig
0 dni HK.  wai sty 9y loov 2o dnd viv AHA v énd
HK " Yooy G nui v6 drwcd vior AH AQ v dnd KZ, uai
dorey §) uév AQ@ emorops; wéunwy, § 38 AH §yvi)- i Gga
Kz f) MST(‘( gryeois pcéoov 76 hov uowé’od dorer, édelz.h)o
o8 xm i 4K & dbo um;mrwr' Aoy, dpa 1‘ AZ $icsgoy)

doxer 3 vnegexu 7 éx 8o dvopdrwy Tiig pera gyvod péooy
#0 Shov nowodayg.

6 &', "Bovw #inhog 6 ABT, ot wéwgov dovw v6 E, Sid-
unesgog dé v, BI, uai dpanzouévy 3 Ad ovurinvovaa wjjto
BI waza %6 o1, aui Sujpdw § 4%, xai dmilevydsioa § AR
xfiePhiodw dri ©0 H, nei émelevyIwoay o ZKH HAG:
e oy doviv 4 EK ] EA.

Tsyovérw xal ydw ¢jj KA wagddhnlog § OFM- Yoy
doa xai § ME tj} HO. ijydw dnd sob E éni vip ZG 15
ué&ﬂog § BN ioy dpa icm‘v 7 ZN wj NO. v J8 xai

i) ME «jj RO negalinhog dou doviv i) NE «fj MZ- obvwg

1. doriv Hu pro. forae 4. 9. 10 dad KZ n(mc 10 dné IIK Hu
suclore Sea pro ¥d Sad 1oy A1 4O apds 16 bnd AlA 4. ¥6 dmd
KZ — 3. ¢ dnd KA} 2d dnd KZ npoc 10 &nd KH, xed mel 10
dnd KIT Yooy dove v dmo I, Ioren xal dig ) OA medg AH, 18
dnd K7 ugbs vé bwo AHA. &l xal dg ) OA ngag AH, v imd
AH A48 ngds 10 vnd dlA. xad 0 ime AU AO dipr npds 15 dnd
AHA ot w5 10 dad KZ npbs 16 dnd dHA. ooy &pu dorty 10
and KZ 1§ omd 4l 4G Sea, in quibus vir sculissimus ivsto liberivs
scripluram traditam evagatus esse videtur fconf. adnol. ad p. 184, 48 ot
Lat. versionem) 8. xa) 20elyly — 8. 3¢ dnd K] ostensum autem
est rectangulum quod 11 A rontinelur quadrato ex KZ aequale essc
Co, ad quae addil: ubi hoc ostensum sit, nondum comperi, nisi fortasse
ipse ostendorit in superioribus, quod lamen non apparel; nos aulem illud
ipsum oslendere sequenti lemmatle nitemur (sequitur languida domon-
stratio (quaeque longe ab Mcgunho Graeci scriptoris a nohis restilula
abhorreat; 5. perapyrov ;i 6 rrlmuouau A, pErd 10b éqnu pé-
dov 1or Liyor moeolaa BY, corr, B3 6, 74K & 8 [ fnd il A7
dmregoyny A, i Ox & dio bvopdrar ...... h B1S, § dga add. B3, corr.
Sen 1.7 (ante & Sbo) sdd, Sca 9. .7 Alin marg. 1BS) 44, xavd
10 4 xab Sujydwm § AZ Sea (quia peulo post pro § 4E, quod recte
AB? praebent, In BIS 7 ¢ legitur! 18, post HAG add. av{ 8
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g yh O =gt . 0

) preaal id est = Et demonstravi-
mus esse dp-ph = an?; eryo eliam
94 x? , e
i = T Sed est etiam
$h  dnedo

i’; = W; orgo

oy A% = i,
Ev ost A9 apotome quinia, el d7 rationslis; ergo recta «{
est quae cum rationali medium totum efficit lelem. 10, 96).
Sed demonstravimus etiam rectam dx esse ex binis nomini-
bus; ergo per subtractionem veclta dof differentia est que
recla ex binis nominibus eam superat quae cum rationali
mediwn totum effieit.

IV. Sit circulus afy, cuius centrom sit s, diametrus Prop.
By, et tangens ad, quae productue fy occurrat in 6, ot «
puticte & per circulum ducatur recta 63¢, et iuncta ag pro-
ducatur ad 5 punctum circumferentioe, et iungantur rectas
Lum 749 ; dico rectas &x s inter se aequales esse.

Factum iom sit, et ipsi x4 pavallela ducatur ué%; cst
igitur puE = £9. Ducatur ab ¢ ad {3 perpendicularis ev;
est igitur {» = »& lelem. 3, 3;. Sed cral cliam uf = 59,

13, 81t Co Sca pro odrws 41, mapdldnlog ot superser. foy Paris. 4388,
Yoy in contextu AB cod. Co, nwpddlnlog 8 Cy
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dea lon éoviv ¥ tud vdv ONE «f] dad wdv NZM,
torsbovey 3 Vo vdv OAE. ofizwg Goa &y wdnly doviy
e AN E QO agpela’ olrwg &Gpa foy foviv § dmd wiy
ANO yuwvia 3 Saé vidv ARO, vovéover v mo vy
AEA: ofvwg G v zixdy dotiv v¢ A N E 4 onusia. b
donwr 84 Go9y ydo dovev tnavége vy $7cd viiv EAA ENA.

Svvzedjosvac 8y obrwg. nei dgPy dovwy Enavéga vy
éno viiv BAA4 ENA, & xixkp doviv va A 4 E N anusia
toy dea doviv § tmb ANA v $no AR4. k) § Sud
AEA Yoy dosiv 1fj twd AEG 816 vag magadhjiovg vag EA 10
HO & windg dgu v& A N E @ opusia Yoy Gea loviv
i 900 @AY ywvia vf Snd ONE. &M’ § dnd OAE loy
doviy 1j) Snd OLM magdidyhog doa doviv § ZM tjj NE.
zai Soxey Yoy §) 4N 5jj NO- Yoy doa doviv uai § ME <j
E6. xai fonw dg ) EH medg HE, obrwg § uév EM ngdg 15
BK, # 08 OF nodg AE- xai g o § EM meis EK,
ofvwg § OF meog AR, xal dvadddk. zai iy daviv §§ ME
v BG - lon dea xai § KE j AE,

&. "Bovw wizhog 6 ABL, xai dpanvdpsvas at A4 A1,
xal dnelevydw § AT, zai Sujydw § EZ, Sovw 68 #) EHW
Vo 1j HZ bn0 xei 4 OH v HK doviv Yoy,

"HySw ] AI' magddnlog 5 EM, xui siljpdw 0
xévrgor voi wbudov v6 A, xai nslebydwaar at AA AZ
AT AM AE 4H. énsi loy doviv §; EH «f HZ, iay doviy
xal i M %jj T4, xui &ovev 4 MI' wodg dodag wff I'd*

1

8

2. b’ dor A, rovidoce BS A, ré ANEG A, distinx. B (pro A
ol hic et infra passim S habet d: conf. ad p. 186,11) 8. 1¢ a AEN
oqusia A, distinx. B, ra aerd onueia 8, corr. Hu 8. 7% Ad EN
AS, dislinx. B 10. dié AB cod. r‘o, eorr. 8 Co 10, H_ . voig Bl
26 Co, v& EEOA B cod. Coj, tig el §08 1. v& ANKG A,
distiox. B ira dvgs §; 13. dorwv vip i ONE AB cod,_Co), tan)
1 | no .’)Cr; 8§, corr, (o § ZM Co pro &) Z1IM 16. EK wip 6t
©F ngbs +AE A (B eod. (o}, corr. § (o 18. 17, wods UK oinres ‘
AB cod. Co, corr. 8 (o 17. xel anle log' add. A' super vs.
19. & Al in morg. (5, om. B 30—38, favw | /i/ 4 4y 7 obtug
ad | WU 0 igam A, tove xed Yay & q® v gx (08 DY ofres xei
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ergo paralllae sunt #§ {u (elem. 6, 2;; itaquo [ 9§ =
Lybu = [ Yak™). FErgo puncla § « » £ sunl in circum-
ferentia cireuli (e elem. 3, 21 conversai; aque [ ard =
L ak% = [ ask. Ergo punela @ » & § sunt in circumferen-
tin circuli. Sunt vero; nam er constructivne ulerque angu-
lorum ead evd rvectus est.

Componetur hoc modo, Quoniam uterque angulorum
tad evd rectus esy, in cireuli igitur cireunferentio sunt puneta
a d v, ideoque [ avd = [ aed. Sed propter parallelas
&0 £ est L aed = [ ab¥; ergo puncln «» &Y sunt in cir-
culi circumferentia; itaque [ Saf = [ 3vE Sed er con-
structione est L Saf = L S (sunt enine in eodem segmento
39 ergo [ YLu = [ HE, ileoque paralielne e vE. Kt est
Uy = 9 (elem. 3, 3); ergo est uf = §%. El, quic e con-
structione  parallelue sunt p9 #A, est &n: ey = p& : %e =
E9: ek, el vicissim pE: ED = ue: eh. Et est uf = £,
ergo etiam xs == si,

V. Sit circulus afy, et langentes ad dy, et iungatur PmP
ay, et reclum ay in 4 secans inter ad 8y recla & ita duca-
tur, ut portiones ey zf inter se
acquales sint; dico oliam 4y
(id est portiones quae sunl intra
eirculum) intet se aequales osse,

Ducatur rectae ey parallela
&u, el sumatur circuli centrum 4,
el iungantur Ae AL Ay Ap As Ay,
Quoniam cost &y = 3f, propter
parallelas 7y g est etiam py =
__, yt. FEL est uy ipsi yA perpen-

B dicularis (elem. 3, 18, ; ergo est

%) Anguli enim rlu #af, id est 5(n #ay, in codem sunt segmento
{elom. 8, 21).

v y0u B, ¥orw ¢ g & lay ] P obrwe el § oy 1 ™ fora
log. 4ydw 8, reliqua corr, Co 2%. 98. 10 X xévrpoy AB, x del,
B3, om. 8 4. AE add. § 25, § MI'add. §
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oy dgu doviv § AZ wfj AM. i dnei Yoy dosly i) A4
sjj AT, Yoy doviv § AE oy MI, dovv 83 nai iy AA 5
Ar oy, aal 693& f; om0 sy EAA 0e3j = Pmd wiv
A doviv oy Yoy aqa éa'm' nal i) EA wff AM o
scmv W AZ. dlha xei y BH 'rg; HZ doviv loy* § HA»
doa 4a3swc dovey &nl vy B4 wr/ doa doviv §) OH vjj HK. ‘
9 ¢ "Borw xindog & ABI' xai dpansiusvar at A4 AT,
xal dneleiydw § Al wei ey § BZ, xai ¥vw oy |
HO v HK " vt xat i EH off HZ Zosiv oy, :
0 Eidjgp9w 10 xévegov 508 wi-10 |
. #hov 70 A, uai dnelevydwoar ai
EA AAd AH AL AT, i o9
/' » \t doviy Exavéon vdy Do viv EAA
4 /\\ EHA, &v wizhgp dotlv ¢ E A H A
w / 4'_ }‘ anpeia’ Toy dpa doviv § Smd vav 1o
) g HAA ywvie = Snd vdv HEA

1
¥
!

Jz - , yovlg. ke &rel 809 dovey bna-
v / tépa s@v Bro vy AHZ A'Z, &y
S xtnkey Zoviv v¢ A HZ T onueia:

£ toy &pa 2oviy i Snd wiy HIA yu-2

viu, wovséory 1§ nd viv HAA, vovedorey 4 Snd vy
HEA, vjj bnd viiy HZA - Yoy doa doviy wai §) BA vjj AZ.
xal Eoviv xddevog § AH: loy &eu foviv §) EH jj HZ.

10 ’Bav dow vesig xbuho ¥jj Séoer nai v§ peyé%st dado-
pévoe xei Eparsdusvor dhjhoy, wai 6 meghapfdvey ab-2%
vovg wixkog dodeig ovar ¥ payédse. mpoypdgerar 88 vdde.

11 &, Teapdnisvooy s ABIA GoSyy Fyov vy bt ABI
ywviar vai do%sicay Exdovyy v@v AB BI' I'd 44 &i-
Yady dsikear dodeioay vy dmilsvyviovoay ta 4 B ayusic
{siv B4\, 0

8. v A% Atex vije A 1.5 A in marg. S), 1B afodd.
Hu 9 &u Co pro oﬁﬂu; 18 AH A7 AT Hu, A" AH ABS, AT
AH AZ Co 18, 1dv omb vde S, 1dy adreiv AB_ 14, 15, #v xinig
— anusia et &ga add. Co i8. ANZ Hu pro AHK 48, 19, &
#vxdg Co pro xixlay 19, 1d ANIZI' A, distinx. BS 94, Tovrfory
5 nd tiy HAK ABS, corr. Sea, om, Co 24. numerum (¥ prac-
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1= A lelem. 4, 4). EL quoninm est ad = "), est iyitur
propter parallelas ay eg & udy ~ & &by, ideoque ed = du, et
subtrahentdo ag = yu, Sed est etiam ak = Ay, el [ sak =
L uyh (uterque enim rectus est); ergo ost &d = Age = AL 'l
slatim demonstravimus), Sed exr hypothesi est etiam e = g5
ergo lriungula shy LAy inter se wequalia sunt et similin, ideo-
que Ay perpendictlaris est ipsi &f; itaque 9y = yx (elem. 3. 3).

VI. 8it circulus afly, et tangentes ¢d dy, et ijungatur Prop.
«y, el simililer algue in superiore thevremate vecta g ita du-
catur, ut sit 9y = gu; dico esse etiam & = ..

Sumatur cireuli centrum A, et jungantur &2 A Ay A7
Ay. Quoniam prapler elem. 3. 18 ¢l 3 uterque angulorum
eah sph vectus esi, in circuli circumferentio sunt punetn
eayl; ergo ost L yod = [ ned (elem, 3, 21). Rursus quia
uterque angulorum An} l;«. reclus est, in circuli circumfe—
rentia sunt puncta 4 9 § y; ergo est L ygyh = Lyl K
est Lnyh = {nok =L qsl {1t modo demonshmwnus) etgo
L neh = [ niA; ilaque aequicrure est triangulom eAl. Kt
est perpendicularis dy; ergo est sy = gl

8i sint tres circuli posilione ct magpitudine dati et inter
se tangentes, circulus quoque qui cos comprehendit magni-
dine datug erit!). Praemittuntur autem haec.

Vil 8it quadrilasterum afyd, angulum afy rectum el Prup
singulas af By yd da magnitudine datas habens; demonstre-
r reclam quae puncla 8 & conjungit magnitudine datam
esse?),

*) Nullom eiusmodi theorema in Euclidis elementis invenitur; ol
est corollarium ad § propus. 88, quod auctore Campano diserdis verbis
addidit Commandinus, veleres nulcm ut consenlaneum omiserunl,

4} Vide infra propos. 19.

2 Sine dubio seriplor, ul supra iam significavimus, hoc agit, wt
1uadrllalori cuius unus angulus rectus sit, lateribus magnitudine
alis, nulla positionis lateram rationo hubila demonstret diagona-
lem, quae rectum engulum secal, wagnitudine dnlnm esge,  Celerum
punctorum « f # ¥ positionis plures sunt casus, e qmbus unum lan-
tum eligit, re iquos omittit. Conf. p. 195 adnot.

mlltll B i.;. dpumrvoudry A1, corr. A¥(BS, 27. {" add. Hu
80. vir 8.1 del, Co
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‘Breglevydw ) A nai xdPsvor Jydwoav &ni uév oy
rd § AH, 2 8¢ wip AI' 4 BE, sl obv $ravépa wdv
AB BI’ do9siad dowv [} &v ddpoig), nai de9) darewr §
716 ABI", xai xd%svdg doviv § BE, dodsica dpu Eova

) xai Endory sy AR EI' A5
/‘\ BE (tai yag %6 dmo .AIK
. / ‘\ ooy Ov v dnd BI' plverau

=~ l - d03éy+ xui dodeiod Sowey i,
,./ ; ' | \ Al', doye Endary vy AE
/'/;- \_\_f:\ EI' BE Zorat So9sioa . nd-10
) ",/ “—{-' g Y. My dmel dodelod torey Sud-
oty vy Al I'id 44 &-
ey, xai xdsvlg dowiy §) AH, doSsiod dorw nai Exdany, wiiy
4H HI AH {zai ydg i) vmsgoyy tod and A" modg 6 dnd
4A nage vy I'd nagaflpdsioa woisi dodsioay vy wijg1s
I'4 neidg HA dmegoyyy, og dove Aijppa doss xai Exdomny
wiv AH HI' AH dedioSar,. xai dnsi looyiwidy owy 10
AHI" vplywvoy wi I'EZ vouydvp , dowey ddg § HI' moig
I'E, oivwg §| ve AT modg I'Z xai i AH meig wiv EZ.
xal dove dodsic & wijg HI weog I'E Aiyog- SoSsiow dpa v
tovar wai ézavéga vy I'Z ZE. a@lha xai ixavépe viv EB
BI' uai ixdoyy dou v6v ZB BI' I'Z d09siga. fydw dj)
xd9evog i gy I'Z § BO. JoYsioa dga doriv Exdowy
t@v ZO O BO- diozs xai dnavéon viv 4@ @B dodeiod
dozi. wal opy) dovwy §) Uné B@A: JoYsion doa dowiv2s
% Bd4.

{. &sdydw ABS, corr, Hu 2. Al 5 BE — fxarépe add, Sca,
ATl 5 BEZ. xa} Exdary sdd. Cv 8. # &v &pidpeic interpolatori iri-
buit Hu %} 9 A, 7 B, 9 S, del. Co Sea 8. xe} y&kg — 10. ¥oren
Jobeloa, elst vera ratlone nituntor, tamen suspecta videntur; nom
segjplor hanc demonstrationem lamquam consenteneam poterat omil-
tere; al vero, si ponere malebal, debuit ex ordine demonstrare primum
ay, tom «e €y, denique B¢ dales esse 9. tdy AL Co Sca pro rav
AE 10, BE add. Hu 18. ij AN Co Sea pro jj AH A4 AH
add. Hu 45, 46, v vije I'{ Hu pro vy viig FH 20, doa add,
Sea #4. &rardpa Hu utroque Joco pro éxdory 22. ¥ ianlo do-
deion Hu pro I'A
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lungatur ay, et ducantur perpendiculares ay ad yd et
fis od ay, o producta fle secel ipsum &y in L. Jam guia
utraque rectorum aff gy magnitudine data, oo angulus afy
rectus, et Be perpendicularis est, singulao igitur «e &y ay fe
datae erunt -— etenim vectangolum sub ay ve, quippe guod
yuadrato ux fy aequale sit, datum est; ot data ay; ergo
eliam singuloe «s & fe datae eruntd), Rursus guia singulae
ay 6 da datee sunt ol ay perpendicularis est, etiam singu-
lae dy 5y ay datse sunt — etenim quadratorum ex ay od
differentia ad rectam dy applicata efficit diflerentiam recta-
rum dy dy datam, sicut lemmate quodum demonstratum est),
ita ut singulae Jp 7y ay datwe sint%, EL quoniam trian-
gulum ayy simile est wiangulo {ey, est 4y pe =ay: /L =
ay: el Lt est proportio gy : ye data (dat. 1), dalueque ay
oy; ergo elinm ulrague yL &f data erit (dal. 2}, Sed etiam
utraque Be @y, ergo trianguli By singuls lefera data sunt,
lam ducatur perpendicularis #8 ad {y: ergo, similiter ac
modo demonstravimus , singuloe {8 3y 9 datae sunt, Kl
data est 3% (== §y — I7); ergo lriunguli orthogonii 493 cu-
theti 6% 38 singulne datoe sunt; data igitur est 88 {udnol. 3).

3) Est enim ay.ye = g% propler elem. 10, 33 lemma; et dala
est By; ergo etiam 8?2 (dal. 88); ilaque rectangulum ay-y¢ magnilu-
dine delum est.  Sed quia ost a)? = af? + 8y, et «f By wognitudine
dalae sunt, clinm quadimium ex ¢ magniludine datum est; ergo etism
toctn «p magnitudine data (dat. 55). Bt dalum erat vectangulom ay o ¢
ergo y¢ dota est (dab. 67); Uaque etiam «r (dot. §). Denique, quia

propler similitudinen triangulorum ost af : By = e : &y, data est elism
g (dat. 1. 2. .

4} Hoc lemmn nostra aclale non efmtal; quod sic vestituendam esse
videtur. Propler elem. 2, 13 esl
ap? = ad? 4 02 — 2y &y, sive
ay? — @ = B — 28y Oy = Sy Sy — 28y,
Bt datae sunt rectac «y ad; ergo etiam qundrata, el quadratorum dif-
ferentin. El data est &y; orgo seeundum dat. 57 differentin Jy — 24y
data est; ilaque etinm differentia &) — &1y,

§) Differentia Jy ~ dn, quam dalam esse demonsiravimus, est ipsa
yp. Etdata est &y; ergo etiam dy data (dat. &), Etest ag? = ay? — ¥,
ergo dafa est ey (adnol. 3 med.).

Pappua 1. 13
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g,

12 o "Hydw xadevag éni sypr Al it 4B sai xfefhijodw
dni w0 £. &nei Sndsiod dasy Endavy vy A AT T'A,
vai xddevog §) 4B, dodsiva iovar xal bxavépa vav AE Kl

xai sl loopuredy dovev 105

p ABI volywror 75 TEZ wgi-
7N ¢ yuivp, douy og §) T'E 7rog
. EZ, » B meig BA. do-

Seig 88 b vijg I'B nolg BA
Adyag* doGelg dpee xal & Tig 10
I'E moig EZ Abyog. sxai do-
deioa dovwy § TE+ do3eioa
doa xal i) EZ, v 88 zal i)
AR do%sion- wai Ay Gea i
4Z Zovar dnSeloa. xave vavva dodjosrar xal dnavépe Tov i
BZ ZI' i yag % Al meég BI', oPwwg i, ZI" weog TE.
xui 80deig 6 wijg AI' moog I'B Aiyngi. fxdw O mdhy
dné 106 4 xdPevog § JH: dodelva doa ixarépe vy ZH
HI', diove xal sxavépa viv BH HA do9siod dure. nai
de dovey ) H ywvia- dodsioc &'ga doviv #ei % B4, W
13 &, "lone xdnho i/ How ol v ysyé.m Jn&éweg,
dv xévign 5¢ A B, uai do&w m;yeuw o I', el Sect wob
I‘ §:;oa:rro,uevng sy aizdwy, by /ertga ta A B, yeypagpdo
6 I'EZ- §x dosioc foury abzoi § didussug,
Bustesyduwoay of BZH IZO I'MIl AB IE [IZK OK
OH - yiverae 8y wapdddydog i) H@ wjj I'E duet 6 zag xara
wogupiy ywvieg rag vud BLL HZO loag elvar, »ai dpolag

3. ;)‘5" 8, fAS 4. xat (ante xccrépal add. Co {xdory 16r
AE EP E4 conl. Hu 17, post I'B loyog add. dodels 4‘:’9« xal & vig
A nwpbde IR Aoyos. et Sodsiad taxiv §j NE* Jodioa dpu xet § I7
Co (at haee tacile supplert voluit seriplor) 18, 19, Ixardpe v [!]
dare A, in lacuna dp q; add, B Co, ZIr 114 Sea, corr, Hu 2. &
Al in marg. (BS) 2 AR AB, disline. 8 28. 14 A7} A, distinx.
BS,itemp.196,4 5. ABPE T 7Z K @ K A, ufiy end xox BS, Al
IE HZ ZI1@ Sca, core. Co 26. QIF add, Hu

'
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ALITER,

VHIL. Ducatur ad ay perpendicularis ds, quae producatur
ad § punctum sectionis cem By%). Quoniam singulse ad dy
ya magnitudine dalae suntb), el dg perpendicularis est, sin-
gulae as &y &8 datae evunt (adnet. 4. §). Kl quoniam tri-
angulum efy simile est triangulo gy, ost y2: &L = 8 : fa.
Sed data est proportio yf# : fa (dal. 1); ergo etimmn e : &
data. Et dota est ye; ergo eliam &i data (dﬂl. 2). Sed
erat etiam de dala; ergo tota OL data erit (def. 3,. Eadem
ratione utraque BL Cy data esse demonstrabitur {(est enjm
ay: yB = {y:y¢; ot data est proportio ay: y4, ac dalu
recta ye; ergo duta Uy, itemque By — Gy = BC}. lam rursus
a & ducatur perpendicularis dy; ergo singulae {y ny Oy da-
tao sunt. FKi data est 8y (= BL 4 Ln); ergo trianguli ortho-
gonii Byd catheti By 58 singulac datae sunt; itaque S0 data
est {adnol. 3).

IX. Sint duo aequeles circuli positione el magnitudine Vl'op
dati, quorum centra @ §; el erlra sil dalim punclum g,
per quod circulus y8{ deseribatur, tangens eos, quorum cen-
tra a B, in punclis { &; dico circuli yel diametrum datam
esset). '

Tungantur ely yi& yum af ye wlx 9% 99**). Fiunt igi-
tor p& ys parallelae, quia ad verlicem anguli ely {9 inter

‘) Hic unus casus est ex pluribus quos licet slatucre. Punctum
enin & aut exira ruadrilaterum in productam ye cadit, aut In ipsum
punclum «, aul inler &« y; alque in hee quidem casu reclae de pro-
ductae punclum ¢ aut inter A y cadit (quod supra supponitur), aut in
Juum B, aut inter « A, Et buius extremi casus demonstrationem ad-

it Commandinus, quam Graccus scriplor neutiquam omisit incuria;
sed uno casy demonstrato relig consentaneos esse exislimavit,

6) Seilicel «d Jy ex hypolhesi, et ye secondum adnot, 3

4) Nonnulla caque graviora scriplor buius theoremalls silentio
omisit, quae a nobis, quantum probabili conieclura adsequi potuimus,
restituta sunt. In figura lineas punctis nolatas el litteras & o addidimus.

#%) Vult igitur scriptor puncin 5 & x esse in circumferenlia circuli

cuius centrum ¢, item 7 in circuinferentin circuli y&{; denique u sla-
tuit puactum seclionis rectarum B¢ €0y,

(B

S
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vag BllZ HKZ nspigepeiag wai o FI'? 'rql'ywww uayi-
wov 1 ZHO toipdvg. i dm v avet wei 9 ()l( ‘I”
I fusiv wagardydong. xui Tuoe elaiv ob xixdot, aw wd

wévvoe va A B+ Yap dec i

Yevoe ai AS BA - Yoy doa
) AZ vjj BA* dove zai i
uév BM «jj MA doviv oy,
y 08 AM jj MI (8o yig

IM eag do ywviag rag
xevd xoguipy ioag Eovin
aui ¥ag wpog voig A S op-
psloug Geddg, dxyer O uai

lonr vy BA v AS). i
doYeiad fovev Exdory v
MA AB M> SA [obrw
xai i) ZH AE xai BA AZi-

w6y BM M.A e09adv. dlda
xui navépa @y AT s
dodsioa Eaviy (Héose yae wwd BT m,yem © 0%év dga
70 ABI" rolywvov v &8st xui § I'M ligu SoYeiow ot
(xaSévov dySelong and i I' dwi wip AB.. wui fas
do%sing doniy §) NP Grapergng 108 HGK xizdov, GAAG xui

1. HKZ {aute mepupegilagy Co pro 1ING 8. 3. v I U
pro Tig nIT 9. dio yieg — 16, vij A3 inlerpolatori tribuit Hu
{scilicel scriplor huius theoremalis alin mullo difficitiora omittit}
16. post rip BA add. xad xddsrov ABS, om. (o (inlerpolator xeds-
ror xadéry voluisse videlur, quse vera quidem sont, at certe ahun-

donl) 48, MIC CAA, ps sk B, ug 0d 8, core. Hu 18, 49. ofrex

— BA AZ, mavifestam interpolationem, dol. He 22, 98. roir AT

TB dodsioe tavirv bis scripta In AS), corr. B 28, Séaes A2 in mary.
B, ebBeie A'BS, Hdon edbei 8 24, 76 AB rolymvor ABS, corr.
(o a5, xadfror — Fai iy AB forsitan interpolata sint

ZH wj AB. ijySwcay -

tolyovd fowv wa BAMWw

péav mhevgay pe@ mheveg s

do3sica dea xai Exaripe

b1



LIBER IV. PROVOS. 8. 197

se asquales, ot circumferentive £a{ yu¥ similes?), ideoguo
triangula &yl pd% aequiungula sunt. Alque eadem ratione
% iy parollelse esse demonstrantur. Ev ex hypothesi cir-
culi, quorum centra o f#, acquales sunt; ergo vecta [y ipsi
ed aequalis estd). Dueantur «d rectam ey perpendiculares
ao PA: hae igitur inter se aequales suntl (nam propter
elem. 3. 14 in aequalibus circelis aequales reclue distunt a
cenlris wequali intervalloj; ilagque etiom oy fpe, itemque ou
A inter se aequales sunt (nam duo trivnguls aou fAu hinos
angulos ad verticem aequales, et angulos ad o 4 rectos, et
unum [atus ao unj lateri @A acquale habent). Et dotae sunt
singulae ud A8 po oa; ergo elism utraque fp ue data estd),
Sed data est etiam ulraque «y y8 (dul. 26; nam puncls o
# v positione dala sunt); ergo lriangulum afy specie dalum

2} Hoc tsmquum consentancum scriptor omisit demonstrave, Et
sumplo circuli y¢¢ cenlro § itnelisque rectis «f §e an facile apparet, quo-
nlom recta fa per ¢ transit (olem, 8, 12}, el radii sunt ¢§ & e «f, trisne
gula £F¢ qal aequinngula esse. Unde nos statim concluditus augulos, qui
sunt ad peripheriam, &4 n¢ asquales (elem, 3, 20), ideoque trinngnla éx¢
n4{ aequinngula vsse. Vernm Graecus scriptor, Kuclidis elementa liberius
cgrediens el centri § montionem evitaus , lemmate nitilue huius modi: Si
duo circuli extrinsecus se langant, et per conlaclds punctum quoelibet
recla, velut 8y, ducatur, similes circulorum circumferentise ebseinduntur
iquod quidem lemma stmililer, ac modo significavimus, demonstrator; nec
winus valet, si circuli intus so tangant, et a contactds punclo quaelibet
recta, velut #07, ducetur, ut recls adnotat Coi. Porro ex arcuun &7 g
simititudine efficit eos, qui in bis insistunt, ad peripberiam angulos ¢y
4¢{ aequales esse. Denique conferatur libri VIL propos. 108, ubi suxilio
tangentis rectas, velut »d ye, paralielos esse demonstralur.

3) Hoc loco seriplor sic concludere videlur: Quoniam, ut supra de-
monstratum est, parallelue sunl &y ¢y, aequales sunt anguli O ey, Sed
sit o punetun sectionis rectao &y et circuli, cuius centrum 2, circumferen-
tise, el jungator do.  Ergoe trianguls {32 deo similia sunt (ntrumque enim
trinngulo gey simile). Sed endem etiam aequalia, quia elrculi clreumseripti
aequales sunt (elem. 8, 36, 98) ; ergo ost ¢y = Jd&. (At vero hrevius, ut vi-
detur, demonstrari poteral rectas 86 e pavallelas, ideoque {rlangula ¢34
neg similia ot aequalls esse. Alia rursus ratione Commandinus ex lem-
mate, quod in adnol. 2 attulimus, sreds &b sa§ similes, itaque arcus &f
el similes et acquales; ergo ellam veclas & 5{ aequales esse demonstral.
Quod si verum csse statuamus, supra abundel demonstratio de reclarum
&y oy parallelismo. )

&) Argumentatio seriptoris hace osse videtur: Propler dut, 88 sin-
guloe #8 £ ¢y magaitudine dalae sunl, ideoque etiom tota ¢, Kl datae
sunl &4 (= Jedr, o t= 44005 ergo per subtractionem datn st recta do,
ideoque etiom ulrnque Age por (dal, 7). Tum rectas A1 ao datos esse inde
eflecisse videtur, quod in triangulis orthogoniis ¢4 you dalae sunt singu-
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ost {dat. 39); itaque etiam ype data crit®). Et quia civeuli
p¥n diametrus »p (dat, def. 5), itemque po detae sunt, re-
liqua igitur we data estd). Et quia datum est vy - ug, datum
igitur etiam ypul  (wrumque enim veclangulum  propler
elem, 3, 56 quadrato ex tongente aequale est), id est & - pf,
id est (elem. 3, 35) yu-pn. Bt data est yu; ergo etinm gre
(det, 57} itemque yur dola est. lam quia positione ac wagni-
tudine dalus est circulus, cuius centrum @, el posilione 3¢
magnitudine data est recta ary, ot reclae #ln y{% ita ductae
sunt, ut dx ipsi wry paralleln sit, dats ost dinmetrus cireuli
civea yCrr trisngulum descripli®y, id est circuli ysf.

X. Sit wisngulum afy singula latera data habens, et Prop.
intus punctum d, et sit ad — dy = dy — dp, silque es dif-
ferentia data; dico unamguamque rectarum ad dy df da-
lam esse,

Quoniam data est differentin «d — Jy, siv ei differentise
utraque veclarumn us BG*) aequalis; ergo tres ed dy O inler
se aequales sunl. Describatur circa centrum & circulus yst;

lne & o (ut statim demonstravimus), itemque €8 87 (sunt enim radii cir-
culorum magnitudine dotorum : dat. defin, §,. Omnino igitur seriplor ea-
dem ratione quam supra propos. 7 adnot. 2 ¢t 3 demonsiravimus sic pro-
cedit, ut omissa punclorum « g positione reclas au uf magnitudine datas
esso ostendal. At multo brevivs dicere poteral secundum dat. def. 6
puncia a 8 positione dala esse (id gquod paulo post disorle scribit) ; ergo
rectom «f magnitudine ‘dat. 26, ideoque uviramque cliam rectarum «pe
#8, quippe quas inter se aequales sint, magniludine datem esse idat. 7).

5) Hoc out ex ipsis delis officitur, quoninm triangulum pfy specie
datum est §1); sed idem etiom magnitudine (52);
ergo yu magnilndine dato (85), — aut, sicut vel ipse
huius theoremalis seriplor vel interpolator 3uidum sig-
niticavit, a punclo y perpendiculari ad g ducld, quae
i sit y7, secundum ea quae propos, 7 adnot. 4 ol &
demonstravimus dalae erunt ve 1‘:; el data eliam yu
(= 1t = paly ergo ivianguli orthogonii y7u singulae
catheti datae sunt, ilaque eliam py (ibld. aduot. 3).

) Circuli enim 92 dalus est radius ge (datl. def. 3;; et duta pa;
ergo cliam gp data {dat, 4}, Sed pro radio ge seriptar diametrum vp
ponit, quia slatim in proximis tota »pe (= rp + gy} lamgquam data uti-
{ur; itaque sic concludit: Data rp; ergo ctiom dimidia pu; et dota pe;
ergo datac ctiom e — g = pg, ol up + ¥p = ru,

7; Vide append.

# Qualem punclorum ¢ { positionem scriplor intellexerit, stalim
ex proximis elucet.
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LIBER 1V, PROPUS. 40. 201

ergo proplef superius lemme data est o, Cuius portio pf
data est; ergo reliqua g9 data est.  Sed etiam utraque ree-
larum af (= 0f + pf) et dy i= 60 data esl; erge una-
quaeque rectarum ad dy doF data est.

Xi. taec igitur sunt femmats ; theorema autem ab initio
propusiiem cap. 10) iam demonstratur fune in modam.

Sint tres cireuli_inaequales, inter se langentes, quorum Pl"l’
diametri dotae sint, et centra « fi ¢, et circa eos describatuy
tangens ipsos circulus def, cuius diawetrum invenire opor-
teat!),

Sit cius ceatrum 7, et cenlra a f y iungantur vecls
aff By yu, item iungantur pa 5f ny producanturque ad 6 £ s
puncte circumferentive civculi . cuéus centrum . lam quia
diametri cireulorum, quorum centra a § y. datae sunt, sin-
gulse etiam aff fy ya dotae erunt ‘elem. 3. 12). Et sunt
rectarum «y %y uf differentine datac?; ergo propter superius
lemma recta ay dita estd). Sed ctiam do data est, itaque
diametius circuli def data est. Kt haec quidem jam finem
habeant; reliqua autem subiungem.

1) Accurativs, uisi follor, scribebalur "dico eius diametrum dataw
esso™, Proelerva scriptor determinsre omitlit, quibus finibus radiorum
dec {g ¢y proporliontes contineantur, ul cirea tres circulos @ # y unus
dge describi possit.

2} Nam quis ex hypothesi y centrum est eirculi cirea circulos « 8y
descripli, est ge 4 «d = ny 4 y& = yf + B¢, ideoque pp — gy = y¢ —
B, et gf — e = af — B¢, ol gy — po = ad — ye. Bl datae sunl pe
B¢ «d; ergo eliam differentiae.

3) Etenim in producta ne ponatur «% == 2py — g8 —~ gei ergo est
78 — ny = ny — (g + «d?
4 = 5y — 58,

/ : lam vero, ut proposilio 9 adhiberi possit, de-
\ monstrari oportet trisnguli 88y singula lalera
7 data esse; quod etsi noutiquam dubium vi-
A ", delur, lamen qua ratione effectum sit a serip-
g T y tore. non satis liquet.  Porro adhibitd propos. 9
apporel datam esse &n, ef, quin data est e

indnat. 2!, eliam en datam esse,

/
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. Sit semicireulus affy, ceivs dinmelres ay, et du- Pml'
catur ungulus afty, et @ puncto y ad circumferentiom ducatur
78 i, ub sit y8 = aff + dy, et ducentur ad ay perpen-
diculares fe dt; dico esse el = 2fs,

Ponstur enim

&y = ag, el A =

aff, e iunganiur

rectae ad Iy I,

¢t ducatur perpen-

dicularis 9%, ot
iungatur fx. Quo-
niam e hypothesi

- est 7= of + dy,

el ex construclione f4 = fla, subtrshendo igilur est

9y = dy, ideoque Gyt = by Sed et dy?= ay-y{

lelem, 10, 33 lenuna); orgo

Iyt = ay oL, id est $y: ay = y}: ¥y, itaque

L Say = [ [9y. Rursus quia est lelem. . ¢.)

aff? = yo - ag, est igitur Paf? = 2y0-as, id est (guie

exs construrtione & = off, el sn = ag)
a¥? = yu-an; id est ad : ya = ay : ad; ilaque

L 9ya = [ 93a. Sed demonstravimus elinm

L L9y == [ Say; ergo triengulorum IyL ady reliqui
quoque anguli sequales sunt, i est

L 9y = L an¥; ergo etiam

L &y = L 3L Kt perpendiculatis ducta est $x; ergo

{x == x;. Bl quia uterque angulorum of3 axd rectus

est, civeulo inscriptum est quadrilaterum

af9y; itaque felem. 3, 21)

L 8% = L Pxa. Sed est angulus f%a dimidius rectus :
ergo eliam angulus fxa dimidius rec-
lus est. Kt est rectus angulus Bex;
ergo est

19, 20, xal i 119 o 1j] OF aniy ABS), corr. Hu 3. xal xixkeg
B (voluil xed 2 xixdep, quod expressit (- 83 dpe add. Hu
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fe = sx. Sed est ex = Jal iquin ex constructione est
ue = ey, ob, wl modo demonstravinus, §n =
iy rpo est
of = 2fe, . o, d
XL Sit semivirenlus «fy, of dueatur angulus afd ita,
ut §it aff == #8, ot ipsi @6 perpendicularis ducatur de od
civeumferentiam , o4 lungatur fe, cigque perpendicularis du-
eatur & ad basim, &t sumalur centrum 3, fialgue 69 @ Y o=
an:pd', el iungmor Ye: dico angulum fed angulo de$
aequalem esse,

J,/ e ___3’71__ ..__'é‘.‘./(_..i}_

Dueatur ab 7 ipsi fe perpendicularis 72; ergo ost fx =
ue felem. 3, 3). Ebv angulus Bde vectus ost; ergo tres Bz
#8 xe inter se aequales sunt ‘elem. 3. 51), Ac parallelae
sunt 2% (&5 el quia propositum est demonstrare angulum ged
angulo §¢4 aequalem esse, alque est dx = xe, dico igilur
angulum z&d angolo «de nequalem esse, itaque, si propositum
iam fuchom esse shaluamus, angulum xde angule ded acqua-
lem, itaque rectas dx Je parallelas osse.

Dueatur ipsi 8 paralleln «d, et producatur yar ad A, ol
iungatur AL, Tom quin parallelae sunt Az de, =y &, ot pro-
positum est demonstrare veclas 26 e3 parvallelas esse, dico
igitur, quia triangulum Axy triangulo deg, et triangulum duy
triangulo JeC est simile, esse

Ay o = 00 : Ce, ot

oyl = & (&) itaque ex acquali

Ay 98 = &0 L9; ergo divimendo

A : O = 69 : 3. Sed ex hypothesi eral

*} 10 est, rectn 80 iuxta proportionem wy : nd secetur in 9.

Prap
LR
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ABA hourfj v Yicd ABH doviv {oy, dAka xai § dwd BAH
%jj S0 BA.A doviv ion - 8l &) velywvd éoviy va BAH BAA
vag dvn ywviag vaig dio ywriaw loag Eovea wai piav wlsvgar
'n‘;v AB rﬁ B.1: i'm] doa ¥ pév BH 3jj BJ, 5 08 4H
'u; AA, dove wai § Ad 3jj AH 2ogiv ¥ ton. dmei odv2
barinerran mg ) AH modg HA, §) 40 npig GZ, lop 8¢

3.9 .4J Tijt AH AB, coir. $ 18, 78t dnb KAF AB, corr. 8

16, 7ijt bnd KA A AB cod. o, corr, $ Co 18, 5 ante yovrire addi-
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ay: 90 = 63 : 97; itaque
Ad : Oy = an: yd; ergo est A = ap; itaque
da = 0. Sed ex hypothesi est oliom af = BJ; ergo
Ap = By, Sed est By e= ay, ob demonstravimus ey =
Ad; ergo
M= 26.
Est vero; nam quin parallelae sunt A= ds, alque, wf demon-
stravimus, Ox w8 aequales, angulus igitur fvd angule 2xd
aeyualis esy (est enim [ fad = [ fed = [ &0 = [ And). lam
quia demonstravinus vsse 8% = 28, el [ fud = [ Ixd, esi
igitur A48 == A4,
Et compositio congruenter analysi decwrrit.  Quoniam
enim est
Ox == xg, usl olinm
L %8¢ = [ xed. Sed propter pavallelas 4z dg esl [ «de
= [ Aud, el [ xed = [ fixd; ergo ctiam
L fad = [ A&x6. Sed trianglorum Bk Sud commune
est lafus Ax, et aequalin latera §x dx;
ergo eliam bases aequales, id est
A = A6, ilnque etinm L ARG = [ pda. KL est [ fda
= [ fled, et [ fad = [ afn; ergo
LAgd =L aﬂ:‘ Communis auferatur angulus afd; re-
stat igitur
L Afe = L d8y. Sed (quonium ex hypothesi aff = 34)
est etiam
L Aaf = L ndg; sunt igitur duo trinngula Aaf 403,
quae hinos angulos binis aequales et
unum latus af lateri 48 aequale ha-
beant; orgo est BA = By, ol da =
8; itaque eliam
Ad = ap. lam quin ex hypothesi est an: 9d = 8 : K.
el ay = A, est igitor

tum in ARS del. Hu 19. 1§ unu BJ.-!] i ban B4 74 AB, carr,
8 28, 1w AR vic B A, T af 1iic #0 8, corr. B 35, 1it All
dardr AR, corr. §
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y AH v Ad, Sovw dea wg ) A wgig AH, § .16
wovg @4 avvdéver dpa e i) AH neos HA, § 47 neig
46, four 8 xai g ) AH mgog HK, § AZ wgis ZE
€€ Yauu ape xai wg y KH noig HoA, 3 EZ nedg #4€. aui
Somy Yay §) dno BZ@ wjj twd KH.1 §1& ©6 augardahorgs
eivar vag BZ KH - Ty dgu zai iy dud BOL of viro KIH-
wagadhylog age doziv xai 4 KA ] E@- loy lpu duviv i
uwi KAK, woviéorw 3 b KEA yovie 2 Snd AEO.

19 . @perar &y vy doyale wedvamg votalzy: biro-
xeiod0 spla Hueinhia dgavdpeva cAhydoy @ ABI" A.1E 10
BZU, xai &ig 16 pevald viv nzoiqegetdv abrir yugloy,

/ ~ / o
A1)
" A I

I 4 4 ¥4

& 8y ualosory dppnhov, 3yyeyqaqu‘}maav wtixdot éqm.rm—
pevor TaY e qpt.wxlww »ai GhAjhwr oamﬁ))fwrm roowg
ot wspi #éviga va H @ K A Seifar vy pév dud 10i H
wivigov wdevov dwi wip Al logy wjj Sapérop voi mepi 15
vo H zixdov, vy & end wi @ xdSevov dirdaviar rig
diauérgov soi mepi ¥0 @ wixdov, iy 8’ ano voi K xa-
Sevov Torrkeatay, wai vog ifis xadérovg vy olueiny dia-
pérpwy moddamdaolag nave vovg £5ije povddr akdidaw vasg-
Zyovgag aguSuonlg &’ Gmeagoy yevoudvig i v xixAer
dyroagiis. BesyFijossar 8¢ mpdssgov za Anpfavipera.

20 1. "Bovwoar 8do winkor of ZB BM sepi aéveger i
A I dpamedpevor alkijhwy xaza 16 B, zai peilor forw
& BM, addeog 8¢ wig épantipevog airiy ez 1o K .1
nepl #dvegoy 16 H & KA, 2ai drelel’yYooar at TH AH B
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Ad : 8y = 69 : 9¢: componendo igitur
Ay :yd = 80 : (9. Sed propter purallelas yx Ce et x
de est etiam
Ay e = Z__ {e: ex aequali igitur
K rd’ = (e : (3. Et propter parallelas xy &l est
L oxgd = [ el ergo propler
elem. 6, 6 est
L 0y = [ ¢3(; itaque parallelae sunt x6 ¢$; ergo
L x0s = [ ded. Er est [ «Oe = [ w8 sive fed; ergo
L fed = [ 83,

XIV. CGircumfertur in quibusdam libris antigua propesitio
huius modi. Supponantur tres semicireuli inler se tangentes
affy ade &y, eb in spatinm inter circumferentias interiectum,
quod dgfiphor sive scalprum vocant, inscribantur eirculi quot-
cungue, qui et semicirculos el sese invicem tanganl, velul
civea centrn y; 9 x 4; demonstretur perpendicularem quae a
centro 3 ad ay ducitur aegualem esse dinmetro circuli 7, et
perpendicularem a & duplam diametri cireuli &, o0 perpen-
dicularem a x triplam diametri céveuli %, e, quae deinceps
perpendiculares ex cenlris duruntur. eas dismetrorum, quae
cuiusque sunt circuli, multiplas esse secundum numerorum
seriem per unitates progredientem, et ita quidem, ui civeu-
lorumi inscriptio in infinitum flat.  Sed prius lemmate . quae
ad e propusitivnem adhibentur, demonstrahuntur.

XV. Sial duo cireuli {# fu cirea centta y a, sese in Prop.

puncto # tangentes, silque maior S, alius autem cirenlus Ax
cirea centrum % tangat eos in punclis 4 z, et iungantur yy

8. dpe add. Hu auclore Co &7 2% foor dou add. Hu 5. Ti
bad KA ABS, corr. Co 8. imb (ante KAL) add. Hu KAE
Tovrivy imd A\, véa superser. AY, plone corr. BS 9. /4 Alin marg.
(BS) 13, aoor J:imn' abr A, contunx. BS 4. 1& ZH GKA A,

distinx. BS, 7 del. . Ayypaqijs A2 ex vepypeqis e a_lll_tg
mpdregoy additum In M! del. 8 22, 16 add. B 92. 98. 1t AL
A, distinx. BS - 26, vi K4 et similiter posthae A, disling. 8S

3. & KA Hu auctore Cv pro §K.1
Pappus L 14

et
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(neootrvae &y Sa waiv K A), nai iy sni v¢ K A ém-
Levpropéry so9eia 2eflakhoplvy wepel pév vov ZB soxdoy,
ovmrhu'u 08 ¢jj dia viv A T xévrowr e’xﬂallnyérﬂ ebdalg
duat 7o peliove elvae vip AK ﬂlevgav vijg 14 v0b AKAT
'rqanat.lav av;mm':é-m oy xuzd w E ré;wrmaa Tor wtixdov s
xavq 30 A Seifar Gre dusiv dg i) AR neig BI', obrwg i
AE npig ET.

"Eovey 02 qavegiv [BmilevyQelong vijg I'd) -+ ylverae yip
igoyana va F'dA AKH volywve Tég xava xogugyy ywrieg
{rbc v A\ Toag &yovea xai wegi vag I' H ywvlag wig1o
whevgdg dvdhoyov (&yovra), diore loag shver vag Swd ATH
THA ywviag dvaddal, #ai wagdddydoy vy T'd v AH,
xai dg i AR moig wiy EI, vip AK weig I'd, wovr-
éonwv vy AB mgog BI.

21 Kai % dvaorgdgpiov 88 gavegiv domiv. dav yag g dg1s
3 AB ngbg BI, obrwg §) AE moig EI', §) K4 &’ e09elag
yiverar v AE.

ITagdMnkdg ve ydo Sovev §§ AK vjj T'd #xai Eovey dg
3§ 4B mpog BI, voveéony wg § AE mpis EI, 7 AK
meog IT'd+ &’ sv9siag G foviv §) Kd = AE. &l yop
7 16 1y K E ody ke nal 8ué voi 4, alha dia 10i O,
yivesaw dg § AE moog ET, §j AK nmeig I'O, 8mep adiva-
Tov. Opoiwg 0vdé woi A &evde fEe viuvovoe thy I'd -

1. nedovvree A% RS), Aeqovriy eorrectum ex ardovdat Al Suobau
cani._Hu 2. 7dr [B xixlor A, 100 § xbzlov Bl, vov Bu xdrlor B3,
rér 1Bl zoxdor 8, corr. Hu 3. awuneatirar voluil Co 8. 4. -
Baddousym ebdtic [ | 16 petlova A, eb9ele (Bic) corr. allera manus in
Pnris 2368, dm_ add. BS §. 5 riig Td 100 AK AT roanegelon A,
tijc ¥k rob axly rouneitov BS, corr. tu 8. tiv xuxlor A, corr. BS
8. dmifeuydelone vijc I'd interpolatori tribuit Hu ‘nam jungendam csse
dy scriplor lam supra verbis roU AKAT vpeneflou significavit)
10, mpde ve A4 AS, npbs 16 4 BS, del, Hu  xic TH A, distinx. BS
", Izon_ri Interpolatori tribuit Hu Und ACH Sca (5nd HI'S Co)
pro bad 4HT 18. 7§ AH] xad vije AK A8 cod. Co, xal del. B
Co Sca, AH corr, Hu 13. post thy ET add. 1¢ Poris. 9868 S (vo-
luerunt obivews) 19. o AE Alex § A= 20. 1) K4 Co Sce pro 4
) 3. réjuvovaastiy A
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ay, quae scilicel per 4 x transibunt ‘elem. 3, 42}, et vecta
#4, si producatur, civeulum {# secabit ac rectae ey productae
ccurrel propterea quod trapezii axdy®; lans ax maius est
quam pd; oceurrat igitur in ¢, circulum [# ilerum secans in
d0: demonstretur esse «f : fy = ac : ey

Est autem manifestum; triangula enim Ady Axy similia
sunt, quia angulos ad verticem aequales ot circa angulos y j

/

SIS,

t/- -‘.\‘\
X

SV e L

latera proportionalia habent {elem. 6, 7,: itaque anguli dyy,
yne aequales, et, quia allerni sunt, vectae dy na parallelae
sunt, ideojue ae: &y = ax : y0 = off : fy.

Atque etiam conversa propositio manifesta esl. Si enim
sit @3 : By = a¢: &y, dico puncta x 8 & in eddem rectd esse.

Est enim ax ipsi y0 parallelat), et «f : By = ax : y6
lqguin aff == ax, ol By = y8). Sed ex: hypothesi est aff : By
= ae:&y; ergo ax: yd = ¢ : ey; itaque puncla x & & in
eadew veeta sunt?). Nam si reela, quae per x & ducta erit,
non transihit per &, sed per &, erit ae : gy = ex : &, quod
fieri non potestd). Similiter recta x& neque extea punclum d

*) Reclag «x yJ parsllelas esse ex proxime demum demonstratione
efficitur.

t; M similiter atque in prima demonstratione (cap. 20} ex trian-
gulorums Ady Axy similifudine ostenditor.

2} Conf. infra Vil propes. 128 aduot. *

3) Quoniam enim ex hypothesi est e : ¢y = ax: pd, flerel p& = o4,
cum temen sit y& < yd. e

U
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ghydsivar, olor xavd 50 N ducar yig ndhev dg §} AK
noig BI', § AK neig I'N, insg ddivaror: éotiv yap nodg
wip I'd.

“H oirwg. dte ¥0b K 1jj AE magaldyhog 3 KN 9w,
xai yivevay wagahdyhiypapuor s6 ALNK, xai loy 3 AKS
#j I'N. xai dnsi dovwv dig i) AE mpig EI, ofvwg § AK,
soveéony ) I'N, ngig I'd, Seddvee g i) AT woig I'E,
i) Nd noog 4T, dvadda§ ag § AI', woviéorey dg 3 KN,
wpog NA, obywg #) EI moig I'd. xai mepl xag loag yw-
vlag zdg medg voig N I' ai ndsvpai drdloyiv elow Buotov10
doa éoslv 30 BAT wpiywwov w5 ANK voiywvp- oy dea
dosiv §) bmid BAT yowia ¢ v NAK. uai ony e09eia
§) I'N* eb9sia dpu xal §) KAE.

22 _Alyw &) 8xe xai vH bnd KEA Yoov doviv v dno EB.

‘Bnsi yag wg 5 AE ngig EI', olvwg § AB ngig BI, 15
vovréony meog I'Z, Eover xai ) Aoeny) § BE regbg doemyy
wiw BZ dg §j AE nedg EI', vovséonry ug i; KE nodg B,
aAk’ dg pév § KB moog Bd, obrwg %0 vmo KEA mpdg
% bmd AE EA, dg dé § BE meog EZ, obrwg %6 amd
sij¢ BE moig %0 bnd BEZ, xai doxev {oov 0 dno AE Ed2
% Yo BE EZ* {oov Gga xai v6 dno KEA v éné EB,

23 45, dio fuxdxdea v BHI' BEA, vai dpansiusvog
abviv wwdog & BZH@, dné 88 voi xévigoy avvod tod A4
xd9erog 0w Eni vy BI' Bdoy viv juuvxiloy § AN
On1 doviv @; ) MB ngig oy &x voib xévigov s0i BZH@
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transibit, reetam yd productam, velut in », secans; erit enim
rarsus as: 67 = ax : yv, quod lieri non potest; est enim
a6 &y = ux : y0.

Vel sic demonstratur. Ducalur per x ipsi ae parsllole
#v, ac fit parallelogrammum apyrz, o ax = y». El quo-
niam est

@& &y == ax ! 8, id est = y»: y8, dirimendo est

ay:ye==y8:0y. Bl vicissim

ay : vd = ye: dy, id est lquic ay = av)

%v:v6 = ye : 0y, Kt circn aequales angulos avy ey
triungulorum sy eyd latera propor-
tionalin sunt; ergo A uvd ~ A eyd;
itaque

L &y = [ «dv. Awque ex conslructione recta est ydv;

ergo clinm recla est quae per x & &
transit 9),

Dico insuper esse xs-6A = g§2.

Quoniam enim ost as: &y = aff : §y = af : Ly, per sub-
tractionem erit ag — aff sy — Ly, id est fe: el = ae: gy
=x%e: 60, Sed ost uc:60 = xs-64:8d-51, ol Be: el =
[e : Be-et, ot est As-8d = fe.sL lelem. 3, 36); crgo etiam
%8+ &A = gfit.

XVI, Sint duo semicirculi Bny (ed sese tangentes in Prop.

puncto 8, ot tangens eos circulus &lyd, cuius a ceniro ¢ ad
fy basim semicirculorum ducatur perpendicularis au, el sit
af cireuli &{p& radius; dico esse in prima figura

4) Quia recta est ydv, anguli ydx 4 xdv duobus rectis sequales
sunl,  Sed est [ xdv = [ edy; ergo etiam anguli edy + pdx duabus
reclis aequales sunt, ilaque recla cxt quae per x & & transit (Cn),

5. 10 AFKN _ABS, corr. Co 10 1oig NI' AS, distinx. B
19, 16 o AE EA ABcod. Co, corr. 8 (1o imd AES (o} 0. mpde
16 90 [J7Z A, npés 16 v fel BY, corr. B (16 bmd rdv il 8) 24, dpa
xal J| Oné [j] véie A, integram scripluram serverunt BS 99, Tg A
in marg. (BS! 1d HBI AB, véagy S, corr. Co 98, & Ex| e
A8, coniunx. B 95, aig add. Hu auctore (o
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avxdov, obswg dni puév wig neusyg xavaypayis dupdregog
i I'B BA ngbg vy busgupiy abs@y wijv U4, éni 88 vijg
devrépay xai zoleng olvwg §) wav I'B B.J tnegoyy ooy
ovvapporsguy thy I'B B.1, wotéony iy 14,

"Hyd9w b w00 A zj BI' nagaldyloy i @4, dusis
obv dbo avxdoe oi BHI' KZHG dypdnvovvar dAhijdor zava
w0 H, xai ddpsvgos & avzaly wagdAdyhoi sioty ui BI® 46,
sodsia éovae ff 36 dia vy H @ B al 3 da vy HZ T,

npwry

xRrCypal i ‘,z/ . _‘; g
: . -""\\\-\
i /'/‘_,.- \\-.
7 T BL- ©“ . A"'g\
v > |
/- ! A
” - A g \
Al e RN
[ = \ A
iy S U ST
x o p )

ndhty &gt dvo wixhoe ot BE4 EZHGO ipdnsovear dAAj-
dwv xava v6 B, xai &v ateols magdddndor Sidpetgol siow 1
at OZ B.l, e%sia ovas ij v& did v Z E B xoi 1) de
wiv G E .l. jyduwoay vai @t wiv @ Z oypsiwy xdFevon
ai OK ZA- fovae O S uév siy opoiéeiva vdv BHFE
BOK speyivwv dg 3 BI nghg BH, oltwg §) BO ngog wijv
BK, xai %0 ino I'B BK aspieybusvov ywplov {goy v dmo 15
HB BO, dw 08 vy buoibvipe siv BZA BEA wgiyaivay
ag ) 4B weog wy BE, obvwg §§ BZ nedg BA, xei 1o
t7ed 4B BA Yoov v Yo ZB BE, rai Eoswv {oov 30 Ond
HB BO v $1d ZB BE- ioov dga xai to Sné B BK
% o6 AB BA, @y 68 1) dwd 106 Z vdevog i w6 A

5. vovrdoww tip I'f add. Hu 8. EZ 16 A, coniunx. BS, ilem

vs. 9 8. vy OB ABS, dislinx. He i) (ante did; add. S

10y HZT AS, dislinx. B 14, 13, 10r ZEB — rdv &K AS, disting.
B 19, v AZ A, dislinx. S (riv I § B) S, 15, agds tipr GK
%} AB cod. Co, corr. 8 Co 18, foov 16 AB, corr. S 20, @

8¢ — p. 216, § dno 3ijs B4 a Graeco scriptors addita sunt propter
propos. 47
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fre ol == fy 4+ fd: By — (0 = fy + 0 : ¥, in se-
cunda autem et tertia figura
= fy — f0: By + 6 = fy — po: ;0.

devréon
xerayeagn

Ducatur per @
ipsi By parallela
3. lawm quin duo
circuli @y slnd
inter se tangunt

in punclo %, in
iisque diametri By
g (& parallelaesunt,

1pfrn
xeraygays

recta erit of quae
per 4 #, ot quae
per g Ly transitt).
Rursus quia cir-
culi Bed elnd in-
ter se tangunt in
puncto &, in iis-
que diametri 9
f#d parallelee sunt,
recta erit et quae

P

e

perLe g, el quae
per & & & transit.

X

B

59 Ay erit igitur
propler {riangulo-

L

ANN_DE N Ducantur a punc-
/ - f S s ¢ L ad basim
E/ [/ N perpendiculares
b 4

rum Syy fx3 similitudinem gy : By = 9 : fix, ot

sy
% YA
Pt

N
~ S
r e
]

1) Jungatur enim fin prima figura) ne;
haee igitur products transit per ¢ circuli

finy centrum.

Tam ducantur g8y 39 ergo,

«quia 9« gy parallelae sunt, cstque du: gr =
an: ¥y, secundum ea quae SUprs propos. 43
cap. 21 demenstrala sunl rectn 3y ipsius

fn poars esl,

rectd esse ostenditur.

Hem puncts 5 § 3 in eddem

Ac similis est de-

manstratio in reliquis figuris,
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iy, v dwo v Bd. $ni pér dea tig wpuiryg xavu-
yeoupijs wg 7 I'B ngig Bd, ovwwg § 1B ngig wiv BK,
diovs ual ovvapgdregog §) I'B B g vy bmsgoxiy ad-
way sy [d, owg xal swvapgitepos 4 AB BK npas v
omepoyry advdy iy KA. xai &oor ovvapgordgov pév ijgs
4B BK jplocta §j BM (6ia %0 fopy ebvar iy KM oj
MA), vig 86 1K fuiosa § MK- uai dg dpa ovraugi-
zegog § I'B Bd ngig viy d, olvwg § BH ngog MK,
sovvéortr ngog wy & vob xévsgov voif EZH@ uixdov.
i 08 vig deviépag xai volrng xuvayeagis, el w0 Smwo lo
I'BK ioov 8slydy [rai wowdg) v dué ABA, dg Ggu 3
I'B ngog Bd, ofvwg § AB ngig viv BK. ovrdévre g
§ I'd ngog 4B, 7 KA medg KB dove nui wg 7 I'd
7gog wiy s@y B Bd twegoyiv, olrwg § KA meds v
ziiv AB BK Snegoyiv. xai fove wijg piv K.l juiocta 415
& s00 xdvigov b EZHO wiwdov [dvri 1ig AM), i d¢
BM qploaia ijg 1ov AB BK inegoyiis dia 16 lony elvee
wp AM 3 MK, dove xai dg §) MB ungig wiv &2 100
#évigov sof EZHO m’mlov, obrwg ni m‘v 'ri;g 1rpu§n;g
umayqaq»]g avvapqwtegog y I'B Bd 1rqug Ty meeo;mv b1
avsiy 'mv rd, ini 08 vig Jsvtéeag xai wiig olrng 0 v
I'B Bd bnspoyy meig ovvaugirsgoy wiy I'BA, voviéouy
iy ['d |dvdreaker ydo].

4. 8. obrerg xed — adyaiv vir add, Co, item Seq, nisi quod ofirw
el i Jox scripsit (voluil 5 Agx! 5. fane {sic) AS, font B, ilem vs, 18

. 1. 7§ MA Sea, i M4 NBS, 1§ M.4 vel polius vjj QA Co

q.m‘nm«v e MK ABS, corr. Hu 9. rortéanw B, torriors A'S
voi EZ 11& A, coniunx. BS 10, et A2 ex 2ai 11, xal xodg
interpolalar Lribuil 18. 18, qplosta éx voi xévrgor EZ 116
A(BS), i add. Sea, 705 (post xérygov) add. Hu, (-wd conijonx, BS
16, avd vig AM interpolatort teibuit He 8. 15 MK Sce, 1ip AK
ABS cod. Co, rij AZ Co 19, obrwg &1} Co Sca pro Saws
24, v add. Sca 28. iy add. llu  dvdnalir yip interpolalori
(qui significavit proportionem quae vs. {3 legilur ¢ contrario mulalam
esse in eam quae est vs. 18 sqq.) tribuit Hu
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By-fr = fin. 49, et propter trinngulorum PAL fed si-
wilitudinem g7 #) = 86 : B¢, ot

fo« B = L. ge, ctest By B = fL.fe lelem. 3, 56, ;
ergo eliam

fy-fe = gd. @A, vel, si perpondicutaris a § in pune-

tum & cadat,
= ¢ Ergo in prima figury est

By B8 = B4 dx, itaque etiam?

By + B0 fy — g8 = A 4 px: Bh — Bz, id est

By 4 (00 0 == fh 4 fu: An. Bt est § gl o fx) =

fu ‘quia 2ge = pd, idlague
O 4 fle = 2fin + B2y = 28},
ol § A% = up; ergo eliam
fy 4 00 y0 = gu : ay, id est
== fi e, In secunda autem et ter-
tin figura, quia demon-
stratum est

fy - fn = 3d- 34, est igitur

By : 36 = 34 : $x. Kl componendo yd : pd = Az : fx;
itaque ctiam¥)

Dy 30w Az A= fu. KU oest Ak = al, o
Y Bk — fx) = fp, quin Al —
= A 4 St — pn 4 Py, el Ap o=
o ilague etinm

e B0 ;0w Fui el Ergo est in prima figura
Pu:al = fy + f6: 8y — 86 = fy + f6: 40, in se-
cunda autem et tertia figura
= fy — (0 : fiy 4 (30 = By — pd : 44

2) Quoniam cnim sl gy : 36 = 34 : fx, pllmuln(mnp(uwndn tum

~2
Se

e contrario, denique converlendo sunl

By 4§08 85 = ﬁ). 4 fx : fx
el Y
DBy — A0 = 8L A — Bx; crgo ex aequah
MHM By — B = ph + fu: pA - pr.
3; Est igitur
yd: pd = i gx, el ¢ contrario, quin @y : 70 = gl dx,
B8 gy = fx : A, el convertends eadem propertione
By fy — gd = gh: gk — gxy ergo ex acquali
yd By — ¥ = de s L — fx.



218 FEADILIOY SINAVOCIY A
24 Svrdswgsizar 8 Ove wwd 10 fnd vy BK AT Yooy
doviv ¥ ano wiig AM. g yae riy opetdryme vir BOK
ZAl wquyavwr doviv wg ) BK weog KO, ofvwg 4 7.4

regog thy AT, 2ai 16 t7n6 BK AT Yoor v dnd OK ZA,
tovréazy T o n]g AM.
[ivesar 88 wui St pdv 16 slvur g vy BE ggog 1:‘;»

r.1, oftwg siy BoA webg KA, w6 two BI' xai wig KA,

tovedovty Tijg 0b xixdov dtapdrgov, owv wi dmwo BA AT,

Sea 88 10 slvar dy vy Bd medg vy 1'4, obrwg wp BK

wodg KA, vo bud 2ig Bd xai vijg KA, vorziony zijg woito

wbxdov Srapérgov, Eoov T Ino BK AT
25 i, Tov avviy dnoxepévey yeyedpdnw xixdog & GPT
dpanzopsvos @y ve 8§ depiis nuenvxdivy xai zoi KHO
whnhov xata ra @ P T onppeia, wai and wdv A IT xiv-
rowy #d¥esot Jydmoay Eni viy B Bdow ai AM JIN- 15
Aéyw fme doriv wg ) AM pera wig dtausrgov vod EH
xvnkoy mpog Ty Gidpesgoy atrod, ofrwg § HIN irgég tiv
roi @PT winkov Stapsvgor.

"Hy9w 7jj B irgdg dpddg i) BZ - Epanverae dge 107
BHI juxvediov. xai émievydeioa §) AT dxBefhiodw
dni t0 Z. &nel dia vo nmgodaydév wg ovvapipdregog i)

1. ovydeageitae red’ Sro A(BS), ovrbempeitar. iéym 1 Co, corr.
Hu 9. domw 16 dnd A, corr. B8 & BK AT Co pro BK T
8. y@e vno BA AT ABS, corr. (o

ono_ 13, 7Z Al in marg. (BS)
18, 1 GPT — vdy Al A, digtinx. B8 49, "Hyw v BI" coni. Hu
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Simul etion demonstratur esse pu- Ay = wu?,  Nam
propter triangulorum gz8 [y similitudinemt est

fa s ad = L4 dy, atque

Bu-hy = ad- LA, id est ‘quia 2% == [) = ap,

= ap?,
Sed, quin est By 2 96 = ,ﬁ 2%}, est etiam
{372k = - 8,
id est rectangulum ex By et (guin x2 = ¥} circuli el ¥ dia-
metro aequale reclongulo 2 - yd.
Denirgue, quia est ﬁd 76 = fu 27, est etin
0. ak = fu. ;'d
id est reclangulum ox #d et circuli ¢y diametro aequate
rectangulo 3« -4,

XVi. lisdemy suppositis deseribatur civeulus dgr, tan-
gens et seiniciveulos initio deseriplos et civeulum &3y in punctis
to ¢, el a cenlris a 2 ad basim 2y perpendiculares du-
cantur ape 7tv; dico esse ub ep und cum civeuli ey din-
metro ad ipsam digmetrum, ia @y ad civenli $or dinmetrum
(el brevius siv: si circwlorum g3y Jer diametros notumus
Dle D, esse o + Da: Da = av : Daj,

: npwy zareyugay > Dueatur ipsi
l\ : 5 perpendicola-
Lo vis gL haee igi-
: tur  semicireulum
l _ Sy langit. Bt
; \ inneta e produ-
' catur ad I Quo-
., hiam propter su-
| perius lemma est
A e 4 4 T Tp inprimafigura
4j Utrumaque eaim triangulorum @xd Jiy simile est rinngulo gyy (Co).
') Nam supra demonsirstum est fy«fx = 86 8l; ergo est

By : B8 = pi: px, ilaque in prima figura convertondo

yd = fl s xd. ldem in sccunds et tertin figura componetio
el muwrlendo et ¢ contrario demonsteatur (o),

*+: Quoniam enimi statim demonstralum est
By oy = gl x), in prima figurn divimendo, in secunda et ler-
tio componendo it
A6 ;g8 = fx: xl,

L
.//

|

Prop,
15
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“ Jevidpn xuraypuyd

}’

I'Bd ugég wiy Cicsgoyiy avedv wip I'd, obvwg xai § Bl
dni piv ofig mpweng uavaypagiic wpos Ty &x b xdvtpo
v0d KHO xixhov, &ni 08 i devedgag xal wpitns g 4 vneg-
oxy avedv wedg avvaupirsgoy, vovréorey g i vav I'B B
vmegoyh neig vy T'd, ofivwg ) MB mwoig iy & Tob xév-5
zgov voi EHO wizdov, xai § BN ngig Tqv 8x vob zéyrgor
z0i OPT windov, Sorue dgo xai dvaldat dg § MB wgig
ey BN, i} AG &« vo¥ sévigov vof EHG wixdov modg vy

2. pdr add. Hu 2. 3, ng_&; Ty — xtnlov add, Co Sca 3. xal
rolryg add. Co_ 8. post viv fv udd. S olirwg ) ul neds Tip JE and §
al ngog iy {n obreg
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1piTy Xeraypoy i

e e
g .
. .
. .

~ &
\( = Vi,

X

ut By + 48, in secunda autem ol tertia ut fy — 8d ad
70, id est
By X P8 :y0 = fu : a¥, et propler idem lemma
= @#v: a3 (nimivum circulorum ey Yo
radii sunt @& nrd, perinde at-
que in superiove lemmate of
civenli ey, vicissim igitur erit
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GIL % 100 sévrgov b QPT winkov, dAd’ &g §j MB :reig
BN, §§ A7 ngig ZI1 i&aleaydtiong yag vijg ZM forw
e iy MB nedg tiy BN, ofivwg § M7 mpoe 1oy ZE). aui
ws dpa i) A7 gog riy ZI, ofrwg i AG Ix vui wivipm
roi EHO wizdov ngig wiv OI1 & vob xévyguy roi GPTS
avxdhov. zai rav EHG POT winkwy qdnrerul ttg wbudog
0 BPEA zard 1a P K ujusio: Stee dgo 16 mpoderydév 1
Sedoppa § ra P E oqueia &nlevpviovan eddeia fefaddo-
pévy i 160 Z opueiov weoeirar, wai ioov forae vo S
lj‘ZP m@wzdysm: dg.‘h:;vm’wov T @a0 1ig OZ revoaywvip. n
dony 0F xai 1§ ano 1ig LB rergayivp Tovr 1o two EZP:
Yuov Gga woi v dith ZB vii dnd 20 {oy deu i BZ vf
20. fiei 68 wai § pdv NA PAndsion répree iy voi
EHG wixhoy rrepupéouiay wava ©o S, i 08 TIN réuver iy
toi @PT uivdov rrequpéosiay xara vo O anueior, (oy apely
gotly 7 pév 4@ vj} AS, iy 88 0 1j 110, »ei ¢ O 3
onueia Emleyviovon fikse dia vob O Yop yap Zovwv |
bird @43 yuvia T Sno GO yovig dalddf, xai igo-
ywndy forey 10 AQS velywroy tgi 1TAO voupuivy, i
douv evdela §) All- «0%sia dpa Foxiv wai § Sia vir
3 O 0 oguelwy drnayopévy. fifer 88 xal dea 106 B &l
Ieia ydg 3y GOB dia i elvar dg wiy BZ melg 7.6, of-
twg iy OI mpig wip 1IG, {owy oledv viv Hmi BZA
ONG yuwvday & ncgaddihog vaic BZ OIl zei woiro

1. 100 {ante GPT; omissim in Aadd. BS 4, #dd’ wx — 5. 6. GPT

xvxhov om. § Loog ) MB Copro ag iy ME &. dig dpee add.
Hu 5. vip add. Hu 7. v& PE A, distiox. BS, ilem proximm
versu 7. 8. it Gpe — onueic add. A' in marg. (BS) "

Qeaipnue forsilan interpolator addiderit 9. &) 16 /£ Co Sca pro ai
¥ i 13, 2n8d Hu, facy A, fori BS 45, 16, fay Gpe laviv
piv Hu, om. A%, Ty pdr add. A? in marg. (BS) 18, iy &1 HO A
ex i & ile i (ante 7é) add. Hu 1 OC A, distinx. 1S
20, #1. 16 <40 A? super evanidam ) primae manus seripluram, distin.
BS 1. vob B Cu Sea pro sot BE 21, 9. o] [if ] 11 //’ |16
el A, « ;'«(; 7 QOB Ju ndd. AUS), edbsin yip § Dok deée th virw
B 23. 200¢ n;v 716 iowy | super evanidam primae manus scriplu-
ram AZiB%8), mde thr wh ... B
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v =al:al Sed est
B : By = Lo U fioncth enim recld (Eu erit e « py
= ({8 = Lo ) ergo etiam
fu: {m=u¥: a2 FEL circulos e8y Jgr tangit cir-
culus floed in punclis ¢ g; ergo,
secundum ea quae supra theore-
mate XV ‘eap. 21) demonstrata
sant, recta, yuae puncla & ¢ iun-
git, producta cadet in punetum g,
atque erit {thid. cap. 23)
&f-J@ == 802 Sed est ctiam propler elem, 5, 36
ef-Co = {f% ergo (PP =93, a
o =%
Sed quin pa producta circuli %y circumferentiam secat
in o, et av civeuli Jgr circumferentiom secat in o, est igitur
ao = a¥, el 7o = nY,
et recta, quae puncla ¢ o jungit, eliam per 9 transibit; an-
guli enim alterni Ja0 Iwo aequales sunt, eslque 3a : wo =
97 : o, itaque propler elem. 6, 7 trinnguln ado 790 si-
wilia sunt; et rec-
ta est ad; ergo
rvectn etinm  est
quae per o0 & ¢
ducitur!).  Sed
v cadem recta etiam
\ per f# transibit;
) nam recla es!
\\ \r \ Jof, quia supra
T . 7 demonstravines
esse {f = (9 ot
@0 = nr®, iluque est (P : (& =m0 : xS, el proplec paral-
lelas {8 7o anguli 3L% omrd aequales sunt; nam hoe quugue
supra demonstratum est decimoyuinto?).

# Z

1) Hoe cadem ratione ac supra propos. 13 adnot. & demonsiratur,

2} Vide §upm p. &44 sub finem vel p. 213, Proportio aulem
{8 = mo: ad Iranspovenda est in {9: 92 = {B: 7o, W1 respon-
deat illi «e: sy = ax - yd.
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yap ngo&édcmmc t8', Enelsuxdsioe 08 xai § B ixfephi)-
uw nm uv;uurr'té'm v A a‘xﬂlq.‘)ew” xave vo K. éned
oy rp- wg y MB ngug BN, 'mvrwtw we y KB maig vy
BI1, ofrwg §) A7 neng ZIL xai §) AR mplg GI1, fora
xai wg i KB meog BIT, § AS meig IT0 zai i SK mpi:s
Mo oy &'pa-’r‘ AY 1 SK. dwei odv 4'52.:, r‘;AK b').” oy
étapé'zgq: w0i EHO wixdov doviv un;, .«u torwy wg: r,n KN
ngog Ka, offvwg 4 NI aqog O, #arae zal dig §y MK
woog v KA, vovréorwy we §§ MA psra wig Sepsroor
toi BHO wxdov neig vy diduevgor, obvwg 3 NIT mpigw
wip 1of GPT wWsdov Seduetgor, Grsg: ~

26 . Tobrwr meoredewgnuévery ditoxslodw iuxvxdioy
©o BHT, xzai dii vig Bdoewg adsoi reyiv.agueior sihiypSw
%0 4, xai dni vav BA AT jpuxdnhie yepodpdo va BEA
AYL, vai dyyeypipIuoar eig 1ov perald ¥éaov THv Touir1s
reeQupegee@y wov nalodpsvoy defyhoy wixdot dpanriusvor
TGy fuisvehioy wai dAAjhwy dootdymotody, we ot mweei Td
xévega va A IT O, xal dnd vy xéviguy altGr zdderor
#xi vy BI jydweer ai AM JIN O3 Aépw Gve i uéy
AM Toy foviv vjj Srapdvop voi mwegi w0 A wxlxhov, i di
TIN durehij sijg Stapésgov voi negi 36 I1 aixdov, § 68 O
rotnli) tijg Srauévgov voi nsel ©H O wixdov, xai at g
xadevor vy olusiwy dapérguy modkanhdctar xava zolg
&8ijg povade aAdidwy dregéyoviag doi1Ipoig.

"Hx&m didpergog i) OZ nagdddyhog v BI', wai xc-35

1, ul ,';'. A €8 8, 20 16 69 B conf. ad p. 282, 1. 8] 2.1y
MA Co pro 1ip MA  axglgdtong ABS), vorr. Sca {Co) 4. oi-
Tws — AR ntade GI1 bis seripta in ABS, corr, (v Nea 5 6. aghs
1O Tay dge § AZ 1j add. Hu ouclore Sca, qui_foy ape ) ux T
aae adscripsil o igitur pro cadicum seriptura 2K inlulit) . xal
ante forry super versum add, A prima, ul videtor, manu 8, n', anle
NIl om. A8, add. BY, rursus del. B 41. in line hulus lemualis
quacdam periise videntur: vide append. 42, 71 A in marg. (BN}
t5. dyypdyduany A, corr. A2BS} 17, dour dimor’ olv AB, coniuny.
8 dig & arpl ABS, corr. Hu 18. va A0 A, distins, BS
24, post dezrdij add. Zor (sic) ARS, del. Hu 7ol A in vasura pro
vig . e dtijs ol AS, ifijc el B, corr. Hu
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luncla autem gz producatur et reclae pa produclue ce-
currat in %. . lam quia est
fu: fy = B fn = el : Jn, ol, ut supra demonstre-
vimus

at : {n = ad ; wd, erit cliam
B fin = a¥: 7% = ag: wo. Et propler paralleles

#0 7o vsl
% : fin = #0 : no; ergo
ao = x40,

lam quia tota ax ‘= a0 + x0; circuli edy dinmetro ne-
qualis, et propter parallelas #p v est #u : 20 = v : wo,
erit eliam (quia ax = 2«0)

x  on = 0¥ . 2q0,
id est, ut ap und cum circuli 3y diametro ad ipsam dia-
metrum, ita erd zzv ad circuli gz diametrum (sice, ul supra
P9, ap 4+ Da: Da = v : Dr,, 4. e. d.

Quudsi pro circumferentia semicivewli Bqy sit vecta linea
Bn ad ipswn B8 perpendicilaris, nikilominus circa descriptos
rivculos eadem contingent3),

XVIll. His praemonstralis supponatur semicirculus Byy, Prop.
cuius in basi quodlibet punctum & sumatur, et in veelis g6 18
dy deseribantur semicireuli fed dvy, et in spatium quod est
inter tres circumferentias, quod &pfniov vocant, inscribantur
drenli quoteunque, qui et semicireulos el se invicem tangant,
velul qui sunt cirea centra @ 7 @, et a centris ad gy du-
cantur perpendiculares au 7y oo; dico

au aequalem esse diametro circuli «,

av duplam diametri cireuli «,

oo (riplam diametri circuli o,

reliquas deinceps perpendiculares multiplas diametrorun,
quae cuiusque sunt circuli, secundom numerorum
seriem per unitates progredientem.

Ducatur diametrus dal ipsi fy parallela, ot ad gy per-

4) Haec addidit Co: vide append. ad & L ot infea cap, ¥7,

22, 76 O (v pro 16 &
Pappan L 15
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eroe ai OK ZA* fora 0 zava va srgoysypaupedva T
wsv tno I'B BK uwequeydusvor dgoydvior iaoy w¢5 no
AB B4, 36 §¢ tni BI' I'A v Smwd K4, zai S1a voivo

HEUTY XETRYPOYI}

we 3 BK modg KA, obwwg §§ KA medg AT Exdregog ydp
Adyag & adebg doviv v viig BA mobg AT (dmel yag 5
tno 'B BK Ygov doviv vj indé AB Bd, ¥orev dpa dg i)
I'B ngbg BA, otrwg i) 4B neog BK - dvadda§ dg % I'B
wgog B, obswg 3 AB wgdg BK - diehdvar g §) I'd neig
4B, §) AK rpbg KB* avinakev ¢ §) BA modg AT, §
BK 71gdg KA+ rrédev duel %6 d7c6 BI' I'A Yooy doziv v v
vwt K[ T4, ¥ovw dga g § BI' 7gog 'K, ofvwg # I'd
neog I'A+ dvalkak &g § BI' medg wjy I'd, ) KI' mebg
ey I'd- Sueddvee &pa dowiv wig 3 BA wgog AT, otvwg i
KA moig wip AT+ v 88 xal dg 3§ BA mebg wiy I'd, i
BK 7gdg viy KA xai g dou 3§ BK ngdg vty KA, oot
7 K\ nglg wjp Ar) - Toov dga 206 bud v@v BK I'd 15
dre zijg KA. gadédensar 8¢ ©6 $red BK AT Yoor ui
w0 dno AN« lon dpo doviv iy AM 3 KA, voviéownw o
Z@ diapdrop voi mwegl w0 A xindov. dmei 8¢ xui Toire
8. th & bnd BI' T4 v NS, I'A vestiwit Co, 16 corr. A? (1
Br Paris. 368) 4. s1gde mpde AT A, sed alterumn 7pd¢ expunctum
8.7, dig ) TB — dradind ot 14,48, &¢ § BT — &nddig sive ab ipso

huius lheorematis scriplove praster necessilatem posila sive ab aliv
inculeata, quie sine dabio abundant, omisimus in versione Lal.
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pendiculares $x [A; erit igitur secundum ea quae supra (cap.
23 p. 217; demonstreta sunt
By fin = ﬂ&ﬁl, et
By -7k = y8- =,
devrign wuvaygatyy

e

N "
1R
A e

Tam cuia fy- B == B8, est igitur

By : 0 = B4 : fx, et dirimendo
Oy : B0 = x4 : f», el @ conkrario
A0 dy = Bu : %A,

Rursus quia By .4 == y8.yx, est igitr
Py : 6 = wy: yA, el dirimendo
88 : 0y = uh : Ay.

Sed erat etiam g6 : 6{ =z fn : wk; ergo
An: ok = #4 : Ay, ilaque
7y = 222,

Sed supra (cap. 24) demonstravimus esse
Bx Ay = au?; ergo est
oap ==l = 3, id est
ap aequalis diametro circnli .

*) Scilicet circulus « non solum semicirculum ged (unde demon-
slralur 8y« f8x = gd.8/), sed ctiam semiclrculum yud tangit en rotione
quae initio propositionis 44 supponitur; ergo, quo facilius apporeat
esse By yd = pdogae, pro litteris in priore casu (fy«fx = pd.gi) ex
propos. 44 repetitis

Bz 4y
in hoe allero casu ad figuram primam vel secundam supra descriptam
apponantur

y 4 =2 B

48, post dusddime add. we ABS, del. Hu 48, 18, obrwe § KA add.
Hu nuctore Co 18, 2634r dpa A(BS , transposuil Hu
ih



228 HATHIOY YYNATQUHYE A,

wgodédseurae Gwe doviv dg § AM pere vijg 2O ngig uiv
70, ofzwg § TIN meds wiv vob nepi w0 1 xindov dig-
uergoy, xai fowy 4 AM uera tig 4@ dedii wig Z0,
tosae xai § 1IN xig diapévoov vob negl ¥6 IT wixhov derdi.
ij 1IN aga peve tig Siapévgov vof srepl 0 J1 windov wge-
whaula wig Seapévgov, rai dovey dv v avrg Adyp § O3
ooy %y dedusigoy zol wspi 6 O xUxdov: xai § O3 &po
tqurdaoia vijy Sioudvgov soi wspi w6 O winhov. x«i Spolwg
aul i) 100 &g wxhov xadsvog -rﬁg 6¢ayétgov tetqan).aala,
aul of $Efg xdPsvoc viv xad’ advag Siapérowr eves&r, ]
vovear odhareddawe xave votg éEijg povdde &Mr)kwv vrreg-
dpoveag doeIpovg, xal soivo avuPaivor i %6 Eraigoy dro-
sy Siosrar.
271 T ¥ dvei vav BHI 4YT nsqupsguuiiv sd9siar ciowy
~ dodai mebg w16
_ IR Gt B4, dg 2ni wig
#i S S __,______\; voleng &yel waza-

yeapie, va absa
' /' ovppiosven mepi
, ' /"' ‘ s00g Syyoarpopé-2
~ ‘ /1 voug woxdovg: ar-
| w6der yag i dnd
) I w0l A wévegov
et T © adderog dmi Ty
i T . Bd Yoy yhvera®
( ”7‘ L %f vob sl %0
N4 : 1 A windov Jeapé-
| | i e
i ‘ My 62 at uév
BHI BEA pé-w
Yoo rrsgupé-
ostau, dvsi 08
tijg AYI' nsqupegelag efSsia Srovsdf] (v &l wijg ws-
Tdgrng $yse wavayeawis) i) 44 o8y meos wyv BT, rig
udv BI' 7gog wiy I'd revgayeminiv & dgiduoig Adyorti
Hotang, aiupsigog Fovar i, dxd roii A waderog v dra-

]
.
' ~ o

P S,

#

‘g .




LIBER V. PROPOS, 46, 229

Sed (uia suporiore (emmate elinn hoe detnonstravimus, esse
ap 4 I 9 = av : diam. cire. 7, estque
ap 4 H = 29, erit etiam
nv dupla diametri cirenli 7.
lrgo 7y und cum diametro circuli v tripla esi eiusdem dia-
metei, alque (idem propier superius temma; in cadem pro-
portione est og ad circuli o diametrum ; ergo est ctiam
oa tripla diametri cireuli 0**).
Et similiter perpendicularis, quae ex centro proximi cireuli
ducitier, quadropla est ipsins diametri, et
religuee deineeps perpendiculares invenientur multiplae
diametrorum, quae cuiusque sunt circuli. secundum
numerorum Seriem per unitates progredientem,
et hou in infinitum contingere demonstrabitur,

Quodsi pro circumferentiis fny dvy rectac sint lineac
perpendiculares ad 85, ul est in tertia figura, cadem cirea in-
seriptos eiveulos contingent; nam siatim perpendicnlavis, quae
a centro a ad 88 ducitur, acqualis fit diametro cireuli a*”* .

Sin vero circumferentiae fByy fed maneant, pro circum-
ferentia autem dvy (ut est in quarts figura) recta lines o7
supponalur ad Sy perpendicularis, primum, si By ad yd
candem proportionem habeat quam quadrata quorumlibet nu-
mororum, perpendicularis ex « commensurabilis erit dia-

$4) Haee, lisdem notis ac supra p. 49 adhibitis, distinctius sic de-
seribuntur: Quoniam sy = 2 Dar, est igitur

ar 4+ D = 3Da. Sed secundum propos. 45 (litteris scilicet

convenienter mutatis) est
4 D D= oa: Do erpo o6 = 8o

%) gignifieat lgitur scriptor cireulum 9¢{ tangore semicireulum ged
in & el perpendiculares g¢ df in & {; ergo dinmetrus 3¢ ipsi g4 pu-
ralloln ofl ol acqualis; aque apu dinmelro cireall o asqualis, Reliqua
perinde ac supra initio huius paginse demonstrantur,

3. it ante AM add. Hu 5. 4 JIN A2 oX «xs IIN 40, ai add.
Hu 18, anoderyliioorrar ABS, corr. Paris. 3368 V 14, & add,
Hu anclore Co 48, B4 (o pro BI, ilem v8. 35 21, avzoeitir A
27, drapérpov ABS, corr, Hu auclors Co 29, uir add. AY super vs,
3. g 47 Co pro i 45, item p. 930, 3 ol & 96, oupuEryor (sine

8 cc.) A(B), corr. Paris. 3868 V (utraque forma oxslal in 8!
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péroyp ol wsgi vo A wbuhov, &b 8¢ pi, aoippsvgog. ta-
Yéhov yag By &xsr Adyoy & BI' npdg wiy Td, voigor &se

TETPTY XaTeygayij
iRy /

AT N
//'/ Lo | & 7
/- : o f\‘ ‘ 3
7 o ! \

Co \

( IR ‘;

g 4 ¥ x g 0 7

wov Asyov Svvduer § A7 nedg viy Sidustoov Tod megl vh
A zivdhov, dg &Sijc dslwvvrae. olov dav jj sevparlacia
pipst i BU zijg Fd, ylvesas Surediy pipner §) 42, vovséorws
i odnd w0l A xdYevog, wig Orapézgov vob mepi vo A
wixhov, wal § pév Gud voi JU veurdi, % 8’ énd voi O
revgendi], nal &&ig nava votg $&ig dgiduolg.

B ¥, To inegredéy Ajppe. Guendndia vé BHI BAd,
aai 0g% & AE, xai wirhog Spanviusvog 6 @HZA . &ty
doviv g ) BI" 7qog wiy T'd wixs, ofrwg § AZ meog vy
diduszgov toi @HZ.A wixhov Svvduer.

"Hy9w Jedustgog §j OZ° 6 9sias doa at ZAB O.A4.
wddsiog fpdw §; OK* Zovar &ga dra o mpodsdeyuéra 16
ino vy T'B BK megueydusvov yweloy iooy =i dmo wigis
Bd tsvpaywvy &g &ea y BI neos I'd, ofvwg § BA
ngdg 4K, vovvéoviy mpdg OZ. g 88 §) Bd meds OZ, i,
44 wgog @A, dg 08 § d.A 705 A0, olswg vH and tig

9. post Jéyor add. uixe Co 4—8. verba oioy &y usque ad
finem capilis forsilan alius alque ipse theoremalis scriptor addiderit
9. TO AV in marg. (BS) 10, & O/ ZA A, coniunx. BS, item vs. {3
olp 848, 4 44, g add. Husuclore Co 12, xdxdov 8dd. Hu auclore
Co 44, vd omissum in AB odd. 8 15. 7d dnd super evanidam
primae manus seripturam A2(BS) 47, JK vovréory AXBS), [T [//illli
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metre cireuli @, at si non, incommensurabilis. Nam o
nino quam proportionem habet By ad y5, candem hahet
quadratum ox 6% ad quadratum ex diemetro cireuli @, ut
deinceps (propos. 17) demonstrabitur. Velut si recte By quu-
drupla sit ipsius y8, recta 8%, id est perpendicularis ex a,
fit dupla diametri circuli @, et perpendicularis ex 7= tripla
diametri eirenli 7, et perpendiculoris ex o quadrupla diemetri
cireuli o, et sic porro secundum numerorum seriem,

XIX. Sequitur lemma quod supra dilatum est, Sint Prop.
semicirculi fyy Bad, et perpondicularis ds, et circulus $ple,
qui semicirculos et perpendicularem tangat in 5 a {; dieo
esse ut rectam By ad yd, ita quadvatum ex 0} ad quadratum
ex diamelro cireuli Jyla.

T T
e

e / Lot
PP ,)g .
e N‘ﬁ, . .
'./ - :'(‘ \\ .
| N \
{/_'..____._._._..A__ ——— | —_— . ‘
s X d ¥

Ducatur diametrus 9% ipsi By parallele; ergo voclae li-
neae sunt [uf Sad*). Ducalur perpendicularis Su; ergo
propler ea quae supra feap. 23 p. 217) demonshravimus eril

By Bx = Bd%; ergo

By : B0 = B8 : Bx, et converiendo

By :y0 = B0: 0z, id est
= 86 : 3. Sed propler purallelus pé 9% esi
P8 : 9L = da : Ja; ergo ctium
fiy: 78 = da : o, Sed, quia Wiangulum #6 ortho-
gonium est, et perpendicnlaris ad
hypolenusam ducla e, est igitur
*) Vide supra propos, 44 cum adnot, 4.

At AR, aig L/..Tl Ll ] lixms A, d¢ 3 & 4 npog A6 olitwg A2,
ag 0t §) & npbg 18 8, corr. B
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74 gy ¥ dad iy OF deSoyuvior yig Sover €6 O,
aai adPerog dni wiy Swovelvavear | ZA)c uai g Gga i)
BT wotg I'd, olfswg +6 ani zijg 4 nedg v6 dnd wijg dia-
pévpov vob GHZA xixhov,

29 4. "Bre xai roivo dea rav meoyeppauuévay Anppdror s
reYewgurar. dovw fpuntzhia va ABI AJE, xai ye-
Jedpduoar dpanvipsvor iy nsQupegaidy altiy xvxdot
0} wegi 1o wéviga 1a Z H @, zal ot avveysiy atrolg Wy
il o6 A. bw pdv 00 §) Gud Tob 4 rdYevog diri Ty AI'
ion dovi vj & voi vévvgov vob wepi w4 Z wivhov dihoy, v
Myw & Bre val i pév dno voi H xdSsvog roinhacia wig
& 100 xévegov tob nepl w0 H abadov, i 08 and o @
agveandugia, xal ai &g xadsvor wiv & vav xévipwy
roddandaaar xava vovg iéSig rrspLadaty dotPuolg.

'Bnsi yap 7tgodédeinzar dig § dnd w0 Z nadsrog perd b
i Grapévgov mpdg iy didpsroov, olftwg ) dmod roi H
’ LY M M A L/ < 2 A ~ v
xaderog mweog vy idlav epevpov, xai &0ty i) dmd voi 7,
it . . . 7} < [ 5 3 .
..c'a.‘}sz‘ag pera i (hczyargov yuodia tig ’dtaple:reo:z,"n,g
doa &x 10b wévwgov Eorar woumdacia. wdhev dwsl fomuy
wg § dnd zoi H xd3svog peva vig Siapéroov 7wy wiy
Siapevooy, otrwe § and vob @ xaderoy medg Ty Oid-
uevgov, i 8 awo vob H zaYsrog ueva vig Sraudvgov npdc
A s P A ') M A , \ ) +
tijy Guduergov Adyov &yee by &yee ta névre npés Ta die,
?g,st uai'f; and w0l ® xé\’)emg: 17190g ”ﬁ,v SeausTgor 1;f\)l'
A - ~r *
avrov Aoyov: wijg Gpe &x toi xévrgov dorer rreviasrdaoic. 2
dpoiwg dsydiooviar xai ai i&ije #aderoe viv ¥ Ty xév-
Towy wolharhdotar xeva Tovg &S weguacols dgeduals.



LABER 1V. PROPOS. 18. 233

Om: ul = ag: Sa: dague (elem. 5 def. 10, 8. 11,
Oa: Jo = da?: af?. Sed est da : af = 0F - (9 agn
da : Ja = 002 : 192 ergo clism

By: 0 = dgt: f,.ﬂ, i est. ad quadralum ex dinmetro

circuli dna.

XX. Practeres ex lemmatis quae mode perseripla suat
hoc quoque fucile demonstratum eril. Sint semicireuli apfy
ade, et deseribatur civea contrum § cireulus, qui ef basim ay
et semicirculos tangat, tum circa centrum 3 cireulus, qui ef
circulum § et semicivoulos tangat, wum simililer cireulus & et
alii continuo se excipientes usque ad punctum @, lam vero
perpendicularem ex { ad ay ductwn aequalem esse radio cir-
culi { manifestum est; sed dico etiam

perpendiculavem ex # esse triplam radii circuli ¥, et

perpendiculavers ex 9 quintuplam radii cireuli $, ol

reliquas deinceps perpendiculares wulliplas radiorum,
qui cuiusque sunl circuli, secundum impares de-
inceps numeros.

Quoniam enim supra  (propes. 15, demonstravimus ul
perpendiculavem ex § und cum dismetro circuli { ad ipsam
diametrum, ita esse perpendicularem ex g ad diametrun cir-
culi 9, atque perpendicularis ox £ und cum diametro ad dia-
metrum proportionem habel 3 : 2, perpendiculuris igilur e 4
radii cireuli 5 orit wipla. Rursus quia ul perpendicularis ex
uni eum diametro cireuli 3 ad ipsam diamelrum, ita est per-
pendicularis ex ¢ ad diametrum circuli 8, o\ perpendicularis
ex 7 und cum diametro ad diamotrum proportionem habet
H: 2, ciam perpendiculavis ex & ad dinmetrum circuli 4
cundem proportionem  habebit:  radii igitur erit quintupla.
Similiter demonstrabitur reliquas quogue perpendiculares mul-
tiplas esse vadiorum, qui criusque sunt civeuli. secundum
impares deinceps numeros.

6. K AYin marg, (B8, 8. 10 ZUM A, disting. BS 13, 44, %
éEijs xddtros — noldandamea ‘'sine see.; MBS, corr. Hu auctore Co
23, 7mgids 1éc | dio AB3, corr. BIS 86, «f add. Al super vs,

Prop.

L1]
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30w, 10 é/u 7i¢ Ehewog wiig & Suenédey /gwpomw/g
Sedgypa rcgobrevs pdv Kovoy &6 Scucog /awyéreyc, dné-
decker 08 Aoyuidne Savpaor reve yopodusvog dreflods.
yee 08 yéveory §) yoaupd) toradryy.

31 *Bovw studog o0 xévrgov pévs

ST 10 B, i 88 & 0¥ uévrgov i) BA.

. usawvijedw § BA e9sia olirwg
Ny dovs w6 pév B uévswy, vo 08 A
4 e\ Ouakde pégsadar xere Tig vod

! i I utzhov msgupegsing, Gua 88 aizjjl

/ debduevdy o oyusiov drd voi B
A 4 pepdodw xav’ avific Spadds g

dmi 10 A, uai & Vo yedve w6 ve
nd wd B onusioy viy BA Jusgyéodw xai 16 A iy vod
alnAov mglq)équav' yodpee O ©0 xave vy BA wuvoi- 1
pevoy m;yetov év 7 mqupogq yqay,uqv oia ecmvﬁ BEZA,
e aqxr ey atm;g govar v0 B anpslor, doyy 02 zijg et
pogds i BA, avwy 8 i) yeauuy EME nadelvw. el 10
doyexndy av’ﬁ/'g écm avurcrwpa 'mwt';"rov.

32 'H'ng yae & Juxxw; ﬁqog atwiy og i) BZ xai -
B, dovey dg i Bdy trm utuhov mqupéqom 76Q08 THY
AAT wsqupégaray, olrug §; AB ebdsia gl vy BZ.

Toizo 08 ovwdsw égdmv &

TN wijg yevéoewg® v ¢ v yap vh A

W' s - '\‘\‘\ - KW ] '

AR > oppeloy vy Gl wixhov zwegugé- i
[N N etav diégyerae, & volrw xai To
b j e Gwd D B vy BA, &v o) 68 36 A

' , 2]

o riy AAl nspupbpstay, &v voivy
/i w6 énd b B wiy BL svdsiav.

rd xai cloly at uvijosg abyar Exvrais

laovaysi, diove xal dvdloyov slvar.
33 Qavegdy 08 xai tobro v, «swsg &v Siayddow dnod

f. K4 M in nwrg, (BS; 8. Kdvewr Hu pro xeivaw 44, dao
700 nddl. Hu, ilem vs. 7 6. § BZ F.f ABS, corr. Co A7, mepi-
tfopits Hu auctore Co pro nsg:qepsl«c 24, fores voluit Co, dony A,
dory BS99 70 dnd vob H) w6 B wiy B AB, 10 ¢ S Co, corr. Hu



LIBER 1V. PROPOS. 19, 90, 235

XXL Theorema de helice sive (inew spireli in plane de-
scripla, a Conone Samio geomelra propositum, Archimedes!)
admirabili ratione, cum punctorum aequabiliter procedentivin

molus adhiberet, demonstravit. Hune autem ortum linea
habet 2},

Sit circulus, cuius centrum @ et radius fa. Moveatur
recta fo ita, ul punctum S maneat el puncln ¢ aequabi-
liter in circuli circumferentia procedat, simul autem cum recta
fo punctum quoddam in ed ipsh a # ad ¢ procedere incipiat,
et sequali tempore hoe punctumn rectam fe, ac punctum «
circuli circumferentiam permeet: deseribet igitur puncium in
recta fa procedens, cum ipsa fe circumagetur, lincam qua-
lis est fele, et initium eius erit punctum @, civcumversionis
sutem initium recta Sa, ipsa autem linea helix vocatur?), cuius
principalis proprietas {quod odpmrwpe Graeci vocant) haee cst.

Si enim quaclibet recta, velut g7, ad helicom ot porro brop.

ad y circuli circumferentice punclum ducatur, est ul tota cir-
culi cireumferentia ad ady circumferentiam, ita recta of
ad S0,

Hoe autem facile ex ortu spiralis lineue perspicitur, Quo
ehim lempore punclum a« totow circuli circumforentiom, co-
dem puncium a # procedens rectam fo permeat, o quo
tempore punctumn a« civcumferentiom ady, eodem punctum
a @ procedens reclam St permeat. It funt punctorum mo-
s aequabili celeritate; ergo ctiam linene quas dicimus sunt
inter se proportionales?,,

Alque hoc climu apparel, si quaelibet rectae sub aequa- Prop.
0

1} De helicibus p. 217 sqq. ed. Torelli,
8) Conl. L ¢, p. 249,

8) lhidem p. 230.

*) Conf, Archim. propos. 14,

4 Propriam et accuratam demansteationem seviplor propleres ami-

sissu videtur, quod ca facile ex Archimedis propositione 2 suppleri
posset,
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LIBER 1V. PRUPOS. 24, 237

libus angulis a puncto B ad spiralem lineam ducantur, ha-
rum intor so differentias seyuales esse!,,

XXH. Demonstratur etiam figuram quae heliee ol rectd, l’l’OP
unde circumversionis est initium, continelur terliom pariem
esse circuli helicem comprehendentis ? .

* 8it enim et circulus et spi-

d ralis linea, slque exponatur pu-
/? ?{ rallelogrammum rectangulum

wvd, el sumatur cirouli cir-
camferentiae pars quaedam ay,

ac reolae %z eadem pars xg, el

/ jungantur yf fa, el reclas zv

Y e parallela ducatur gz, ot rectae

T #c parallela pw, e cirea 8 cen-

_ . trum circumferentia {y.  lam

S quia est ul recla eff ad an, id

Hl-—e est By ad yf, ila tota cirouli

¢

Ry
S

i circumlerentia ad circumferen-
i "\ tiam ya (haec enim principalis
N helicis qualitas est , el ut cir-

N culi circumferentia ad eircum-
N, feventiam ye, ita 7% ad x@, et

‘\ ut 7rx ad zp, ita Ax ad ze, id
2 estzp ad gw, ergo etiam ut fiy
ad yL, ita 7¢ ad gw, ot con-
vertendo wt By ad B, itn gz ud 7w, ideoque ut Fy? ad A7,
ita @v? ad Tw?  Sed ut By? ad f2, ita est sector yfa ad
sectorem {#p*.. Ut aulem @¢? ad vw? ila est eylindrus,
qui circa axem vz a parallelogrammo zvzp oritur. ad cylin-
drum, qui circa cundemn axem fit ex parallelogrammo pvew ** ;
orgo cliam ut sector yfa ad seclorem {fy, ila prior quem

Ty

1} Haec est Archimedis propositio 19,

2, Est Archlmedis propositio 2¢; sed Poppi demonstratio nlin ra-
tione prm.edll

*) Slimiles sectopres inler sese esse ut quadrata ex mdiis Comman-
dinus emcll ex olem. 8, 88 et 43, 9.

**. Hoe sequitue ox elem. 12 propos, 14 et 2.
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NT #gig vov dno vov MT rwagakdyloypdupov sbhvdgor
3 rregi wov alroy Gbuva. Spolwg 08 ddv wjj pev AL Yoy
Sdipsy vip I'd, ©jj 38 KP loyp wiy PX, xai %6 advd xove-
onsvdowuey, Lovar wg & ABI" vousty medg vov EBG, of-
Twg & dnd 105 PO nagaldyloyedupoy whvdgog el Gfwva s
2ov T® 7gog v0v ano voi SO nagaklployedppoy woder-
doov megl wiv adrov above. v & adv vedmy dpodei-
oavesg Jelfousy @g Olov tov wdxdov wedg wdvea va Eyys-
yeopuéva o Elas & vopdwy oxipave, obrwg ¥ov and soi
NII napaddyhoypdupoy wbhvdoov gl dfova tov N.A meigiv
wdvta 50 7@ and voi KNA woiywvor mepi 1oy AN &ove
xuvp dyyoapiusve dx wibvdowy ayipare, xei ndlv dg
Tov zinhoy 7gog mavea Ta mepLypapopsva T EAuu e vo-
,uéaw axiyma, olvwg sov whevdoov iy mdvie ga rq?
] mwy & nvlwd‘gaw nsqtygaq)épsm oqua'ta 3 ov 1
(paveqov Ore dg O .wu).og weog 10 pesrakd m;g ﬂmog ral
tiig AB sv9slag agiua, ofswg b vdgog modg Tov xévoy.
roimwhdotog 68 & wwdwdgog soi xwvou® sgimddaiog door nai
6 abudog voi signuévov ayipazog,

ays TG & aveq vpomyp Secouer 8ue, nly Srayf regn
¢lg wp Fhexa dg § BZ ral die vob 7 wepl 10 xévrooy €0
B yoagi xixhog, 6 nequsgopsvov ayipe Snd ve tig ZEB
Fheaog wai wiig ZB sbdelag voivov pégog doviv voi meqi-
exouévov oyipazog Sud se vig ZHE megupsgelag voi xixdov
xai vdv ZBO eideidy. %

‘H udv ofv anidsibg soiadey vl donr, e 08 yod-
gousy Ssugnua ol Tiy abriy yeaupiy brdpyov iovoglug
tEwov.

#d'. "Borw yap 8 we uixhog & nposigyuévog & zjj ye-

4. 1or EB6& 'o pro sor EQH 6. 1o Kb napadlyloypduor:
quod plenius “paralleloyrammo Exyo” in Lat, vorsione scripsimus, litte-
ram quidem 0, quae in Graeco contextu non exstat, figura in codicibus
tradita exhibel  46. agdg 10 A, npds 1ée B8 11, ayijue Hu ave-
tore (o pro gyipere 20, K" At in worg. !BS) 23. post ayijue
repelunt yorgy ABSY, del. Co 25, x«l rdr ZBIH ABS, o reclis li-
neis 2R B Cu, corr. Hu 29, A4 A in warg. (HS!



LIBER IV. PROPOS, 2. 239

diximus cylindrus ad alterum. Ac similiter, si civeumferen-
line @y aequalem yd, ol reclae xe aequalem gy posue-
rimus eademque construxerimus, erit ut sector dfy ad sec- =
torem &89, ita cylindrus, qui circa axem v¢@ a parallelo- -
grammo gegy oritur, ad eum cylindrum, qui circa eundem 'f
axem fit ex parallelogrammo frgo. Fadem autem vatione
progredientes demonstrabimus ut tolum cirenlum ad ommes
figurss helici ex sectoribus inscriptas, ita esse cylindrum, -
qui cirea axem ¥4 a parallelogrammo wvdm orilur, ad omnes
ex cylindris figuras inscriptas como, qui circa axem ¥ a
triangulo A ortum habet, et rursus ut circulum ad omnes
ex seoloribus figuras helici ciroumscriptas, ita esse cylindrum .
ad omnes ex cylindris figuras eidem cono circumseriptas,
unde apparet esse ut circulum ad figuram quae helice ot

rectd aff conlinetur, ita cylindrum ad conum. Est awtem

cylindri tertia pars conus; ergo etiam circuli tertia pars esl

ea quam diximus figura 3,

XXIIl, Fadem vratione demonstrabimus, si ad helicem

atsB quaelibet recta, velul gi, duca-

{ tur et cirea centmum @ per puncium [

Ve i e circutus describatur, figuram quae he-

"\‘. lice (eff ot vectd {# continetur tertiom

ﬂg ,«,\‘“-\’" partem esse figurae quae cireuli cir-

\ / cumferentia {5 et reclis {# & conti-
/ netur,

- ’ Hoc igitur modo ille quam supra

instituimus fit demonstratio; ijam vero

subiungimus aliwd theorema curn ae studio dignum, quod ad

eandem lineam pertinel.

NIV, Sit enim et drculus, qualem de ortu helieis dis- P\;n!p-

3, Ad hane demonstrationem ex Euclidis clementis ailil uisi libri
42 proposilionem 10 (adg xdivos xvdlrdpov Tolror pégag cle) livet ci-
lare; neque ex Archimede, nisi fallor, quidquam afferri potest, qumd
proprie ad hunc locum pertineat: altamen hace Pappi argumentandi
ratio lotn ox Archimedis ingenio ol auctoritate pendere videlur.
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véau, xal §) Bk avw q AZEB* Ay 8w, e &y Siaxd
wg i) BZ, ¥awww dg v bmd n,g olrg S'lmog aai vig AB
st 8“0'9 7req¢.sxu;¢sroy oy ﬂqag %6 Dred T AEB FAenog
xat tijg BZ ev\‘}smg -.'rapuxoysmv, obruwg 6 and sig AB
#bfog 7glg vov dmd vijg ZB wﬂov 3
/qa«pﬂw yip dea vob Z ui-
,-—,L xhog 7eepi #dvigov 0 B & ZHG.

- \ dusi odv dawy dig w0 Dreo vijg AZEB
’y youpuiig xui tijg AB §99slag wequ-
voA . 4 sydusvoy oyijua mgos %O Vmd Tigw
' T ZEB yoapuijc xai ¥ij¢ ZB stdslag

\ \ y wegueyOpevoy oxiipe, obrwg 6 A4

. . ) . L Y »~
S \7.‘_,_. andog modg w0 Ond wiig ZHO
e T negupspsiag xai viv ZBO sady

negueydusvoy oyiiue (éxdzeguy yagls
tnazégov vplrov 23elySy pégog,, 6 68 .Al'd xivdog meog
70 {0 riv ZBO stdsdv vai vig ZHO megepsgslag dro-
Aaupavéuevor ywelov vov avyxslusvoy Eygse Adyov & te voi
Ov &ae & Ald wudog agog vov ZHEO wiudov el & of
Ov Bee 6 ZHO uinhog mpos 20 Snd viw ZBO edSauiiv xai
sis ZHO negupspslag anodapfavbpevoy yweloy, ald’ dg
18y & Al'A xindog moig vov ZHO ubudov, obzwg %0 and
viig AB 7g0g v0 anh wijg BZ, og 8¢ 6 ZHO udndog npdg
10 signuévoy ywelov, i Gy adrol mequpéosia meig Ty
ZHO, voviéovey 3 voi AlA xixdov mequgpbpeca mpig?h
wiy T4 A, tovréorey Sia 10 obunzwue vig yoauusg 4 AB
et dsia mog siy BZ, zai v pevalt doa vig FAenog xai
7ijg AB e39¢eiag oxipe 7pig 10 pevald vig EAwog xai vijg
BZ 1éy0v Eyer vov ovyneipevor & ve vod vig AB 7eig 70
ditd tij¢ ZB uai & voi sig AB medg BZ. olwag 88 i
Myog & ufvdg dove wj voi died tig AB vdfov rwig vor
o ’tqg BZ ubgov.

1. 2 5).: § «dry coni. Mu m'nj 0§ AZ EB AS, corr. B My
g yreadiv A, vore. B8 2. oy A, fovle BS 8. viic AZEB X!
ox ALH H. zat tic ZB A* ex xad vijc - 47, Gnoieppi-
vor ABS, corr. Hu auctore Co, llem vs, 24 20, agns add. Hu aue-
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serentes posuimus, el ipsa helix alef; dico, si quaelibet
recta, velut B¢, ad helicem ducatur, esse ut figuram quae
toth helice et recth aff continetur ad figuram quae helice (e
ot recth P continetur, ilta cubum ex «f ad cubum ex gL*.

Deseribatur enim per { circa centrum § circulus {nd.
Iam quia ut figura quoe lined afef et recla aff continetur
od tiguram quae lineh {sf et rectd (B continetur, ito est
circulus ayd ad figuram quee circumferentit {nd et reclis
{8 49 continetur (nam uvamque ex superioribus fignris uiring-
que ex posferioribus tertiam parlem esse demonsiravimus
propos, 2}, o\ cireulus eyl ad figuram quae rectis {f #9
et circumferentin Iy continetur habet proporionem compa-
sitam ox ei quam oirculus ayd habet ad cireulum {39 e
ilth quam cireulus {79 habet ad figuram quae vectis {# B9
et circumferentia §79 continetur, sed ut circulus apd ad cir-
ctlum {nd, ita est af? ad §L2, ut autem circulus L9 ad
enm quam stalim diximus figuram, ita est tota eiveuli cireum-
ferentin ad civcumferentiam (3 {elem. 6, 33;, id est circuli
ayd circumferentia ad circumferentiam yde, id est propter
proprictatem spivalis lineae (propos. 19, recla af ad SC:
ergo elinm figura inlor helicem alsf et reclamn af ad liguram
inter helicem {sf et vectam S hahel proportionem composi-
tam ox af? ad gC2 et af ad BL. llaec aulem proportio ca-
demn est ac cubi ex ef ad cubum ex f#L.

*: Quo magis elegontin demonsiratianis huiug thearematis apparent,
ad Graccorum verborum interprotationem quac supra legitur hie bre-
viotem formularum conspeclum ivvat addere. Sil aren cireuli apd
= A, circuli {n? = B, seclor inter reclas {# B9 el circumferentiam
{n# = C, figurn inter helicem «ftf el reclam «f = D, clusdem pars

inter oef of B = K; esl igitur (propos. 84} D = 4. el E= §('; ergu
D:RB=A4:C. Sed est

t A4 B A «q
fr,a o oinbisys f—, alque
B circumf. B circumf. 4 u

= \ = .. 495 oy
T = Gircumt. {p9 ™ circumf. yde = Bt (prapos. 49, ; erg

A _uft ap D«
ﬁaﬁfi‘{_’? id est i=ﬁ§'

lore Co 30, xeek & Llod A, xid Fx 108 WY, xed Bx ve vos BSS
3. ngoc 14 A, core. B8

Pappus L 16
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38 ud. "Bx &y solvor gavegdv Bie, v xiig FAwog fmro-
xetpuémg wai v0b el absipy xdwlov &xfAnS§ § AB ini
%6 4 ai 76gog Se9ag adyjj dyj | I'ZEK, ofov doviv ivig
10 pesakl wis BAE yoappig wai sig BE ed9slag yuglov,
1otouswy doviv 0 udv peraty vijg NVIE yoauuie wel wiyd
NBE s0%suiiv ywolov énxd, v6 88 pevald vig ZON yoou-
pije xai wdiv ZBN eidaiv ¢¥, 30 02 psvadd vig AEZ
veaupiis xai s@v ABZ sidady I e yig vafra &
10 wgodedecyudrov Jswpipasog), sai bxe ofwy dowiv i) AB
', i) udv ZB wouiv, 1) 8¢ BN bo, % 88 BE Evdg* uai yag v
soiro Jijhov 3x w8 w00 wijg yoaupig ovunswuazog wai %o0i
vig Al T4 4K KA nepupsgslag Yoag elvar.

39 xg'. Eig viv diwhaoieoudy vob xWfov magdysral wig

$n0 Nunopqdovg yoapuy xal yéveary ¥ger sowaizyy.

Exxelo%w s09sia § AB, xai abefj meog deSag i) I'dZ, 15
xal sihjpIw ve onusiov lni tiig FdZ Go%év vo B, zai

s LN
RECE

uévorzog %0i E onuslov & o dovir wdng § TAEZ &d9sia
qeeéodw nava wig AAB svslag ixouédvy dia %o E or-

1, XE Al in morg. (BS) 3. # I'Z EK AS, coniunx. B &, 1i
‘anle BAL add. Hu 6. 8. rdr N B evdudv A(B:, coer. S (radv N HE
voluit Co, 8, ywelor 2na A, corr, BS 6. 1. viig ZOHT poaupiic ABS,
corr. Co 1. vdv ZB BN el 8, var AR 57 voluil Co 8. 9, &
revol A(B Paris, 2388), corr. 8 9. 40, & AR §°) % 4B AB, b
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XXV. Ex hoe igitur apparet, si, helice et circulo circa
ipsam positis, rectn af ad & punctum civcumferentine produca-
wr, eique perpendicolaris ducatur diametrus ylsx, ac spatium
inter lineam Sie et reclam
fs pro unitate ponatur, toles
unilates spatio inter lineam
vue et rectas vf B¢ inesse 7,
spatio aulem inter lineam ([ 9»
ot rectas {# v 19, denique
spatio inter lineam afl et
reclos aff if 37; haec enim
ex suporiore theoremate ma-
nifesta sunt Y. Jiem constat
reclas a3 L fv B¢ inter sose
esse ut §:3:2:4; nam hoc
guoque ot ex spiralis lineac proprietate (propus. 419) et inde
manifestum est, quod circumforentise ay y8 dx xer inter se
asquales sunt,

XXVI. Ad duplicationem cubi a Nicomede?, linen quae-
dam inducitur, quae huiusmodi ortum habet.

Exponatur recta ¢ eique perpendioularis recta ydf, ot
in hac sumatur punclum guoddam datum &, et,. cum pune-
tum & suo loco maneat, recla ydel foratur in recta adf per

1) Quia rectao «f ¢ v e lnlor se sunt ut 4:%:3:4 (propes. 19],
ol spalla inter spiralem o quamque csrum reclarum contenia inter se
sunt ut cubi ex ipsis rectis {propos. 28), si spatium inter spiralem gle
ol reclam f¢ pro unitale ponitur, tales unitates spatium inter rusig et
8 habet 8, spatium Inter {Fruelf et §{ 27, denique spatium inter fo-

tam helicem et rectam wf 64. Unde illa quae supra posils sunt sponte
efficiuntar,

2) Eulocius in Archim. de sphacrs el cylindro 11 p. 448 ed. Torell. :
yodiper & xed Nixopyiys &v 1@ tmiyeypnppivy mois adrob negl xoy-
yoeeddy ovpypdupar: bgydvov xavaoxeviy Tiv abriy dnomAngovyrog
xoetay,  Ac ‘porro Eutocius p. 446— 149 Nicomedis of instrumentum
ot demonstrationem latius exponit.

reqadgenr 8 48, Kg A!in marg, (BS) A8, wd ety & Wb dedtic
A, xn) abry « ole. B, core. 8 49, 3 y80 #idsin 8
16
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pelov olizwg dogs dia wavetg gpéoeadar o A dni wig AB
coPslag nai py Senlizary Bnopdyyg wig I'ARZ dia vob K.
sovategg O wivjoswg yevopdvng B’ dndwsge pavegiy bu
%0 I ongusior yoecwer yoaupiy ofa doxiv ) ATM, xai fover
avsije %0 odumtwua towovsoy. g dv sdsla mpourlnry s
sg aud soi B oyuelov 1gog sy yeappuly, ¥y duolaufa-
ropérpy usvaly sijg 16 AB s0delag wai sig AI'M yoaupis
iy elvae v T4 eﬁ&slq' pavodang -/&e il AB wai pé-
rovyog vob B anusiov, Svav 7éwrmt w04 i v M, q r4
s09sia i HO éqmeydasc #ai w0 I’ ogusiov i %0 @10
=easitaL’ my dga duviv q rd j He. 6yolwc uai dav
iséou mg Grd vob E onuelov mwpdg wiy yooupsy srgocrcéay,
Ty anossuvoudnpy Vo il yeapuis xai vig AB sidelag
ioyy moujose vjj T4 [dneudy vabsy toer sloiv ai wooomin-
sovom;. sahsioSw 08, gnowy, § uiv AB eidsia xaviy, 15
% 04 opueior mohog, Sudornue 08 § I'd, inady tavw;
loae sloiv ai wwgooninzovoae 7oy vy ATM yoappiy,
avw)) 88 § ACM yoappy; oghoeedig mocdey $rady wei i
dsusdpa xal § wolvy xai § sevdgen dewideven slg dhha
Ssweipava yenoiusiovoas.. M
0 1, O 8¢ f’qyomumc dhvarar ygacpw&az 5§ yoapp,
sl e Paweoy dei avyn:aqm.nm ] xavéw, wovtdony
dze mao@y viv drd vevwy onusioy vig A0 yoeppig dui
tip AB ssiav xadéswy psylory doviv § I'd wadevog,
dei 88 1 Eyyov zﬁg r4 dyoyém; xd.‘}a'mg ij¢ &mhagou.
yectwr doslv, val B, sy viv uevali wditov T0b waviveg
awi vijg xoyhoadodg Sdv g ] &09sia, Sxpollopévy Tur-
Hosvar Sud wijg zoyhostdods, advig drédekey & Nixo-

3, vije I'7 BZ AB, copiung, $ 8. wig Sea ‘quaspiam Co) pro

g 8, slved] nowsl Hu T P sudsay A{BS), corr. man. rec,
in 8 14, asosites add. He 14, 48, 2aaidl) — ngoeninyovunt e
proximis Inepte hue transinte del. Hu 17, «f om. AB'S, add. B2

18, xopyoiedic Al corr. AYBS 49, Zxwl0svrat Hu 24, KZ Alin
morg. 88) 99, cuumogeseadm ABS, cure. Hu guclore Co 35, di
n Eyyseor A, spirit. ot ace. add, B, eore, S 27, xoylogedoic ARY
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punelum & atiracta ita, ut punctum & semper in recla af
moveatur neque, dum recta ydsl per punctum e attrahitur,
excidat¥. Itaque cum huiusmodi motus in utramque par-
tem fist, punctum y apparet describere lineam qualis est
dyu, cufus proprielas hsee esl, Utcunque recta quaedam a
puncto ¢ ad lincam ducitur, eius reclae pars inter rectam
af et lineam Ayu ahscissa acqualis est rectae yd; nam cum
el recta @ff et punclum & maneant, si punctum & perveneril
in punctum %, recta 8 cum 949 congruet et punctum y ca-
det in punctum &; ergo aequales sunt rectne y4 #&. Simi-
liter, si alia recta a punclo ¢ ad lineam ducotur, haec par-
tem inter lineam et rectam af abscissam aequalem rectac y8
officiel. Et vocetur, inquit!;, recta af canon, punctum ¢
polus, recta yd intervallum, quonism huic reclae aequales
sunt quaecunque ad lineam Ayu eo quu dizimus modo du-
cuntur; ipsa autem Ayu linea conchoides prima «ppelletur
(quoniam eliam secunda et tertia et quaria exponuntur, quae
ad alia theoremata utiles suntj.

XXVIl. Sed eam lineam instrumenti ope describi posse,
eamque propius semper ad canonem accedere, id est, om-
nium perpendicularium quae a quibuscunque lincae AySu
punctis ad rectsm af ducuntur maximam esse yd, et som-
per perpendicularem quae propius yd ducitur majorem essc
remoliore, el, 8i recta quaedam in spatium inter canonem el
conchoidem incidst, hamc productam a conchoide secari, ipse

3) Reclac yd¢¢ motum, qualis animo seriptoris obversatur, in ligors
lineis per puncla expressis significavimus,

4 Buloe. p. 447 ypagijoerel veg ypoupy, ofe dovkr § AMN (apud
Pappom § ATV ), frvive xelst Nixopiidng xoyyosdl npsizny yoaumiy,
2t drdorype pdv vijs yoopupis o EX (apud Pappan v I°d; plysbos
r0i xuréros, mokor 0% 16 .1 'mpud Pappum r0 L.

om. BY) 8, sed i expunxit ct y superser, prima, ul vidotur, manus in

A, item proximo versu f; draydij coni. He 38, imidufer ABS,
corr. Hu
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b, xai guels & v sig 10 dvadiyppa Joduwgor, Telye
seusty vy ywviav Sovddusvor, xsyeinsda tjj meostgyudy
reouu.

41 4 &) vdv sigyguéver pavegor dg dvvasdy dorey yu-
viag dodslang dg vijg Snd HAB xai onpelo dxvog adigs
sab [ deayey vy TH xal nowsiv sy KH pevadd g
yeaupiig xai sijg AB lony ¥ dodslap,.

"Hyw xddevog and sob I' oypslov éni vy AB §) IO
xai dxpsfijodw, wai v dodsloy Yoy dovw § 40, xai nddy
uév wp I, daorjpave 38 wi dodévu, voviéonr zjj 46,10
zavéy 8¢ v AB 7ayqéq>-9w uoxloecdr‘;g yoopuy neusy §
EAH owq‘:‘dllsa doa -z;q AH 8t 7rqolez\‘h‘v. ovp-
ﬂa).).erw xave 30 H, xai dnsfsiydw § CH- o aqa nai
) KH q) dogeioy.

42 ay. Twég 8¢ vijg gonoewg Svexa maganiPévreg navova i
25 " xwvobow avedy, wg &y & vijg nslpag § pusvakd drno-
AapBavopdry vijg AB eb9sleg wai wig EAH yeapuis io),
7évpen 3 dodelop: vodrov pdo Gveog vo moonslpevoy &
deyie Selwrvzan (Aéyw 08 xipog wiflov Simhdotog sdelaverar .
wgovegoy 08 dbu doYeaiody eiYady ddo ploar wowa wh
ovvegsy dvdhoyov dapfdvorsac, dv 6 udv Nexowidyg riv
sovaozeviy 3EéFevo pbvov, fusig 0¢ wai wy dnddalr
épnoudoaper tfj wavaaxev)) v0v wodsor woivor.

1. ardlnupa) «' vel xed Aijppc vel alium quenplam sumerum, qui
in are corrumpi facile potuorit, coni. flu 4. 1dy npospypévorw S
1, xoydoeedijc ABS, sed in A prims, ut videtur, manus 4 oxpunxit et y
superser, nowrys A, corr. BS 12, drée 76 mpoduyddr Eulor.
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Nicomedes demonstravitsj; el nos in commenturio ad Diodori
analemmat;, cum angulum tripartito secare institueremus,
ilia linea usi sumus.

lam ex his quae diximus mwanifestum est, si angulus,
volut naf, et punctum extrs angulum, velut y, data sint,
rectsm yy ita duci posse, ul eius pars xy, quae est inter
lineam conchoidem et rectam af, sequalis sit datac rectae!),

Ducatur & puncto y ad rectam «f perpendiculeris y$
el usque eo producatur, ut 96 datae reclae aequalis sit, et
polo y ac dato intervallo, id est 4%, et canone af describa-
tur linea conchoides prima edy; haec igir, ut statim dixi-
mus, cum recta an concurret, Concurral in punclo %, et
iungatur recta y7; erit igitur eius pars =y aequalis datae
reclae,

XXVIL, Sunt tamen qui commodiorem usum sequentes
regulam punclo ¥ apponent ac moveant, donec experivndo
recta inter reclam af cb lineam ady abscissa acquelis datlae
facta sil, quod cum ila se habest, demonsiratur id quod ah
initio (XXVI) propositum est (scilicot cubus cubi duplus in-
venitur), Sed prius, datis duabus reclis duse mediae in
continua proportionc sumuntur, quarum constructionem {an-
tum Nicomedes cxposuit, nos autem demonsirationem quoque
ad constructionem aplavimus hune in modum.

8) Vide Eutoe, p. 147 sq,

6; Libri mathemalici tilulus aradyupe iure suspectus videatur,
quare nos In adoot. ad Gracca coniecimus ad Diodori lemma primum
vel unum et vicesimum vel alind quotumeunque hunc Pappi commen-
tarium seriplum esse.

4) Idem Nicomedis problema oxstal apud Euloc. p. 448 sq.

p. 149, altamen apud Pappum ¥é mpodeydir recto scriplum esse vide-
tur, quonism hic illud Nicomedis, quod est apud Eutocium p. 448,
non demonstravit, sed tantummodo commemoravit {supra p. 244, 26}
18, smeledydow A, corr, BS 15, KH A in morg. {(BS)  mapare-
dévves ABS, corr. Hu suctore Co 16. 41, dmolaupavopévny A? ex
dnolapgdvousy §j 19, Ay — ebgloxerar Interpolata esse videnlur
3. pdvor Hu {tantum Co) pro ucvyy

Prop.
23
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13 lsdéodwoar yag 8o si%siae ab I'd AA 1weig deYag
dlidaeg, Gy dat do pdoag dvdhoyoy xave v duveydy si-
geiv, xai ovprnendpeuodw 36 ABl'A nagallyhdyeappoy,
xai serpiodw dlya Exavige v@v AB BT voig 4 E onuslosg,
xal dmlevydeian pév § AA $nfsflnodw xai ovuminrérws
%jj B &nfinaloy wave %0 H, =jj 08 BI' noig dpdag ¥
BZ, uai mquopsfiljotw § T4 toy odoa o Ad, wai dme-
Leipdw §) ZH xai avejj magdddyhog i TG, xal ywriag
obong wijg vro viv KM@ and dodévsag woi Z Suppdw i)
ZOK nowioa oy vjv OK wjj A4 7 v TZ ‘vodro yig
g Svvaxor 30elydn dua wiig xoyhosdoiic yeapuig), xai
smilevydeloa iy KA nBefhgodw rai ovpmnvéro s AB
exfindelay nava v0 M- Ayw Gy doviv g §) AT modg KT,
i KU moog M.A, xai § VA rgdg vipy AA.

‘Bwsi 4 BI sévppper dlya v E xai modoxsisar abrjj 15
i§ K, %0 &pa S0 BKT psva woi énd 'E Yoov dowlv s
dro BK. xowdv mgooxsiodw %0 amd EZ- %6 &ga tmd
BKT uszé vav and ['BZ, vovséowy zob and I'Z, looy
dosiv voig dno KEZ, vovséover v4i and KZ. xai émsi
wg §) MdA moog AB, §) MA neog AK, dg 8¢ § M.A ngign

1 84q. JedogSwaar ele. usque ad tinem cap, 43 item o Nicomedis
libro negl xoyyoesddy youpudr repelita habet Eulocius in Archimedis
de sphaera ol oylindro librum 11 p. 449 ed. Torell, 4. «f I'd A4 ABS
Eulocius, et sic ubique in hac domonstratione .7 occurrit, ubi rectius
Pappus 11l cap, 34 4 habet, ot vice versa 4 pro 4 3. xavd Tb ovr-
&yds B! Buloc,, vd om. AS, expunx. B2 3. ouumenldyguiodw) hine us-
quo simillimus est demonstrationis contextus ¢t qui apud Pappum supea il
cap, 24 legitur. 16 ABLA BEuloc.,, 16 ABTA ABS 4. vois 4F A,
vois d¢ B, distinx. 8 8. dmifevy8eiaay (sine ace.) A, corr. BS
7. mpoofefhijodw ABS Eutoc., &nelsdySw Pappus supra p. 60, 2
8, xal (anlo yuwiag) add, Eutoo. ot Pappus p. 60, 8 9. dmododdr-
vog AB, distinx, 8 1. xoylosedoiic ABS, sed In A prima, ub videtur,
manus X expunxil et ¢ superscr. 5. 'Emel ABS Ruloc,, 'Ensl yiy
Pappus p. 60, 90 46, dpe énd BAT Pappus p. 60, 3t Euloc., dpe
bnd BIK ABS voii ané I'E Pappus |, c. Butoc., vod i AB,
1oy 8 48, parg 1av Gno FEZ Pappus p. 60, 93, weva vav dno
AEBZ ABS, pexd vév énd I'E EZ Euloc,



LIBER IV, PROPOS, 24, 249

Dutas enim sint duae rectae y2 A inter se perpendicnla- 'l’l;t»y.
res, quarum duae mediae conlinuo proportionales inveniantur,

“ Compleatur  afyl =
(\ patallelogrammum, et
N rectac af By in punetis

N d & hifariom secentur,

@b N et juncta 4¢ producatur

[ rectaeque yf productae =
.' oecurrat in puncto 7, el =
9] -~ reciae By perpendicula- =

i
! P
, ris ducalur &, cuius =
/ g ¢ iy N punclum §ite sumatur, =
7 S~ R \‘\%;"’” ut juneta yL aequalis sit =
T~ _._Z,-—--"' rectac af, et iungatur =
¢ {n cique parallela du- =
catur y3, et productd By ud penctum 2 (adhuc definiendum;,
cum datus sit angulus »p9**,, a dato puncto { recta L9 ia
ducatur, ut 9x aequalis sit rectae ad sive y (hoc enim fiori
posse por conchoidem lineam propos. 25 demonstratum est,
ol iuncta x4 producatur occurraique reetae fa productae in
puncto ; dico esse Ay : yx = yx : pa = pa : oh.

Quoniam Sy bifariam secta est in punclo 8 cique in ed-

dem rectd addita est yx, ost igitur (efem. 2, 6,
P ny + ye? = gx?. CGommuno addatur 8f?; est igitur

P exy 4 y82 + &L= su? 4 L2, id ost
8%y 4« yL2 = x{2. Ei quoniam propler purallelas el

fx est

pe: aff = ud: e, ol propler parallelus pf Ay

pd : dx = By v, est igitur etiam

*) GCoul. supra [1I propos. 8, vin, Eutec. p. 449,

¥+, Quoniam rectangull afyd laters wd dy positione et mugnitudine
dala sunt et «d dimidia «g osi, ex consiroclione igitur Irisngulum ypd
triangulo jud acquale el simile osl; ergo, quia recta est Ady, punctum
n datum est. Sed propler dal. 43 (riangulum ¢y specie detum es),
el, quin &y ¢ magnitudine datac sunt, dstum cst elinm punctum ¢
Ergo propter dat. 41 angulus enl datus est, iaque otiam, qui huic se-
qualis est, angulus xy9,
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oiswg ¢ BI' ugdg I'K. xai dote sig pév AB fuioeta |
Ad, tijg 8§ BI' duikij § FH* doven dga xel o § MA
“ ngdy Ad, ofswg §
HI' 7weog KI. dld’
wg § HI npig IK,;
olvwg § 4@ weds OK
da wag wagallijlovg

* A’\ wy HZ 1O xai ovr-
‘ Sévee Gga dg § M4
}/ \ wgog JA, §) ZK medgy
/ K6, ¥onds a‘mo'us;;m
xai ) A jj OK [dnei
1T a2 \" xal % I‘J;ni’uq dosiy
l < W N v
~__ !/ § Ad)- oy dga xai

\é" h M4 ¥ ZK: ’t'aou:,
diga mu %0 dred M.A vg dné ZK. xai dove wg piv anﬂ
MA umv 70 Ored BMA pera soi dné 44, wp 68 dno
ZK Yaoy édslx\‘h; %0 tned BKI yna %00 Gnd 4T, dv %
dnd 11.4 wov %3 dwo IZ (loy /aq wwat'tat 7y Ad 1”
rz: loov dea xai 16 $nd BMA i dmd BKI' © g aqa n
iy MB moog BK, & 'K modg M.A. al’ wg i BM npdg
BK, i AT moog T'K- dg doa # AI' mgog I'K, % 'K =pis
AM. Eare 38 xal bz MB rpis BK, § WA nodg AA" xai
wg dga § A medg 'K, §) I'K meog AM, xai i AM
molg AA. 2%

2¥. Toivsov detydéviog mpodyhov buwg dei xvpov do-
Hérrag vifov ERhov sigely zava sov dodivia Adyov.

"Borw yag 6 dodeig Adyog wijs A sIsiag meog vy
B, xai tav A B d0bo péoar avdloyoy wava vo cvrsyés
edbjpdwoar ai 1" 4 dova dga dg §) A medg wjv B, of-un
wwg 6 dnd zijs A wifog nedg vov dnd zijg [ wifov voivo
yag dijhov &x v@v avocysion.

).' Eog v zevpuywviouby 10b wzdov nagekypdy vg

! ||ost § £ add, el a3 A1 viis 44 Butoc, 8. rag N7
1o Pappus p. 63, 1 Buloc., 7 ZI'9 ABY, m. ¥4 B8 42, fnsi —
14, 5 AJ) conf, supro ad p, 62,8.8 17, 16 bnd BM.A Pappus p. 62, 5



LIBER 1V, PROPOS, 24, 251

pe:af = gy ye. Lbest aff = 2ad, o fy = fiy
(quic 9B = ak = fy); ergo erit
etiam
pa: ad = gy : yx. Sed propter parallelss yi y9 est
wye=t3: 9, ergo eliam
componendo
Mo : ad == {n: 9x. Sed ex hypothesi est ad = 9«;
ergo etiam ud = {x, el
pdt == w2 Et propter elem. 2, 6 cst
402 == B pa <+ ad?, et supra demonstralum est
x5t e fnoxy 4 903 lam in his est ad? = ¢ (nam
ox hypothesi cst af = y{); ergo
etiam subtruhendo
Py pa == fx.xy, id est proportione fucta ‘elem. 6, 16)
up : fBr == yx . ua. Sed propler parallelas uf Ay ost
up v o= Ay 2 yx; ergo eliam
Ay : yx == yn: pa, Sed propler perallelus fx ok est
up: Pr = pa . ah, ideoque
74 e = ge ol ergo eliam
by i yx = yu: pa = pe : ah.
XXIX. Hoc demonstrato apparet, quomode, date cubo,
alium cubum iuxta datam proportionetn invenire oporleat.
— et Sit enim data proportio a: 8, el rec-
imemeeme—ey larum @ 8 duae mediae in continua propor-
¥ vione sumentur y 4 erit igitur a: f =
~d ad:4%; hoc cnim manifestum est ex ele-
] " mentis 5 def. 1. 8. 12 11, 33).
XXX. Ad circuli quadraturam a Dinostrato!,, Nicomede
1) Conf. Ghasles, Apercu historique ele.. p. 28 versionis German.,
Bretschneider, Geomelrie vor Euklides, p. 96, Herm. Hankel, Geschichte
der Mathematik, p. 134,
Euloe., 10 &nd BMA ABS . i 'K mpds MA Pappus p, 64, 9. 10,
% KI' ngds AM Euloc, V2, i AT npés I'K ABSY 93, xoi anle dg
doe add. Pappus p, 68, 40 Euloc, V2 8. 23, § I'K ngos AM —
i MB nede BK Pappus p. 62, 4413, § UK ngos AM. fori 8t xui o
i AC mgds I'K Ewtoc., om. ABS 36, K@ Al in marg. (BS,  99. vav
AB AS, distinx. B 30. «f I'd A, distinx, BS 33, 1 AVin marg, (BS.

Prop.
28



46

262 HARUOY XYNATQIHE A.

oo deevovsgdror xal Nwopidavg yeapps el sovwy dhiwr
viwgdguy drd tob negi avey ovunsdpazog Aafoioa vou-
vopa - xahsivat yag tmr’ alviv vesgaywvifovoa wai yévsow
e ToedTyy.

'Exxeladw sstodywvor w6 ABF4 sl csel wévsgov wis
A neguplgsia yeyeapdw v, BEBA, i wrvsiodw i uév AB
ofvwg dove T0 pév A ogusiov péver 56 08 B pégeadar
xava wijv BEA xegipépaiay, i) 68 BT nagdddnhog dei dia-
uébvovea vjj A4 vi B ayuelp gsgopdvy rave wije BA
ovvaxokovdelrw, zal & Top yodvp § v AB wevovpdvyi
duaddg viy om0 BAA ywviar, voveéosy 56 B ogpsiov 1y
BEA wspipiperay, Savvdrw, xai § BI' sjv BA stdsiar
nagodsvévw, voveéony ¥6 B oypsior xasa vijs BA gegéodu.
ovufiasvar SijAov wjj A.d'w\‘}elq dua dpagudlaey dxarvéear
wijv v¢ .4B xai sy BI. 'tmavn]g o ywopém;g umjoewgl.
wepobary a).h;).ac &v %jj ypog¢ at BI' BA ev&emc xavd
arpuslov alel wyye-‘hmayavov alzaig, S’ ob or)yetov 70d-
geal g b i psvaky 'tu,rq; 26y 18 BAA s9Pstiv xai
tiig BEA nsgupegeiag yooppi; drei va abva xoldy, ofa doviv
i BZH, % xai yostwdng slvar Soxsl 7tgog ©0 v doFévrin
xixke vevpdywroy (oov sdelv. ¥O O¢ dpyendy avsilg olp-
wywpe vowdvdy dover. fwig yop &v diaydi suyevoa wpic
r'i,v meptyspaay, wi i AZE, forar wg Shy 5 /tsm(pégsm 7pdg
wup Ed, é BA sb9sia frqog Thy @ xoiz0 yag éx tig
yevéaswg Tiig yoaupuis rpaveqor donwy. £3
la dvuaqao‘rsum dé adzjj 6 Zndgog evhdywg did

1. bad vmocnmtou B vixodypou ABY, wxopidou BY To, corr,
S 8. 15 AB T4 AS, coniunx, B %l add. To auctore Co
6. i add. Hu o vde B A To, 1b § B, 74 ot 16 §# Paris. 3868 §
m)pewv (égoy v cie ABS, corr. To xara vijc BA To pro xerd
ris B 10, avraxoloviel vd AS, ovvaxolovisi vé B, corr, Ses Tu
xal add. To  xevouuévng ABSS, corr. B! 13, nspuydoriay add. To
auctors C'o 43, magodevére Hu, [[///evize A (sed inilio vestigia
litlevarum 7ag compareut), ..... tviro BIS, nupelevéro BY, nagafepiin
o "cod. Val.” affert atque indo wepagacrire scribit To 14, dijlor;
&9 vol dndoviye coni. Hu  sxavepe A, Exevépe B, cory, 8 0. 4
add. He  yoedddes ABS, corr. To auctore Co 83, 28, mpbs vip —

——



LIBER IV, 253

aliisque nonuullis recentieribus Jinea quacdam adsumpta est,
quae ex ipsius proprictate nomen accepit. Quadratix enim ab
illis vocatur et huiusmodi ortum habet.

Exponatur quadratum afyd, el

A ¥ cirea centrum o« circumferentia ged
S describatur, et rects quidem af it
)3 moveatur, ul punctum « maneat ac

# fevatur in ciroumferentia f¢d, recto
autem By, parallela semper ipsi ad
manens, punctum #, dum fertur in
\ fa®), comitetur, alque eodemn lem-
s 7 0 pore el recta aff asquabiliter progre-
diens angulum fad, id est punclum
# circumforentiam Sed, percurrat, et recta By ipsam fa praeter-
vehatur, id est punclum § rectam fSa permeet, Eveniel igi-
tur, ut simul el af et 8y cum recla ad congruant. Itaque,
dum huiusmodi motus peragitur, vectae af £y in eo motu
se invicem secabunt in puncto aliquo semiper cpm ipsis pro-
grediente, a quo puncio in sputio inter rectas fo ad ol
circumferentiom fsd linca quaedam ad easden partes con-
cava, qualis est Ly, describitur, quae quidem utlis esse
videtur ad quadratum dato circulo aequale inveniendum,
Principalis autem eius proprielas hace esi, ui, si quaelibet
recta, velul als, ad circumferentiom ducalur, sit ub tota
vircumferentia fed ad &6, ita recta fa ad [#; hoc enim ex
ortu lineae manifestum est,
XXXI. Sed ea linea Sporo his de causis iure displicet !:,

a

*¥) Punclum g, pro utriusque roctarum af gy peculiari motu, di-
verso sonsu accipiendum esge apparel; est enim [: reclae «f terminus
ac fertur in circuli quadrante, II: rectae gy Initlum ac ferlur in fa,
totam By parallelam sibi ipsi semper manentem secum (rahens

1) Hocc argumenta, quae conira lineae consiructionem afferuntur,
non ita magni momenti csse demansirat Bretschneider |. c.

aly y udd. Hu auctore Co (sditsie mpdg Ty mequyépriar, dg §i BZE,
Ioven 8y § BEA add. To) 84, i BA § BA nspylpne AB, ) BI'
To, corr. 8 Co 26, Za ixic: A! in marg. 8), om. B ity prope
fer proximum l«;cﬂdru: conf. p. 256 adnot. 8 coni. Hu



264 HAAMNDY EYNATQIHZ A,

taita. modivoy udv yao reeds Y Soxst yoseddyg slvac medypa,
zolt’ & dmoddoet Aauflaver. wdg yag dvvardy, 8o oy-
pslwy dofapdrwr dnd w00 B mveiodat, ©o udy nar’ e Selog
dri %0 A, %0 8¢ xava nmegupsgedag ni v0 4 by Yop yedvy
ovvanoxavaosiioa: pu) wedvsgor vov Adyov wijg AB €5 9siagh
wedg zip BEA negupégaear dmeoxduevor; &y yao tovrq i
Adpp i va sdyy vov xevioswy dvdyxy shvar.  dmsé wig
0idy t¢ ovranoxasactival vdyeowy duglvolg yedbueva, whiy
& uy &v wave wyyr nové ovufy; voivo 88 wdg ovx &ho-
yor; Ineaiva 8¢ vo wigag avsig ¢ yedviar mehs w0V TaTPa- 1
ywropdy 10d xtxdov, vovéory xad’ U véuver aypeiov vy
Ad 9siav, ody sdplonstat. voelodw 88 3ul i woounsi-
pévig vé Aeydusra xasaypagic © omdvav yap at 'B BA
pagopsya ovranoxazacvad@ow, dpagudoovary wjj Ad xai
Tougy ovxést waujaovow & dhhihaig: madstar yde % wops 13
@b vijg dni wiy Ad dpaguayie firep vouy néoag afr dyi-
vevo siis yooppis, xad O s Ad ©9elg ovvéninver,
whiy &b uy Myow wig dwevosloSar ngnosxSuddopévyy iy
yoaupy, og drnosiduede vag svdelag, Fwg vig .Ad" zoivo
8’ oly Erevar vaig dmoxstuévag doyaig, @AL’ wg & Ayg-w
ety w0 H anusiov wgoethyupévor v0i iy repipepslag
wels Tir eddsiav Adyov. yugly OF woi dndivae sov Adyor
zoior of yoi vj wiv sbpdvewy dvdpiv Sfy meoreorsag
magudéyeodar iy yoouuly pyavirwrigay mwg odoay (xai

1. post Svverdy add, yyol To (inquil Co; Limieh IR T
tawe A, &n} 16 3y lop B, corr.S 8. owanoxavaorivar ABS, corr.
MHu  tov ddyor 8, vélov el inillo superser, or A {prima manu), unde
10 Slov B ot Torelll “cod. Vat." 6. 7. & yap 1§ alrgd Adyp coni.
Hu 1. drdyxn slvar Hu, avayxaior ABS, drayxaiov elver To (omisso
posthac dnsl) 1. 8. dmree noss orovran isine ace.) A, adg ofurrens yép
To, corr, BS 8, ouwvanoxaraorijon coni. Hu  dxgdvrorg To invilis
ABS  youusve AB, yooiusde S, ypubpsvor coni. Hu 9. dv del. To
(probat ac oupgely coni. Hu) nord To pro rivs 18, yep add,
Hu 14, tiy Ad ABS, #n} viy Ad To, corr: Hu 18, wgé To
auclore Co pro mgds  «¥ Hu pro av 19. dno ¢ Husde A, corr,
BS  90.A4A' dg ' & AB To, &ldwe 8 @v S, corr, Hu  34. 32, ngo-
akijyar 0f 100 — Adyor voluil (o cum vertil: sed utcumque sumatur



LIBER IV, piti)

Primum enim, dnquit, ad quod linea utilis esse videtur, id
in hypothesi iste?] praesumit. Quomodo enim, si duo punctn
a 8 moveri coeperint, efficias, ut alterum per rectam ad a,
alterum per circumfeventiom ad & eodem tempore deducatur,
nisi prius proportionem reclae ef ad circumferentiam cogno-
veris? Nam in eadem proportione elimn celeritales motuum
esse oportet. Nempe quomodo illu puncta, celevitate motuum
non definite, eo quo dizimus deduci possunt, nisi aliquando
casu foruito id contingat? An vero id non ahsurdum est?
Practerea lineac terminus, quem ad quadraturam cirenli ad-
hibent, id ost punctum, in quo linea reclom ad secal, nequa-

quam invenitur. Intellegantur autem

Y] y hace quae dicimus in figurn propo-
"w sita, Nam si reclae af By simul ud
> N finem molus deduclac erunt, cum

ipsa &8 congruent neque amplius
sese invicem secabunt. Desibunt
enim secari, antequam cum ad con-
gruunt, et tamen hanc ipsam sectio-
P # 7 ¢ nem isli voluerunt terminum linene
esse, in quo cum recla ad concurre-

ret. Nisi forte quis dicat ab extremo sectionis punclo inteliegi
lineam usque ad ad, proinde ac rectas lineas constituimus, pro-
tluci; quod quidem ex jis quae initio supposita sunt minime se-
quitur, sed hoc polivs, punctum % sumi non posse, nisi prius
proportio circumferentiae ad rectam sumpla sit. Haee igitur
proportic nisi dats sit, cavendum est ne virorum qui lineam
invenerunt auctoritali obsequentes constructionem eius admit-
tamus, quippe quae ad mechanicam magis rationem accedat {et

4) Dinostratumne au Nicomedem an alium quempiam Sporus hee
loco dixeril, incerlum est.

punclum 3, praecedere debel proportio circumferenliae ad rectam lineam,
el simiter To: ralio circumferentine ad rectam uligue pracsumpta est,
il o5t ngosllynren & — Aypog 28, ob Hu, n A, i BS, ddbravor. §
Tu 24, 2t — p. 356, 4, pyyareols interpolatort tribult Hu



256 fIARAOY ZYNAPQUHE A.

sl moMa rnoofdipara yenacucdovoay soig pmyarmols.
adda nodvsgor magadsxsior dusi wo 0’ aiwilg Jecxviusvoy
wedfinua.

17 Tergayuvov ydg Bvyog w06
J— 4 ABUA xai vijg pév megl w0 wdv-5
NN w0y %0 I' wsgupsgelag wijc BEA,
U vijg 48 BHO vesgayamisiong ywvo-

N €
, \z \ pémg, dig mooelgywae, dslwvvrar,
' ~  \| wg § AEB wnequpbosia rgdg vy
\ N BI' sb9¢tar, ofswg § BI' medgiv
! j wp IO &dsiav. & yag pi) dovwy,
TUTTTTE T8 wow medg pellova dovar wig I'G
7 ngog dhdogova.
48 "Basw irgdvsgor, si wwardv, wedg pellova wiy I'K, xai
megl xévigov ¥0 I wegupbpare 7§ ZHK yeypdoIw véuvovon 1s
wp yeaupy xase 50 H, xai xd-

4 =T = " Sewag ) HA, xei dmilsvydsloa i
e A, TH ixBefliodw ini vo B 3nei
N ovy dowey wg § AEB meqiglpste

PR rgdg v BI' 66 d6iav, ofswg i) BI', 20
iy \\ \\ vovséowey i) Td, neig wip UK, wg
.0 N\ \| d4 rd medg wp T'K, § BE4
i J Vo meups’gam( 7tqd‘g 'i)‘;v ZHK wsqu-
/ ; A}“‘#""xL“l R (pfgsmv (n‘uc rde 4 Jtdyefe!)g T00
xvxhov 7wQlg Ty Suduswoar, 3 1egL- 2
wphoaee vub wixhov meds wiy megupéoeiay), pavegdy St toy
dosiv ) ZHK msquepéptia 5ij BT s09ely. wai dmady dia vo
avpumswpe Tijg yoauuis dovw &g § BEA Mqu!:éqcm meig
wijv B4, ofiswg 4 BT meog vijv HA, xai dg dea % ZHK
wpag Ty HK icsgepépsiar, otswg §j B sb9sia moog wiy s
HA. xai 83slydy oy iy ZHK nsqgépsia jj BU ebdeiq:
ion Hpa xai §j HK meguplpata zfj HA &84l , Smep dvo-
wrov.  of% dgu favly dg § BEA wegupdpsia weog vy BI'
&0 9siav, offswg § BI" myig psifove vig 'O.
49 A, Aéyw 8¢ Ure 008 moog Ahdovova. &l yag dvvu- 3
oy, dovw irog vy KI', xal wegi xévigov 16 I' neguypépera




LIBER IV. pROPOS, 26, 25

al multa problematn sit mechanicis utilis]. Sed primum
illud problema quod per lineam quadratricem demonstrari
dieimus (XXX, irodmnus,

8i enim quadralum sit affyd, ol circumforentia Fed circa Prop.
centrum 5 ot linea Fpl quadratrix, ut supra esposuimus, ducta 6%
sit, demoustratur esse ul circumferentiom Bed ad vectam fy,
lta reclam fy ad 9. Si onim non esl, erit wl circumferentiu
fed ad rectam gy, ila fy aut ad maiorem quom 99 aut ad
minorem,

Sit primum, si fieri possit, ad maiorem, velut yx, et cirea
centrum y describatur circumferentia {gx, quae lineam gua-
dratricem in puneto 5 secel, ot ducelur perpendicularis 42,
el juncta yp producatur ad & penctum Ped civcumferentie,
Im quin ex hypothesi, ot fed civecumferontia ad recltam fy,
ita est By, id est 8, ad yz, atque wt y6 ad yx, ita fed
cireumferontio ad {gx circumferentinm — nam circulorum
circumferentiae inter se sunt ut dinmetri!} — apparet circum-
ferentiam {yz rectae gy aoqualom esse. Et quia propter li-
nea¢ proprietatem (XXX ut circumferentige fsd &d, ita inter
se sunt rectae Fy A, ergo etiam ub circumferentiae {nx 7%,
ita inter so sunl roctae fy nh. El demonsleavimus circum-
forentiam {yx reclac 7 eequalem esse; itaque circumferentia
% rectac g4 aequalis est, quod quidem absurdum. Ergo nen
est ut Bed ciroumferentin ad rectam gy, ita By ad maiorem
quam 9,

XXXH. Sed nogo ecliam ad minorem. Si enim ficri
possit, sit ad yz, el circa contrum 2 deseribatur circumferentia

%) Conf. Bretschneider . ¢, p. 453 8q.

1; Hoc thearema exslat V propes, 44 et VIl propos. 22; simu} au-
tem wnplm tacite eflicit circulorum arcus quibus aequales anguli in-
sislunt inter se esse ut radios. Vide infra propas. 36 adnol, 1.

2. dlla Ilu, aold ABS (aodd &2 voluit Cu, ilem 2 post goregor
add, 7o)  napadoriov coni. Hu 4. 3. vob 4BT Co pro v ABI"
i, tije 0 BB To pro Tis 84 BEG 12, 48, 1iis FOH npoaskiaaore
ABY corr, B2S 28, dd¢ ) B34 A, sed I superser. primam, 35, Al
Alin marg. 'S, om. B

Pappus 1. 15
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yayedgpduw § ZMK, xai ngog deSag v I'd § KH vép-
vovou vy vsrpaywvilovoar xava ¥0 H, xei dmlsvydeioa
§ 'H ix8spho9w i v E.  Ouniwg 81} woig meoysypau-
pévorg dstlopesy uai vip LMK srequpégstar %jj BI' 03siy
toqv, xai Wig iy BEA negepégaray srgog wiv B, vovg-5
forey ug iy ZMK npdg sy MK, obswg sipp BI® eb9siar
ngog wip HK. & dv gavegdr Bri Toy &orae § MK. nepi-
géona vj KH e%sle, Bnse dvomuv. ovx doa Eovar dig
iy BEA wegugépara ngig vy BI' eld¢iarv, obrwg §) BI'
wgbg Hduoova i 'G. deiyIn 6¢ Bri 0lde wgog pei-1v
Lova: wedg ategy dex vy I'G.

50  “Bow 08 xai woivo gavegdv 8wt § sdv OI TB sdadr
zoley dvihoyor laufavouévy ebdsia loy Form wjj BEA
wspupegele, wai ) vevganlacivy abeig Tj voi Hhov wixhov
egipegeiq.  sbenuémg 08 T vob wixdov regupegely Youg 15
&b@elag woddihov g O} xai avT wj wbxdw §¢dioy Toor
resgayuroy ovorigacdar’ T yae vnd wig rrepuedrov Toi
zizhov rai wig &« vob xévygov denhdaidy dowe voi winhor,

" g Agyuuidng anédaiber.

Ay. Aty uév odv ¥ yé-w
veaeg wije yeapuijs fover, g
signras, unyaviawsipa, yeope-
Toendig 88 S Ty srodg dire-
gaveiaig Ténwy draldsoda
Sivarar vov sgdmov wotvor., B

Ofose wizdov eragrud-
etov 16 ABT, zai Sujydw, de
&vyey, ¥ Bd, nai zadsvog dni
wpy BI' 3 EZ Adyov Egovue

3, % Hu pro 88 B. 6. 1o0rd Zonir AB, corr. S° 6. wgbs Tir
MK obvug 1l BI° svdsier his scriptn in A(B, corr. 8 13, 1ol
dradayor deuBurouérne ABS, corr. To 16. 3 8, JsT AB To  (ut-
drov AB, dediwg To 20 sqq.] cap. 5186 stilo multis in rebus di-
verso a vulgari veterum mathemalicorum eonsuotudine composita sunt
0. A AL in marg. 'Sj, om. B 28. 24, meoasmiqaritaes A (B Tu,
7gos Pavparsfug S cond, p. 270, 48 26. verégry puogor A, conluns.




LIBER IV. PROPOS 27. 98, 264

{un, et rectae yd perpendicularis ducatur xy; quadratricem in
puncto ;; secans, el juncla yy producatur ad &  Similiter
P ; igitur ac supra scripsimus demon-
I stenbimus et cirenmferentiam
SNof rectae By aequalem esse, el ut cir-
cumferentios fed ed, id est {ux
. 7 w4, il inter se esse reclas fy

¢ y#.  Unde apparet circumferentinm
* fx reclac xJ uequalemn esse, quod
guidem ahsurdum. Ergo non est
y " 4 ut Sed circumferentia ad rectam 7,
ita gy ad minorem quam y&. Nec

vero ad maiorem, ut mods demonstravimus; ergo ad ipsmu 33,

Sed hoc quoque apparet, si reelarum 9y y8 tertin pro-
portionalis swmatur, hane circumferenlive fed, ilaque qua-
druplam rectam toli cireumferentiae circuli sequalem esse.
Recld autem, quae cireuli cireumferentiae aequalis sit, inventi
apparet oliam

ipsi circulo acquale guadvatum faclle construi posse;  Prop.
nam rectanguluin qued circuli perimetro et vadio continetur
duplum est circuli, ut Archimedes?) dewonstravit,

XXXIL Hie igitur lineae quedratricis ortus est, quem Prop.
magis ad mechanicam rationem accedere diximus (.\'.\'.\'l};‘sm ’
geomelrice autem per locos qui sunt ad superficies!) problema
solvi potest hoc modo.

Sit cireuli quadrans afy positione dulus, et dueatur, ut
libet, « centro ad ciraonferentiam vecla p6, ot perpendicu-

2) Paulo alils verbis Pappus id heorema cnuntist alque ipse Ar-
chimedes (:i'rc‘uli dimens. propos, 1: nds xixldag faog dori tqum'q:'&@-
Soyuwrly, ov 1 piv & vol xérvgov lay ped veir aspi njr dpitr, 4 0t
wsolpergos vii Jowji.  Conf. infra V propos, 2 exir. et 3.

*) Conf. Chasles, Aper¢u historigue, p, 986—80 vers. German. Fi-
guram in codicibus corruplam restituit Torellius.

4} Buclidis libros duos hoc titulo inscriptos significari patet ex VI
cap, 8.
ns . 98, wosriyy A(BY, corr. B8S 8, 3 B4 AD, sed in A
A vix diversum n 4, unde 5 82 8

|
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dodévra ngog vy AT mepugbostar: bxe mpdg youppj
%0 B.

Noelodw yag dud vig AAI' nspipsgelag de90i xu-
Aivdgov drarpdveiae, xai &y adrj FAE yeygaupudvy dedopéry
tj Son § 'HO, xal misvpa to5 wiivdgov ) O, #uid
i vof wirkov Emuddy debal fydwoer i KI BA [ave-
arauévar Gedai), Sie I8 vob @ wjj BA nagaddnhog §) @A
dicei Adyog viig Bl sb9eiag ot Ty AT nsqupépuiay davty
dodsig dee ey Fhuua, dobsls 88 ual & t¥5 EZ Adyog medg
wy dI', §ovae wai vig BZ ngog El liyng dodeig. wailu
cloly at ZE EI mage Sdos: xai §) ZI Gga dmilsvydsioa
nage Hos, uai dovey xadevog Il vy BI' &v tyvorn
dpu $mwédy § Z1, dovs wai 16 I oy 08 wai & av-
Awvdounfi dmepavely [pégevar yre 3 @A did ve zig OHI
S’).txng el zijg AB eﬁ&elac i abrig wjj Hose dedoudvyg1s
aigl nagallr;log oloa 4 monamévq) éfrmedly, 7QUg
yeappj dge 50 I, Gurs nai 50 E.  voivo pdv ovv Qredody
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LIBER IV. PROPOS, 23, 261

lovis ad By recln & proportionem datam hubens ad circum-
ferentinm dy; dico puncium & ad fincam?  esse,

Fingatur enim ex circomferentin ady construele recti cy-
lindri superficies, in caque descripta helix yp¥**) positione
data, et sit oylindri latus 96, et ad cirenli plonum perpen-
diculares ducantur & f2, et per punclum & rectae 36 paral-
lela 4. Quoniam proportio rectae e ad circumferentiam dy
data est propter helicis proprictatem ), itemque ex: hypothesi
proporiio rectue & ad ecandem circumferentium data est, pro-
portio eliam rectae &} ad e data erit (dal. 8). Kt sunt rectae
s o positione datued!; ergo clinm juncla {¢ positione dute
erit {dal. 41. 29). FEademquo perpendiculoris est ad fy;
ergo [t in plano est quod eylindrum secnt; iague cliam
punctum ¢ Sed idem est in superficie eylindrica — nam
recta A% el per helicom 97y et per rectam 28°*7; ipsam
(uoque positione datam fertur, semiper plano subiecto paral-
lela manens — ergo ad Jincam est punctum ¢; itaque etiam &,
Sic igitur problema generaliter solvimus; si vero reclae &
ad cireumferentiam dy proportic cadem sit ac reclae P ad

%) Qualis haec "linea” intellegatur ex Chaslesii p. 2% interpretatione
divinare licel. Neque lamien unum casum, ox quo guadratris fit, sed
in universum omnes idoneos seclionum casus, unde corlne guaedam
curveo in planum sublectum proitciuntur, Graeeus scriplor respesisse
videlur ‘conf. adnot. 38 apud Chasles.). Quoe paucis quidem explicari
non possunt, sed accuratiore investigalione quam maxime digna sunt.

'Y Nimirum agitue de helice in eylindro descripts (Schrawbenlinie),
qualem Hero defin. 8. 2 explical, non de helice in plano ducls, de qua
supee propos. 49— 82 eapositum est.  Vide etisn Hevonis detin, 8, 1,

3) Tie BT #baslug brevius scriplor diait pro v5¢ L1, 1ocréorie
tije J8 s00sfag. Data autem est proportio reelae 4 ad circumferen-
tiam dy, quia ot cireuli quadrans ¢t helix positione data suni.  Est au-
tem hellcis quae in cylindro describitur proprietas, ul, quaccunque
perpendicularis, velul 8, ab helice ad plonum subiectum ducatur, haee
:l bad circumlerentiom dy el ad lineamn 95y constantem proportionem

abeal,

&) In Graecis avapke 9éos et hic et infra cap. 58 pro simplict 9does
positum esse videtur, qui quidem dicondi usus, ab Euclidis datis alie-
nus, hane habeal excusalionem, qued omnis recla quac mapre 90w est
tdat. defin, 18) ipsa quoque posilione est dota {ibid. propos. 28).

#*v} Ne forte "per veclam 89" coniicias, conf, proximum problema,
cuius similitudo omnine hue pertinet ad quaedam difticiliorn explicanda.
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LIBER IV, PROPUS. 39, 203

circumlorentiom ady, illa quae supra (XXX, dicta est linea
quadratrix oritur,
NXXIY. Bed etiam per helicem in plano deseriptam pro- Prup
blema solvi potest simili ratione. i
Sit cnim rectae &f ad eir-
cumlerentism &y proportio ea-
) dem ac rectae aff ad circum-
. . [lerontiam ady, ol dum recla
o aff civea cenlrum B mola cir-
4 }' cumfereutiam ady permeal,
puncium in eadem rocla progrediens a puncto e ad punctum
f# evdem momento pervenistl quo recta fa positionem By sunp-
seril, el id punctum holicem @ya officiat 1. Est igitur ut recta
By, id est af, ad fy, ita circunmferentia yda ad 6, et vi-
cissim wl recla a3 ad circunferentiam ady, ite recta 8y ad
circumferentium 8y, Sed ex hypothesi rvecta el ad circum-
fevontiam &y in eadem proportione est; ergo vectae fy &l in-
ter se aequaies sunt. Ducatur ad planum sabiectunt porpen-
dicularis zy ipsi fy; acqualis; cigo punctum x est in super-
licie eylindroide quac fit ab helice. Sed idem in conica ‘nam
juncta g% est in conica superlicie, quac sub dimidio angulo
recto ad plamean subiectum incinata et per datum punctum
B ducta est); ergo ad lineam est punclum z,  Ducatur per
# veclae ef parailela Axe, o plano subieclo perpendiculares
fA st orgo recta Axze in plectoide superficie est {nam fertur
ipsn Aze et pev rectam B4 positione datam el per lineam po-
sitione dalam. ad quam est punctus z): ergo eliam punctum
¢t in ca superlicie est, Sed idem etiam in plano nam e
rectae & aecqualis est, quoniam item reclac fy, ol ¢ posi-
tione dula, quoniam ad By perpendicularis est : ergo punetum

+) Conf, Chasles 1. ¢. Figura item a Torellio restitutn est.

1} Duo caque ygeavissima hoe loco notanda sunt, primum helicem
describi, quae ad quadrantem cireoli eandem rationem habet quam he-
lix Archimedea ad tolum civculum propos. 49), tun ejus helicis ini-
tium o puncto « et recta af statul, cum rectius vice verss a puncto #
et rocts By usque ad fe mola incipiendum fucrit; sed hic mngis ver-
horum, quam rei error est
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LIBER IV, FROPOS. 30, 2%

¢ ad lineaw est; itaque elisw punclum &, Kt apparet, si
angulus efy recus sit, illam quae supra dicta ost lineam
quadratricem oriri,

XXXV. Quemodmodum in plano helix existere intelle- Prop.
gitur, si in rocta circulum deseribente punctumm  quoddam 10
fertur (XX}, alque in solidis, velul cylindris cuet conis?:,
si punctum in uno latere superficiem quandam deseribente
fortur, jita in sphacra cuocuo helicis descriptionem cognoseere
consentaneum est hoc modo,

Sit in sphacra maximus circulus xAy elusque polus
punctum &, et a $ maximi circull quadrans v« descrvibatur,
et circumferentin $vx cirea punctum &, quod maneal, in
supetficie sphaerce versus 4 o feratur eoyue unde ecgressy
ost redeat, atque codem lempore punctum quoddam in cir-
cumferentia progredions a puncto & ad % perveniat; hoc
igitur in superficie helicem, qualis est Yotx, deseribit, cuius
proprietus est, ul, si quaelibet a puncto 3 describatur ma-
ximi cireuli circumferentia (cérculum 2dy primem in A, he-
licem autem primum in o secans , hace ad circumferentiam
#A candem proportionem habeat quam circumferentia 49 ad
do. lam dico, si maximi in sphacra circuli quadrans «fy
circa centrum & exponatur el recta ¢y iungatur, csse ut di-
midine sphoerao superficiem ad eam superficiem quae inter
helicem Boux et circumferentinm $rx continetur, ita seclorem
affyd ad segmentum afy.

$} Conf. Chasles p. 28, Brotschnelder p, 484,

1) Sic ex nostra coniecturn, quoniam practer belicem in cylindro
descriptam (propos, 28] aline elinm oius geoeris lineae, velut conics
helix [Chasles p. 28 adnol. 35}, constravnlur. Quodsi quis in una he-
lice sb Herone definita consistere malit, -is &m xedérdgov el 1iy mi-
(vt praefecal,

énare; de conlectura xal dnl xvllvdgor vide Lal.; 8. re»’ pro vip
Hu 6, ofivwg 3% Nu pro ofrw 8¢ 8. 9, mépt nodorvoy @ ABS),
corr. Hu 14, 42, tnd c& AAM ABS), core, Co 43, peylator Hu
auclore (o pro peylory voil 16. 47. nepuyépeiy — or ndd, Hu
18, 70 AR aspd Hu pro vob ABF nspupépers 8. dnokaudaroué-
rig MBS, corr. Hu auclore '
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LIBER 1V, PROPUS. 30, 207

Ducatur cnim circumferentimn tangens recta ¢, ot civea
centrum 7 per punctums o describatur circumforentin sl ;
ergo scelor affyd seclori aely aequalis est, quoniam [ ady =
2 L ayl, ot ayl=2ad?*’}; dico igitur esse ut eas quas su-
pra posui superficies inter sese, ita sectoremn asly ad seg-
mentum afty. Quae pars tolius circuli circuinferentine est
circumferentin 24, eadem pars circumferentioe e sit circum-
ferentia fg, el iungatur recta &y; eril igitur cireumferentine
afly eadem pars circumferentio gy *'*). Sed quae purs to-
tius circumferentine est circumferentia 24, eadem pars cie-
cumlerentiae Sol est cireumferentia Jo e helicis proprietute.
Et ex constructione est ciceumf, Jod = cireumf, «fy; ergo
cliam cireumf, Jo = circumf, 8. Describatur circa polum &
per punclum o circulus ov, ot per punctum g circa centrum
y circumferentia By, lam quin est ut sphacricae superficiei
sector?, A3z ad sectorem odv, ita tlola dimidise sphuerse
superficies ad superficiem eius segmenti quod polum & basini-
que circulum ov habetd:, atque ut dimidiae spheerae super-
ficies ad eiusdem segmenti superficiem, ila, iunclis rectis 94
Jo, est YAt ad Yol sive &2 ad #y2 eril igilur ut is qui

%) Sector afyd est quarta pars cireuli cuius radivs «d, ol sector
wely oclava pars cireull cuius radius ey, 1L sunt inter sese circuli ul

quadrata ex radiis; evgo & socl, afyd : 8 seel, aegy = «d?: ap? = wd?:
Bad?, id est secl. «Byd = sect. wely (Co).

+%) Bsl enim cireuml, Ju : cireumf, §¢ = [ (pec: [ iye. Sed est
Liya= L ady, et [ Sye={ [ 80y 'id quod efficitur ex elem, 3, 32
et 20); ergo circuml, {a : circuml, { = circumf. «fy : circomf, gy.
(Commandinus in co erral, qued arcum lx maximi circuli wix qua-
draniem csse opinatur, at vero punctum 2 ad libilum sumplum est.i

9) Sector suporficiei sphacricae o usu Graeci seriptoris ivide
p. 268, 4 el §) similiter dicitur ae sector in plano cireuli,

8' Quia arcubus Ax or idom angulus insistil, arcus lx cst eadom
pars circuli wdx, quae pars est arcus ov circuli or, unde id quod supra
positum esl facile demonstratur, Conf, ctism adnol. +}.

4) Secundum Archim. de sphaer. et cylindr. 4 propos. 33, el quia
quadralum ex ¢ acquale est duplo quadrato ex radio sphacrae, ditmi-
diso sphacrae superiicies acqualis est circulo cuius radius recta 92
tum secund. Archim, ibid. propos. 48 segmenti Jor superficies acqua-
lis est circulo cuius radius recia Yo. Et sunl circuli infer se ut qua-
drata ex radlis; ergo dume quac dictac sunt superficics inter se sunt
ut 9% ad Jol,
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est in suporficio sphaerae seclor A9 ad sectorem oy, ita
in plano seclor &by ad sectarem Byy++,. Similiter demon-
strabimus esse eliam ul omnes seclores qui in dimidine
sphaerae superficie describuntur seolori Ax9 aequales?), quo-
rum summa officit totam dimidise sphacrae superficiem, ad
sectoves helici circumseriplos ac seetori oy respondentes,
ita omnes qui sunt in «ly sectores ipsi &y noquales, id est
totum seclorem aly, ad sectores segmento afy circumscriptos
ac sectori yfip respondentes. Atque endem ratione demon-
strabilur esse ut dimidise sphaerne superficiem ad summeam
sectorum qui helici inseribuntur, ita sectorem aly ad sum-
mem seotorum qui segmento afy inscribuntur; ergo etinm ut
dimidine sphacrae superficies ad superficiem quae inter heli-
cem ef circumferentiom $vx continetur, ita erit seclor «fy,
il est quadrans «fy8, ad segmentum ofy. Unde colligitur
superficiem quac ab helice ad circumforentiam Jwx pertinet
octuplam esse segmenti afy (quoniam item, id quud er
Archim. de sphaer. et ¢yl 1, 35 efficitur, dimidine sphaerae
- superficies oclupla est quadrantis afyd;, ot superficiem quae
inter helicem el basim dimidine sphacrae continetur octuplam

esse rianguli ayd, id ost aequalem quadrato quod (il ex
sphaerne diametro®),

++4) Supponit igitur Graecus scriplor similes soclores inler s¢ esse
ul quadrate ex radiis, quod lommo per se consentancum, si opus sil,
demonstretur ex elem. §, 16, 12, 2; sunt enim similes sectores encdem
suorum circulorum partes, Simile lemma infra legitur V propos. 43
ot conf. ibid, propos, 47 adnot. * ac supra p. $3%.

4) Fult cum verba of loor v() KA6 et poulo post of laut 19 E7I
delenda csse suspicarer; nam cum arcus Ax ad libitum sumptus sit,
non necosse est summam aequalium sectorum ipsam dimidiae sphocrac
superficiem officere, ac slat domonstratio, clinmsi quilibet sectores it
ix% non aequales sumantur. Verum ratio ab Archimede inventa pro-
bat hunc quogue scriplorem in quotquol minimas portes inler se ne-
quales circumforentiom maximi -eircuti dividi voluisse; ergo hoe loco
lacite supponere vidotur arcum 1x (lolius circumfercntine csse parlom
tolo, non (racto, numero oxpressam.

8) Scilicet 8 A ayd = & ad? = '2ad,2; ol dupln «f ost dinmelens
sphavrae,
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«#lg Ty xevaaxsmiy Co, corr, Hu 48, J8 i) ilem supra p, 64, 16 cor-
vigas pro &° fre 47, yerodperer ot alleram ¢ prim. m. superser, A
2. qllwvos vo Turaring A 92, alyxrosdir ABS, covr, Hu vonf.
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LIBRR 1Y, 271

XXXVE Dutum angulum veclilineum cum antiqui geo-
metrae in Wres parles secare vellent, huc de causa haesita-
verunt, Trin genera problematum geomelricorum slatuimus,
quorum alia plana, alia solidu, alia lineavia vocamus® . Quae
igitur per rectas lineas et cireuli circmnferentias solvi pos-
sunt, en merito plana dicantur, quonimn linewe, per quas
ciusmodi problemate solvuntur, in plano originem habent,
Quorum autem problematum resolutio adsumptis una pluri-
busve coni sectionibus invenitur, hnec solida appellatn sunt:
nam ad corum constructionem solidarum figurarum superficie-
bus, nimirum conicis, uti necesse ost, Terlium auten relin-
quitue problematum genus qued lineare voeatur; nam practer
ens (uas diximus lineas aliae variam el contortiorem originem
habentes, quae ex superficiebus minus ordinatis ot motibus
implicatis gignuntur, ad constructionem adhibentur,  Quales
sunt et lincae in locis qui ad superficies vocantur? repertae,
et permullae aliae magis etinm varise a Demetrio Alexandrino
in “linearibus constitutionibus” et a Philone Tyanneo ex im-
plicatione plecloidium 3} alisrumque varviarum superficierum
inventae, in quibus mullae el mirabiles proprictates insunt,
El nonnullas ex his lineis longiore tractatione dignas iudiea-
verunt recentiores; sed unn quidem vel maxime excelli,
quam “mirabilem” Menolaus nuncupavity. Atque ciusdem
generig aliae sunt, velu! helices sive spirales, tetragonizusac
sive quadratrices, conchoidos sive conchiformes. cissoides sive
hederae similes. Al geometrae non medioeriler errare viden-
tur, si quando planum problema pev conieas vel alias carvas
lineas, olque omnino si quid per alienum genus solvunt,

4) Confor supra Il cap. 20,

9) Conl. supra IV propos, 28,

8j Ibldem propos. 29,

%) Chasles, Apergu historiyue, p. 93 versionis German,

xal Elineg xad revpayuvifovaen zal xoyd. ut seribamus, sundet lthei M
cop. 20 similitude (nisi forte seriptor huius loci Elexre omisit, quo de-
leto 7# posl verpey. recte posilum esse apparel) 27, xopyoredsic 8
invilis AR . #funrg Unmo agere Ivide aduol. % ad Lating,
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LIBER IV. PROPOS, 84, 273

quale est in quinte Apollonii conicorum libro problema de
porabola®j, vel illa quae in libro de helicihus ab Archimede
adsumitur solidi inclinatio in circulum % ; neque enim soli-
dum adhibere opus est, ut theoroma ab illo propositum in-
venirl possil, scilicet ut demonstrelur circumferentiam civculi
prima conversione descripli aequalem esse rectae quae a prin-
cipio helicis ad tangentem ducitur?j. Sic igitur oum proble-
mata inter se differant, priores geometruze illud de anguli
sectione problema, quod natura solidum est, per plane in-
quirentes solvere non poluerunt; nondum enim coni sectio-
nibus uli consueveran! caque de causa ambigebant. Sed
postea alii per conica angulum triparlito secucrunt, quod ut
invenirent hane quae sequitur inclinationem adhibuerunt.
Dato perallelogrammo rectangule afyd el producta recta Prop.
By, oporteal reclam ael ita ducere, ut eius segmentum &l
inter &y et productam By abscissum datae rectae acquale sil.
Factum iam sit, et rectis sf & parallelae ducantur dy
- qt. lam quia recta &} cl data ot ipsi Oy aequalis est, data
igitur est dy. Et datum cst puncium d; orgo punctum y
ost ad circumferentiam circuli positione daté (dal. defin, 6;.
Et quoniam rectangulum fyd ot ‘datum est ct rectangulo quod
rectis B & continctur acquale, datum igitur rectangulum
sub f% &, id est rectangulum g0y~j. Krigo punctum 3 est
8) Quinto Apollonii conicorum libro ab Halleio ex Arabice sermone
In Latinum converso theoremata de maximis ¢l minimis continentur
ot in his complura de parabola inveniuntur; sed nullom esl pro-
blema, quod ad hunc Pappl locum referri possil. Quare in promplu
est suspicari mpwrey pro méunry legendum esse, ac viluperari Apol-
lonii primi libri propositionem 52, id est problema de parabolee in

plano consiructione. At vero alia quaestio est, num lre Apolionius
reprehensus sit.

6; Conf. infra adnot, 1 ad propos. 43,
7) ldem theorema accuratiuz countistum vide apud Archim. de
helie, propos. 18,
Y RS 4 ) Quia propter elem, 4, 43 reclan-
7 o ,!0 gulum Byen roctangulo eord acquale est,
reotangulum igitur afyd acquale est ree-
~|7  tangulo anor, id est rectangulo sub g

@ e = e, 1 et sub BT 4y (Co.
1

Pappus 1.
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LIBER V. PROPOS, 32, 215

ad hyperholam?); sed idem alam ad circuli circumferentiam
positione dalum; ergo punclum # datum est,

XXXVH. Componetur problema sic. 8it datum paral-
lelogrammum reclungulum afiyd, et magnitudine data recta
#, ot huie, producld ad, aequalis sit dx, el describatur per
punctum & circa?; asymptotos a2 fy hyperhola 649 (hoc
enim deinceps propos. 33 demonsirabimus), el per punclum
% circa ocenttum & circuli ciroumferentia 3 hyperholam in
punclo # secans, ot ipsi dy paralleld ducth gb, grae pro-
ductam @y i { secet, iungatur {& reclum yd tn puncts & se-
rans ; dico rectam el ipsi g aequalem esse,

lungatur enim 5d, el rectae ze pavaliela ducawr 74;
ost jgitur

Lok = BL- Ly, et propler Apollun, conic. 2, 42

= T e

<Ly = Py -yd; ergo
gé :2"37 =[?"J y i, r?d est {guia §C: 8y = el : ag, o
dirimendo 7% : By =& : ag = ye : 0¢,
el componendo [ : fiy = 0 : de
== yd : dg; ergo esl
Cﬂ = Js.
Kt sunt parallelae; ergo parallelogrammum est dely; itaque
&) = 8y = dx = p.
- XXXVIIl, Hoc igitur demenstrato datus angulus reeli- P
: lineus sic tripartito

G & secatur,
" S P Sit enim pri-
N T mum angulus acutus
Sy T afy, et a quolibet
A rectae S puncto du-
¥} "—'_;}’“ catur perpendicula-

vis ay, et complelo

1) “Ex conversa 12 socundi libri conicorum Apollonii; sequitur enit
ut punctum 7 sil ad hyperholam eaudem, in qua est punclum & Co.
£t conf. campositionem problematis,

2) Graccum aépl codem sensu redil infra propos. 38 el Vil propos.
204, 208, 308, ubi Holleius quoque cirea interpretalus est. Forlasso
iurta aptins videri poterat; sed ipsum vocabulom a Graeco scriplore
usurpatum relinere msluimus,

fne

rop.
32
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LIBKR IV, PROPOS, 33, 217

parallelogrammo aygl producatur- fa ad punclum &, quod
qeddent ile swematur, ub, juncty ge, segmentum eius de inter
rectas see ay abscissum sequale sit duplae o (hoe enim, si
sit pavallelogrammum rectangvlum, velul aydl, lieri posse
superiore problemale demonstratum est;; iam dico dati an-
gult afy tertiom partem esse angulum gfy.

Bifariam cnim recta ds sceelur in punelo %, et iungatur
an; acquales igitue inlee se sunt rectae dn e e’ , ideo-
que 0s = ay. Sed ex conslructione esl 9¢ = 2af; ergo
aff == ay, et Lafd =L apf. Sed est Lapd =2 L asy
= 2 [ d8y; ergo clism [ a6 == 2 [ d3y. Naque, si angu-
lum add bifariam secucrimus, angulus effy erit tripartilo
seetus.

XXXIX. Sed si daws angulus ¢fy rectus sit, sumemus
rectae fy quodlibet punclum y, et in basi gy acquilaterum
triangulum 30y describemus, et angulo dgy bifariam seclo
habebimus angulum oy tripartito sectum.

XL. Sit sutem angulus afy oblusus, et reclae (7 per-
pendicularis ducatur 86, et anguli §8y abscindatur lertia purs
angulus 88%, atque item anguli acuti @B tevtia purs angulus
§86 -~ hacc enim a nobis supra (XXXIX et XXXVIII) de-
monstrata sunt — ergo lotius @y anguli tertia pars ost an-
gulus &pf. lam si angulo &% acqualem ad utramque rocta-
rum af By consiituerimus, datumn angulum obluswm Lripartito
secahimus,

XL, lam vero problema supra {(XXXVI) dilastum sol- Prop.
vemus!), Duabus rectis af By, angulum quemvis ad 8 con- .”

*) Nam quia rectus est angulus dee, punclom e« est in oircum-
ferontia semicirculi dae, cuius centrum 5. (Co.)

1) idem problema breviore ratione solvit Apollonius conle. 2 pro-
pos. &, neque tamen haec quam Pappus tradit resolutlo propria qua-
damn laude caret. Unus problemalis casus, st recium angulum asymp-
loti contineunt, infra Vil propos. 204 traclatur, ubi vide aduet. 1.

in A 5. 46 A' in marg. ($), om, B 8. imo ST ywricr AB,
corr, 8 9. g A in marg. S}, om. B 26, 8dyg Hu auctore Cn
pro 81y 98. 20. div i 1] nd EBZ ndd. Hu 29, ororjoduede
AS, orqodpede B 8%, e AV in marg. {§;, om. B
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LIBER IV, FROPOS, 88, 279

linentibus?) , positione datis, datoique puneto &, describatur
per & hyporhola circa asymptotos ef fy.

Factum ium sit, et sit descripta hyperbole 0, ot duca-
W per punclum § tungens eam recta ady, et dinmetrus 739,
ot roctae fly paralleln 69, Krgo rectav yd 6% positione du-
lae sunt {dat. 26. 28), el datum punclum & (dal. 25). ki
quoniam sunl reclse af f7 asymploti hyperbolue, ot tangens
recta ay, aequales igitur sunt vectae ad dy, et id quod ab
ulraquo fit quadratum aequale est quartae parti figurae ad
diametrum 70 constitulue (hoec enim ab Apollonio secundi
conicorum libri proposilione 3 demonstrata sunt,. lam guis
sl yd = da, propler purallelas y3 89 est eiam 3% = Je.
EV data est #9; ergo cliam Ja data est {dat. 2). Kt datum
est punclum &; ergo cliam a datum est (det. 27); ilaque
recta ad positione s magnitudine data est (dat. 26), itew-
fue ay (quic ad = Jy). Ergo ctium quadratum ab ey da-
wm est {al. 52), ot est acquale figurac ad 40 constilutae®; ;
orgo haoc quoque figura data est. Et magnitudine data est
recta ;0 {est enim dupla #6, quae propter dal. 26 magni-
tudine data esl, quin utrumque punctorum B 6 positione da-
lum) ; ergo etiam rectum figurne latus (sive paramelrus; da-
wm est (dat. 57). Naque preblema hue reductum esi: po-
sitione el magnitudine rectis 38 ot allerd, quue reclum Jatus
vocutur, datis, circa diametsum pd describatur  hyperbola,

9) Hoec oddite sunt ex Apoltonii ), c.: "Korwoay dvo sifsins ol
AB A ogoloer yuriey negifgorn vip npls 14 4,

3; 7b npbs vij H4 #¥doc dicitur rectangulum quod diometro 53 ol
parametro % continetur, Conf. Apollon. conic. 3 propos. § ¢t ipsum
Pappum infra VIl propos. 204, ac vide proximam aduol,

a punclo & in wlramgue partem ducatur langens de dy, 5. wl l1d SO
ABS, corr, Co 12, xad i @4 A¥ in rasura (pro xal &4, ul videtur)
18, xad [ante dodeiaa. add. Hu auctore Co 14, 16 dnd 4@ Co, 10
T4 AsS, 70 8y B cod. Ca 46 47, dedousvip G dofhiv A, dedoudry
dils dodiv BS, corr. Hu auctore Lo 47, 1dr B AY, distinx, B
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i g pév BT nagdddnhog Nyxdw % A0, = d2 BO io,
i OA, wai Slevydsion § Ad exfefidgedn ini v I,
émilsvydsion 68 xai §) BA 2upsfhijodw xai wj Bd lu,
xslodw § BH, xai w6 Greo wijg AT Toov ¥orw o dmd wijgh
HA xai ivégag vwig vig K, xal rwegi dedpergor vy Hd
zui by vip K yeyodgdw tmsgfody ) EAZ, dove vag
ravayopdvag i vip HA wagaidirovs elvae zfj Al 4
Goa AT dpdrvevar g vopdjg. wal dosev § .Ad wfj AT
lon (dnei xai §) B@ wj @A), xal gavegdy &w %6 dg’l
Enarbpag viy A4 AT vévagyov dow vob nodg +fj HA &-
dovg' at doa ABI dovunvwvol sioe zig EAZ msofodis:
sbyeanvar dga Oid 10i A wnepl wog doSsloag #Islag
dovurnrisovg trsgfods,

67 . Kai 8Mwg vig dodslong wequpsgelag w0 volvor
agaugeitae pégog, ywplg Tig veboswg, ia ovsgsod vdov
TotodTnu.




LIBER IV, PROPUS, 35, 281

cuius recta ad quam quadrata applicantur erit altera illa
quam dizimus, ol cae quac ordinatim ad 48 deducuntur paral-
lelac orunt roctae cuidam positione dutae, scilicet ay*j. Hee
autem solutum ost primi conicorum libri propositione 53.

XLIl. Componetur hoe modo. Sint rectae positione da-
tac aff By, el dalum punctum 8, ol ipsi By parallela ducatur
63, el ponutur $a = (39, et juncta ad producatur ad y, at-
que item iuncta 68 producatur, Ipsique &8 aequalis ponatur
fn, ot quadrato ab ay aequale sit rectungulum quod recta
56 ol aliera quaden % continetur, ot circa diametrum 448 et
voctum latus (sive parametrum) » describatur hyperhola &6f,
ita ut cae quac ordinatim deducuntur ad 3¢ ipsi ay paral-
lelae sint; ergo recta ay coni sectionem tangit {conic. 1, 52).
Et est ad = dy propter paralleles 89 98, quia a% = 98},
alque apparet uadratum ab utraque rectarum od dy quar-
tam parlem esse figurae quae est ad d**); ergo reclae af
By asymploti sunt hyperbolac &80 ‘conic. 2, 1. 2 ilaque
per punetum & circa datas rectas asymptotos hyperbola de-
seripta est.

XLIL  Aliter datae ciremnferontiac terlia pars, non l’:.wzp-

adsumpta inclinatione, abscinditur per hujusmodi locum so-
lidum,

% Horum verborum oxplicatio cum ox omni Apollonii conicorum
opero .tum e libei primi propos. 42 ct 58 pendet. Copila doctrinae
Apollonianne breviter ac luculenter exponit Chasles, Apercu ole, p. 15 sq,
versionis German,

** Quonism cx constructione est ay? = x.yf, el «f = 0y = § ay,
est igilur ad¥ = dp? = | ay? = L xoqd. Rectangulum sutem quod rec-
tis x nd continetur ipsa est figura quac suprn “ed nd™ (v6 wpos vij 1.4
¢ddog) dicilur ‘adnet. 3.,

1. Sdvevras AB, Sdvuras § ) doindj) 4§ K coni. Co ‘al conf,
évépng Tvdg cap, 66 el aapd Tiy Erépar eddeiey Apollon, conic. 4, 83
5 uf add. $ 11, 42, xal aegl Srcurrgor viy HA wai spdlay vi
add. A? in marg. !BS); post ¥ in A un lillera periit murgine fulii
decurtata, itaque lacuna in 8, « autem intorpolavil B, i K corr. Co
20. ul AV in marg. BS;

3
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Solay B, corr. 8 10, iora) xelndw coni. Hu 48, 44, rar pro
16 core. ob 10 dno #J add. (0 15, dpa Hu pro fmov 48, rpls
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LIBER 1V, PRUPOS, 34. 283

Positione date sit recta ay, o) a dalis in e punctis «
inflectatur afy, quao angulum ayf duplum enguli ya8 effi-
ciat!); dico punctum 8 esse ad hyperbolum 3,

Ducatur perpendicularis #6, et ipsi y8 uequalis abscin-
dutur de; orgo iuncth S erit [ fey == [ Byu = 2 [, yap
(e hypothesi;, Sed est etiam L Pey = [, yoff + L affs; cryo
Lyaf = [ afis, iluque erit ¢ = ag, Ponatur ctinm &, = de;
orgo osb yd = 4 yL.  Sed ponatur otiam yy = § ay (elem.
6, 9;; crgo datum erit punclum 3 dat. 2, 27;, el erit
yy—y0 =g lay — g5, id est 16 = }al., El quia est
fet — et = fo* (e:t enim 36 = fet — &0 el &8 =
&L}, el

fa? — &2 = da-af )fesl enim propler clem. 2, 6 da - af
= ae? — &t e, ul demonstravi-
mus, ag = fg, ost igitur
da -+ af = fd?, i;d ;sl (quiu demonstravimus esse af =
3 ad. 0y = R4 "
Ergo punctum 8 est ad hyporbolam, cuius transversum latus
figurae ad axem cunstitutae st ar, veciwn autem Jatus triplo
miaius quam az*}.  Et apparet rectam yy, quac inter punc-
lum y ot coné seclionis verticem 7 abscinditur, dimidiam pur-
" lem essc transversi figurac lateris ai.

Et compositio manifesta est. Oportebit cnim reclam ay
ita secare, ut ¢y duplo maior sit quam gy, ot circa axem ay
per punclum n describere hyperholam, cuius reclam figurae
latus sit wiplo maius quam ap, ot demonsirare cam cfficere
duplamy quam diximus angulorum proportionem. Atque hy-
petbolam hac ratione descriptam abscindere tertiam dutac

1) i est, punclum g ita sumstur, ut lrionguli afy angulus ayg
duplus sit alterius qui est ad basim, Sed angulus «y8°aul acutus est,

ut in hac demonstratione ac fignra seriplor supponit, aut rectus, aut
oblusus, quibus de casibus vide sppend.

#) Significal scriplor, quotcunque puncla § hoc modo sumantur,
ea omnin csso ad eam hyperbolam quain postea ipse describit.

*: "Cum cnim rectangulum du-ag, hoc est quadiatum ex pd, tri-
plum sit reclanguli «d«dy, habebit quadratum ex g0 ad rectangulum
«ddy proportionem candem quam figurae rectum latus ad {ransversum,
quara ox conversa 1. primi libri conicorum punctum # in hyperhola
eril” Co,  EV conf. p. 281 adnot, *
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1. ovvadew A, corr. BS 4. 9. vay AP A, distinx. BS 3. u.f
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AR BT add. pigos iy BT ABS, del. Co 9, dpe i AIE ABY, Gua
«fy B, com, 8 10. at JEZR A, distinx, BS 4.3 A4 tijs A8, 1]
core, 8 5. % BI jante vijg EZ: Co pro § B 17, 1 ET AB'S,
distinx. B3 {vel B?) 18. 49, npeovnmegfodn A, ace, gravem add, B,
corr. S 19, %l v wpoo@daee nepgepslarg ABS, corr. Hu avclore
Co 24, Fi At in morg. (BS) 28, 5 aspupepaia N, 1 nep-
qeprey corr. vecentor manus .diverse, ut videtur, ab A%, § megr-
o fpaccy BS



LIBER V. PROPOS. 33, 983"

circuli circumferentiae partem facile intellegitur, siquidem
puncta @ y termini civeumferentiae supponuntur3,,

XLIV, Alia ratione nonnulli resolutionem problematis de
tripartita anguli vel circumferentine sectione exposuerunt sine
inclinatione. Sit autem in circumferentia proportio; nihil
enim differt, angulumne an circumferentiam secemus.

Factum iam sit, et

—— A circumfoerentise affy tertin

/ d.- | Y pars fly sit abscissa, ef

/ - ‘ ~] \'\Lf\ iungantur reclue af fy yo;
S PSS ergo est Layf = 2L fey.
@ TTTT T T Ty Bifaviam secetur angulus

ayf recth yd, et ducanlur
perpendiculares ds SL; est igitur ad = 7™}, itaque etiam
ag = &y; ergo datam esl punclum & dat. 7. 27}, lam quia
o8l ay t 98 = ad : Of (elem. 6, 5 == as; &, vicissim igitur
o8l ay : as = 9B : &l Sed est ay = 2as; ergo etiam yf =
2ef, idooque y9% = 4 b2 id est B2 4 {¥2 = 4&ll Ilom
quia data sunt duo puncta & y, et perpendicularis ducta est
8L, et datad) est proportio sf?: 802 + [y?, punclum igitur §
est ad hyperbolam3,. Sed idem est ad circumferentimin po-
sitione dalam; ergo datum est punclum . FEt compositio
manifesta est.

XLV. Datum quidem angulum vel circumferentiam tri- Prop.
partito secare solidum est, ut demonstravimus; al datum an- 35
gulum vel circumferentiam seeare in datam proportionem li-
neare est, idque demonstratum a recentioribus; sed a nobis
quoque duabus rationibus ostendetur.

3) Jativg problematis compositionem persoguitur Commandinus;

praelerea multa hoe loco addi possunt, quae ad omne Ty arsprdy
gonus pertineant.

¥ "Quia enguli day dye sunt aequales” V2,
4) Est scilicot €2: 8824 {32 = 1: 4, ul slalim demonsiratum esl.

5) “"Demonsiralur hoc a Pappo ad finem septimi libr! propositione
987" Co; nihilo tamen minus idem interpres suo ingenio aliom et re-
solutionem ot compositionem problematis apposuil.
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LIBER 1V. PROPOS. 88, 287

Sit enim clrculi xA$ circumferentia A%, quam in datem
proportionem secave oporteat.

Ad contrum circuli ducantur rectae A8 98, et ipsi 9p
perpendicularis fx, el per punctum » describatur linea qua-
dratrix xady reclam A in puncto @ secanst), et ducta per-
pendicularis a¢ in puncto { ita secelur, ut proportio af : {&
aequalis sit datae proportioni, in quam angulum secare vo-
lumus, ot rectac By parallela ducatur {4, et iuncta S6 pro-
ducalur ad g punctum  circumferentiee, et ducatur perpen-
dicularis oy lem quia propter proprietatem lineae quarlra-
tricis est ut ae ad dy, id est ad (s, ita angulus afy ad an-
gulum d8y%), dirimendo igilur est ut af ad Le, id ost ut
data proportio, ita angulus ofd ad anguium &8y, id est cir-
cumferentia 4x ad ud.

XLV Aliter autem circuli agy circumferentia ay seca~
tur hoc modo?),

Similiter ad centrum dicantur vectae af yg, et ab ini-
tiv B describatur helix 8dy, cuius genelrix sit recla fy**,
et datae proportioni aequalis sit de : &, et per punetum £
oirca centrum S describetur circuli circumferentia & helicom
in § secans, et inncta BL producatur ad 3 punclim circum-
ferentine circuli goy; est -igitur propler helicis proprietatem
ut recta 68 ad B, id est ad fe, ita circumferentia yyer ad
¥7°°*), et dirimendo ut ds ad &8, ita circumferentio ay ad

1) Tacite igitur scriptor supponit dalam circumferentiom minorem
esse circuli quadrante.

¢ Ex hulus libel cap, 45 (XXX) extr, efficitur esse ut circumforen-
lins 23 : A9 : 48, ito reclns x8: «e : Jn; ergo propter clem. 6, 33 est
e Oy = [ 199 : [ ups.

4) Cont. Kliigel, Mathomatisches Wbrlerbuclo vol, IV p. 442.

#3) Conf. sapra cap. 31, unde apparel hoc leco i 2r vij yevéoe
m.‘mav. quam nos breviler genelricem diximus, candem csse alque
llam doydr vig asprepopds.

*¢%) Hoo ipsum demonstrat Archimedes de helic. propos. 44; sed
idem efiam ex hulus libri propos. 49 sino negotio efficitur.

A cm ot, ut vldetnr, cnd Co), ud;' n, corr. 8 Co 28, fovae AR,
corr, 8 99, ag % AT3 AB cod, ‘o, corr. § (o 80, § ANHI (v

pro y 41
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LIBER IV. PROVUS, 36, 37, 289

yy. Sed proportio de: ¢f aequalis st dae; ergo eliam
circumferentine az ad yy proportio sequalis est dotae; ite-
que sectn est circumferentiv in datam proporlivnem.

XLVIL. HNine manifestuin ost fieri posse, ut a doobus Prop.
cireulis inucqualibus aequales circumferentise abscindantur,

Factum enim sit, ot abscissue sint aequales circumforen-
liae apg p&d: sit autem maior civculus agf, cuius centrum s;
ergo yuae ipsi y3d similis est civcumferentia maior est qua
anf. lam sit circumferentine enf similis y3; ergo proportio
civeumferentiae agg od 79 data est, quippe quae eadem sit
a¢ proporlio totarum wiriusque circuli circumferentiarum sive
diametrorum i, Sed e hypothesi circumforentive ayf y39
intor se vequales sunt; ergo etium proportio civcumferentiac
790 ad 4 data ost. Kt divimendo dale est propurtio civeum-
[ferentive 68 ad 9y; ergo problema eo veductum est, ut cir-
cumferentiom y3d in datam proportionem in punclo & sece-
mus, id quod superiore propositione demonstratum est.

Componetur sic.  Sét minoris civenli centram §, el pona-
lar ax = y{, alque circumferentive 796 aequalem in cireal
ayd abseindere wporteal.  Secefur civcumferentia 8%y in pro-
portionem «s — 3§ : yL, il sl ex : 2a, ¢ civcumferentive 9
similis abscindatur civewmferentia ayf; have igitur ipsi y36
aequalis eril?).

XLVHL. Aeguiorure triangulum constituatur, cuius uter- Prop
que ad busim angulus ad reliquum habeat datam proportionem.

Factum iam sil, et constitwtum sit triangulum efy, o
cirea centrum § per @ y deseribatur cirenlus ayd, et produ-

{) Similes inaequalium circulorum arcds in endem proporlione esse
ac totas circumferentias Graecus seriptor effici voluil ex elem. &, 15,
nimirum arcus, quibus aequales anguli insistunl, sunl enedem tolarum
circumferentiorum partes cte.  Circulorum autem circumferentins inter se
esse ul dinmetros (ilagque ctinm ut semidiamelros, vl est In composi-

lione huius problewmlis, Hemque IV propos. 96 ¢l 39 in hae Pappi
collectione demonstratum invenitur V' propes. 41 et VIl propos, ¥2.

9} Hace addenda esse censuimus, quo facilius verba, quae sub finem
analyseos Graecus seriplor posuil, intellegerentur, Paulo latins eadem
explieat Co.

Fappus 1. 14



204 HAHHOY EYNAPQPHE A.

priodw § AB 2nt vd 4, aai dnslelydw § 4T, dnel odv
Miyog doziv dodsly wig dmd wiv I'AB ywvlag medg wiy
bred vy ABI, vui doser wijc tnd ABE fulosa v wedg
g A, Ayog dge dodsig wai wig Vo I'AA yuvieg welds
oy omo A4, diove aui vig AU nwegupegeiag 1egog wiy AI's
loyog. &msl olv i Ald mspupdoata w07 Jexvmdiov sig
do%évva Adyor wérvugear, Jodév tuvey 10 I, xal Sodéy %4
sidee vo ABI' zoiywror,
SvresHjocear 06 obrwg. Sosw yde & dodeig Adyos,

Oy e Syav travégay vi'v 7edg v Adass ywvedv rgdg wiy 1o
Aowmiy, 6 zig EZ ngbs ZH, »oi seqpiodw 5 ZH diye
#g @, wai duxslodw winkog & . Al mepi vévigoy 36 B xai
Srapsrgov wiy A, xai vsvpijodv §j ALA regupbpaa wasd
% I, dove slvee dg wip AI' nequpépsiar moog wip I'A,
oirwg iy EZ mgdg Z@ (zofzo yag meoyéypamvar, il
xadohov ndg 1§ doYsica meguplpera el JoSévea Adyor
wéuverar) , wai dnslsvydwoar ai BI I'd 4. dnsi olv
dover wg §) AI' wegigigaca mls vy I'd, wovvéony dg v
V0 4AT ywvie mgig iy dnd AAT, olzwe i BZ npic 18,
aul 50 Simddoe vay imopévwy, dg Gga 3 Yo I'AB mgog
wip dnd ABT, ofswg § EZ nedg ZH* lcooxsdds dga vi-
ywvoy quvésrazae 50 ABI Eyov txavépay viv modg vjf fdost
yondy Aéyov Eoveay v dodévia nedg vy oty

14 pb. delayudvov Oy wvobvov gavegdv wg duvewdy -
yedae mokiywvoy gig windov lodrwhsvgor wal looydvioy2s
nlevgdg Eyov Boag dv g &rvdly,
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cad. Coj, corr, 8 Co 1. dodér &aviy 16 I'] Eoniy non perspicuum, 76
I paenc evanidum jn A extremo folio {16 7" om, B! cad. Co, reslit. B8
Ca;, JoBsival elow al mpde 10 13 yowlas coni, Hue (vide Lalina) 45, xed
— 47, réureras interpolatori trlbuil Hu 48, i 4I' paene evanuil in A,
«y B, resituit S % (anto dné 4AL) om, AS, add. B 19. 7pbs
76 om. AB cod. Cu, add. S Co 20, § dnd I'AR pacno evanuerunt
inA, 4 omd Juy S, i bnd 0f cod. Co, restituit B (Co) 20, 3, nede
rir Hu auctore Co pro apds 1 24, ud9" add. B, u9 Pacis. 2368




LIBER (V. PROPOS, 88. 201

catur af ad J punctum circumferentive, o\ jungatur dy, lom
quia proportio anguli yaf ad angulum afy dota est, et an-
gulus ady est dimidius afy,

—~d €T data igiur est proportio an-

) \ guli yad ad angulum ady,

h itoqque etiam  circumferentiae
‘ Y el dy ad ay (elem. 6, 33). lam

quia semicireuli circumferen-
lia ayd in datem proporiio-
#T  nem secta est, datum est
e J g gl punclum .y‘*}, ¢l triangulum
afly specie datum,
Componetur hoe modo. Sit enim data proportio, quam,
ut proposuimus, uterque ad hasim angulus ad reliquum ba-
beat, &l : {7, et recta Ly bifariam secetur in 3, et exponatur
cirenlus ady circa centrum § et diametrum «d, et circum-
ferentia ayd in punclo y ita secetur, ut circumforentia dy ad
ye in eadem proportione sit ac recta & ad [ (hoc enim
supra propos. 35 demonstratum est), et jungantur rectae fy
ye y0. Jam quia est ut circumferentia dy ad ya, id est ut
angulus day ad ady (elem. 6, 33), ila recta ef ad {#, itemque
LOay:2 L ady =cb: 2L3, estigiur
LyaB:Lafy=el:{n
Ergo aequicrure (riangulum afy constilutum est, cuius uter-
que ad basim angulus ad reliquum habeat datam proportionem,
IL. Hoe igitur demonstralo apparct fieri posse, ut in Prap,
circulum inscribatur polygonum aequilaterum et aequiangulum, s
quolcunqgue quis pracceperit lalera habens.

) Qu’a semicirculus «yd in dotam praporiionem sectus est, in
candem anguli seeli sunt; ergo datus ulerque angulorum «fy y8¢
{dat, 7), unde statim efficitur triangnlum «fy specie dstum esse, nam
wlerque ad basim angulus dimidio y8J aequaliz est. Ergo Graeea Jo-
9¢v davey 16 T suspecla nobis videntur, eaque in adnotatione eritica
emendare templavimus. Quae si tamen servanda sunt, scriptor dodér
dovey 76 I" ninus accuveto posuit pro “positione dnta est recta gy, at-
que ox dal. 30 et {0 conclusit trinngulum specie dalum esse.

19
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LIBER IV, PROPOS. 89, 490, 203

Sed hoe quoque facile perspicitur, quomodo circulus in- Prop.
venialur, cuius circumferentia datae reclae aequalis sit.

Inventa jam sit cireull @ circumferentia rectae y aequalis,
¢l exponatur quilibet circulus #, cuius cireumferentiac aequa.-
lis recta & inveniatur per quodratricem (propos. 26 extr.).
Est igitur ut y ad d, ita radius circuli & ad radium ecireuli ),
Sed data est proportio 0: y, orgo etiam radiorum proportio
data est. Et datus est radius circuli #; ergo ctiam circuli «
radius datus est (dal. 2}, itomque ipse cireulus e (dat. defin, §-,
Et compositio manifesta es.

L. Recld aff positione el magnitudine datd, per puncta Prop.
« f deseribatur circuli circumferentia, quae ad rectam of 10
haheat datam proportionen,

l—-—mm_.—.——q——_——-————-{
» ‘:‘ F._'_'*—\_‘_ . P £ —
'\
B SN
@ e%?}r,d d NN
\\19'/|
/ )K
/
. | \
I 1 L
ﬂ Ty xu é

Descripta iam sit circumferentia ayf, ot exponatur cir-
culi quadrans {ze positione datus, ct deseribatur quadratrix
£9#, et centri angulo qui in circumferentia ay consistit ac-
qualis constituatur angulus snd, et ducantur perpendiculares
Ap 9v. lam propier lineac quedratricis propriclatem (XXX)
erit ut circumferentia ¢A4 ad reclam Ly, id est ul recta Ay ad
g (propos, 26, ita circumferentia de ad rectam $».  Sed est

%) Vide supra p. 289 adnol, {.

dentur  oureosarm » Dnd A, i add. BS . oitwg §j AE Co pro
obrwg % AR 2. d¢ §) 8H Co pro dg j AR agbs vy HA AR,
sed In A non sotis perspicuum cst 4, unde mgos vip ye B
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dodév ¥6 A+ Yéoe dga § AE, dovs xal 5§ ATB megi-
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Kai § adovdsoig pavegd. Oel yop v do%évee Aoy 1s

1. y] ON (anic npa; AM, Co pro & 6K 3. ¥ij¢ AI'B (o pro
Tiig ART A § bad FEH ywvia A8, corr. B 1) bmd ), B
Co, v dud gl 8 cod. Co, in A litterae _lres post bnd evanuerunt
5. fove BS, tn A scrlptura evanida vé EI A, distinx. 8 (v 3 { BY,
corr, B 6. 1. oiirws — ebdeiar add. Co 0. %6 @ Co pro 4
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LIBER 1V, PROPOS, 40 29H

ut vecta Fy ad a4, e Gv ad Ag; ergo olinin ex wequali in
perturbate proportione (elem. &, 23) est ut 9y ad 4z, ia
circumleventia ¢ ad rectam Ap*). lam sumatur circuin-
forentine ayp contrum &, et rectuo aff perpendiculoris dues-
tur Spy; ergo ex construcltivne angulus yfe ongulo &4 ac-
qualis cst. Fl sunt centra § 5; ergo ub circumforentia ay ad
reelam «g, id est ut rects vy ad g **), ita circumferentio ayf
ad reclam af. i ex hypothesi dala est proportio circum-
forentiae ayf ad rectam eff; erge etiam rectac 9y ad
proportio dalu est. EY magnitudine?) dota est g2, ergo otivm
9y magnitudine data (dat, 2); ilaque punctum & est ad eir-
culi circumferentiam, quuae centro y e radio 9% describitur,
Sed ex hypothesi idem punctum est ad lineam [Jx; ergo
punctum 3 positione datum est, ideoque rocta 33, sive yIi,
date positione (det, 26° ; ergo eliom angulus syh datus est?),
Et est acqualis angulo ySa, ot positione datu est y§ datum-
que punctum «; ergo af posilione dele est, itaque etiam
circumferentia ayf3),

Et compositio manifesta est. Oporlel enim datae pro-

*} Haec brovius, si circumferentiam uneis () significamus, sic per-
scribuntur,  Quoniam est
Ly :ogx == (ed) : v

iy (ed)
ot $p:qh= 9 :dp "o A’

, multiplicando it
%

*#) “Proxime enim oslensum est, ut #n ad ¢, o esse circum-
forentiom € ad rectam lineam Au, hoc est circumferentinm «y ad «o
vectam” Co, ot conf. supra p. 389 adnot, 4 (elenim rectae Ag «p intor
g0 sunl ut radii circulorum, quorum centra % §),

{) Quamguam nitio resolutionis scriplor quadrantom Jne positione
tanlummodo, non magnitudine, datum esse supponit, famen, posilo el
descripto illo quadrante, recta nx (cuius ad ne proportio dala esl ex
proprietate quadratricis) data esse dicilur cliam magnitudine, quae qui-
dem proportionaliter pondel ex magnitudine rectas n¢. Ergo dalorum
doctrins ab Euclide tradila paulo amplificata esse videtur a scriptore
huius problematis, Sed tola ea quaestio, ut admodum digna est quae
accuralius pertractetur, ita fines hule editioni propositos egrediatur,

2) Hoc ex dalorum 30 convorsa seriptor effecisse videtur,

8) Quoniam cireuli circumferentise punctum « dalum est, dalusque
angulus «fA lest enim duplus efy), ex datortm 90 efficilur datum osse
punclum 8; ergo recla e positione ot mognitudine date est (dol. 26;,
Htaque etiom circumferentin «yf (dat. defin, 81,
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LIBER 1V, PROPOS, 44. 207

portioni ¥} aequalem facere dp:gx**"), ot cirea centrum g
per punctum ¢ deseribere circumferontiom, quae quadratricem
in puncto -9 secet, et jungere rectam i, of, rectd «f bifu-
riam seclt ac perpendiculari o€ constituld, rectam ¢ ita du-
cere, ut ca cum recta S angulum aequalem angule #4;9 con-
lineat, ot cirea centrum § por punclum a describers civeuli
civcumferentiam ey, quae quidem ad basim «f proportionemn
eandem ae (uae data est habebit,

I, Neque incredibile est angulos incommensurabiles in- Plup
veniri pusse Nam por hoe procinun probleme cliom cius-
dem circuli circumferentiae incommensuvabiles sumentur, e,
si unum angulum vel circumferentiam rationalemn supposueri-
mus, reliquus anyulus vel circumferentio irrationalis fiot.

Exponatur quadrans efly, in

@ eoque deseribalur quadvatris «ed?,
/,a\ et, wt libel, ad eam linewm ducatur
a3 N recta fe, ot ipsi fy parallcla &,
.al...__ X4 N et abscindatur 39 ipsi 8y longitu-
' N\ \ dine incommensurabilis {elem. 10,

|
P / i . 10}, o ducatur 38 paralicla ree-
o i lae rg, ot iungatur d8; dico angu-
A= v 8Ty lum et angulo SBC incominensu-
rabilem esso,

Ducatur perpendicularis dv; est igitur proptor lincac
proprietalem ut sx ad dv, ila angulus &3¢ ad angulum 8L,
Sed est gz incommensurabilis ipsi dv (quin item By ipsi #9;
ergo elinm angulus eff angulo dB8L incommensurabilis erit,

4) Datam proportionom a scriplore veclis o 71 expressum esse, olsi
Pappus non diserlis verbis tradlt, tamon inde spparet, quod in pximu
figura liltera p repoﬂlur.

%88} |d esl “facore 37 = ovyx : ", vel ex volerum usu luquendi
“cum magniludine data sit g%, luxla dotam proportionem a recta y{
absciaders 96",

*) Proples quodralricis proprietatem (XXX; circumferentine «y :
py 2 Ay ioter se sunt ut reclae ¢f : &x: &y ergo propter elem. 6, 33

ee! e Jv = [ ufy: [ 28y

.ll{ !m) md i Hé 15y BO AsS (cod. Co), Ji # ay 7ij G ste. BY 02
fy 1ij 9y BY, corr. Cy
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3. v8% add. B, ¥f 8 4. dvddvaw ob ABS, ob om. Co, corr. Hu

5. megl 1ar_bis scripla in A, weel tely Edlxaw om. Co 8. qrd
Co pro § LB A7, webs dmspfolsjv ABS, corr. Hu 48, Sp0ks Hu,
JE A® obducts prima scriptura (BS) i) I'Z add. Hu (idem alieno

loco add, Co) 49, 30, xal ¥f zijg] el in A vix persg&uum. unde
roil B 20. Adye Hu auctore Co pro ddyoy 21, wdir OK A, distinx.
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LIBER V. PROPOS. 43. 299

ot, si angulum gL rationalem supposuerimus, irrationalis erit
angulus d8L.

LIl Inclinationis eius quae ab Archimede in libro de Prop.
helicihus adhibetur!) resolutionem tibi apposui, ne illum li- e
brum percurrons haesitaves. Quam ad rexolulionem hi gui se-
quuntur loci adhibentur, qui ad alia quoque permulta pro-
blemata solida utiles sunt.

Sit recta linea aff positione date, cique a dato punclo y
occurrat rocla quaedam yd, et ipsi of perpendicularis duca-
tur de; sit autem proportio y8 : de date; dico punctum & ad
hyperbolam esse.

Ducatur per y perpendioulari parallela y{; orgo punctum
{ datum est (dat. 28. 25). Et rectae af parallela ducatur
&n, productae y§ in n occurrens, ot fiat y8 : de = 44 : (9 =
yL + [x*) ; ergo utrumquo punctorum ¢ x datum est?). lam
quia est y02 : 8e? == y[2 : {93, quarum proportionum ulraque
data est (dal. 50); data igitur est etiam quac subtrahendo

1) Quoniam vel ipse Pappus vel alius soriplor, cuius problemata
Pappus in hanc collectionis parlom receperit, non solum hoc loco, ged
eliam supra cap. 59 diserlis verbis dicit ab Archimede in libro de he-
licibus iniuria solidi problematis constructionem adhibitam esse, et
hino omnis argumentalio seriptoris, eaque ingoniosissima, pendet, pri-
mum cavendum osse videtur, ne forte temere ot imperite Archimedis
rationem reprehensam esse exislimemus, Al vero si slatuere licest
non cam Archimedis operam editionem quae ad nosira tempora por-
venlt, sed allam quandem interpolatam illi scriplori in manibus fuisse,
et haec reprohensio, quam apud Pappum legimus, in interpolalorom,
non in Archimedem, cadal, ol extrema huius libri verba facile expli-
centur, quibus rursus Archimedem (immo interpolatorem) scriptor vi-
tuperat, ac tamon veram rationem (id est demonsirationem per plana,
quac quidem sola reperitur cum in loto Archimedis ipsius de helicibus
libre tum propositione ducdevicesima) o theorematis de helice ropeti
posse profitotur. Denique terlium restat, quod in cogitalionem indu-
camus: fleri potuisse ut hic seriptor in Archimedis por plana demon-
stratione occultam latere solidorum problomatum rationem ludicaret,
quae quidem quaestio hic paucis dissolvi nequit.

*} | est, cum magnitudine data sit ¢l sfadnot, 2), juxta datam
proportionem ¥4 : J¢ a recla yy abscindatur {9, ot ei acqualis .

%) Quoniam dala sunt puncla y £, recla ¥¢ magniludine data est
(dat. 26); ergo eliam {8 {x magnitudine datae (8); alque caedom po-
sitione (38) ; ergo elism puncta $ x dale (27,
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dodév %6 74 - w0 dga 4 oyusior Envstee nagafodis ravee-
aouévig die sy A Z B, fg abwv aviv 6 EZ.

vii. Tolzwy zc@(:/syqamcemv 7reox£¢yéw;. e,
argoyevopévy tov tobnov wovrov. Hdose Ureog aixhov Tob

1. 10 KO A, distinx, BS 75 E Copro v @  mpds bmepfoly
oyouirns A:B,, npbs brepfodiiy dpyopdrns S, core, Hu 4. %, vdr O E
Co, voii [f A, vwidu B, 1050y 8 L ryyadd. 8 4§ ST Copro
§ 4% . 4 anusioy liu suctore Co, j|/ifl] Ay b...... B,y vevenne 8
1. 't'u;musw 7«9) tot fers lilterao ovanidao in A et congrua lacuna in
B, uryr,a.‘m dgee S, yap vestituit Hu 18, % JH Co pro 4 4T
19. B4ase Enveren voluit Co 20. vdv A4 Z B Hu auctoro Co pro
vig AZB 24 — p. 308, 48, tolum problema propter seripluram
in A passim ovnmdam dn reliquis quoque codicibus misere cormp!um
om, Co . vdedd, S, yTO B 4. 22 mooxeudry | ///////////
n(myeraytm A(S), TPOREPLTY «vveereeennnns YVOUévy B, medplyua v 2§
Ggyijs mpoxtéusvor Mevar Hu 2!. -'}écm Gtog xUxlov 700 of p, 303, 1,
e v adrdi evanuerunt in A, om, B, restit. § (nisi quod false abri)
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doder Gou ©o £, wai
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LIBER IV. PROPOS. 48. &4, 3

fit §0%:up Y, id est et : up.pd Kt dota sunt puncia
# & ergo punctum & ad hyperbokum est quae transit per
4 &%),

LHL St rectn a3 positione el magnitudine data, eiyuo Prop.
perpendicularis ducatur y8, et sit rectangulum quod reclis
ay yf continetur acquale ei quod dald quadam et yJ0 con-
tinetur; dieo punctuin & positione parabolam allingere.

Recta enim af bifaviam secolur in puncto & ot porpen-
dicularis ducatir e, et quadrato ab &8 aequale sit rectan-
gulum quod datd vectd el &, continetur; erge puncium { da-
tum est?, Bt recian of paralleln ducatur 46; ergo per sub-
tractionems quadratum ab ey, id est sb 50, aequale est yec-
‘tangulo guod dath rectd et {y continetur?,. Kt datum est
punctum {; ergo punctum & parabolan per puncta o {
transeuntem, cuius axis est el, auingit®,.

LIV. Uis dewonstratis probiema ab initio (LI] - proposi- Prop.
tem solvitur hune in modum 4, 4

4% Propler elom. 2, 4 est 062 = {32 4 Do 4 2 SO Sed est
QL Uy = 2oty ob 99T 4 xSy = zyeqlt (elem, 2, 8, ergn
Get o= {92 4o zpoy, Haque J&¥ — (8% e= w098 (Co). Data est aulem
propostio ¢02: xy«y% propler dat. 4.

#44 Eril enim elus hyperbolae transversum latus (sive dinmetrus)
9%, et rectum (sive parametrus) ilud quod ad 9x est ut &g? : dnoqn
ex 21, primi libri conicorum Apollonii (Co},

4) Rectu enim & mogniludine data est {dat. 57); alque eadem po-
sitione (30); argo punctum ¢ datum (27),

2} 8it data recla 9; itaguo ox construclione est
B = 9-¢{. Sed propler clem. 2, § est
B = ayyf + 52, el ox hypothesi ay. 38 = & -9J; ergo
G 8 = Gyt =432, Id ost & {p = gl = b,

8) Quia ex constructione est €8¢ == §-¢g, et, ut statim iadnol. 9;
demonstratum esl, gd¥ = &0y, est igitar
it =g gy
ilaque per puncle « {'d @ parabolam transire efficitur ex Apolioni
conje, {1, 30,

4) Operam infinitam, ul videbatur, ac sncpius desperatom lundem
eo usyue absolvimus, ul fegi problema posset of, guid voluissel seriplor,
gquodammodo divinorl.  lem figuram nosten coniecturn delineavimus,
llaque via quasi premonstrota flevi poleril, of, si quid aliis quogque
wiile ad propositum venerll in mentem, totus locus in infegram resti-
tuatur,
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A, alv@ He, abt] 8 wijc BT Hu, 1 EI' ABIS, 1ig y¢ B!

Jobirrog Hu pro dodly dy 8. pevufd B, perk AS 8. meguplpaiar
fony 1jj 9éoe vevovaar B ¥ dodeloy conl. He 5. ¥ ¢a S, tij
Ed AB 8. mobs dpbés fiydw paene evanuerunt inA 6. 7. agoo-
S¢oes vij BL A, ngedlos 1 fy B, neds Sduer vij By S, vi corr. Hu

7. 700 A Hu pro ro¥ 4 wgoopiglyrar Hu, nmpf|[Anver A, wgofiéply-
T S, om. B % Ad A8, vij ad B, om. B! 8. lan Hu, lonf A,
Yapv BS tij A4 ngbs dpdic dylovnuey W JZ, ¥é Eou Z oy
usiov tovey cont, Hu 9. 7pds bnsggory Hu, [[j/f bnsopoky AiR),
ntgde Umepfoliy 8 b ind BAT véi imb AJT ABS, corr. Hu

40, Jodeioa # AL ABIS, corr. B! 44, xad vis O} B, xad tiig «l 8,
a2t tijg 9Z A (incertum utrum A an ) 19. 10 Z &Ko woog I,
tot Hitlerae ovanidas in A, e ..... wgoo B, ... Goa 7Agde 8 mega-
floij Hu, vregfoln vogre comparel in A, Smepfodi) BS  avedof}f//]]|
A(BIS), dradoyoy Séuee abyd B3, ardhvoes (quae fuerit glossa margini
adscripta), tum vodrg conl. Hu Ah, mepupegslas ABS, corr. Hu

aby/| A, ¢drd B, adrd 8, corv. Hu 15, yonodusvor AB?S, corr.
BY  post srpopdyuare Viginti fere lillerae ovanuerunt in A 18, Jux-
voovoir A (sine » 8), duxvor BV, Suxpivra BY g odd. Hu

16. 47. post +ipeiv quindecim fere lillerae evanuerunt in A, Fons sup-



LIBER IV. PROPOS, 4. 303

Positione datis circulo oy in eogue rectd fy, et in cir-
cumferentia punclo @ dalo, consiruatur inter rectam Sy el
circumferentiom 85y recta, quue cui-
dam positione datac aequalis sit et
ad puncium 7 inclinet,

Factum iam sit, el constructa
sit recta y§ ipsi sa aequalis, et ree-
tae By perpendicularis ducta &} ipsi
ad acqualis. Iam quia ad fy posi-
tione dalum a dato puncto @ deducta
est of, eique oequalis perpendicularis constituta 0 {propos,
42), punctum igitur { est ad hyperbolam (quoniam est 34 - oy
%= ad.0s = [d.de). Et est dats ds; ergo rectangulum quod
veclis 86 Jy continetur aequale est ei quod datd rectd et Jy
continelur (propos. 43); ergo punctum { est ad parabolam.
Sed idem ad hyperbolan esse demonstravimus; ergo datum
est punctum § ., ... .. .. hoc problemate Archimedes uti-
tur, ut rectam circuli circumferentiae acqualem inveniri posse
demonstret. Sunt autem qui illum minus recte solide pro-
blemate usum esse coarguant ipsique demonsirent fieri posse,
ut per plana roctam cirouli circumferentise aequalem invenia-
mus, siquidem theorematis quae de helice proposita sunt
utamur.

plet Hu, edeiay BSS, tonw vij BS 48, SAe/// eloquév//[ A, vostit. BS
post Sswpiipuciy add. wunmov duvayaryne onép sorv adypwr (sie)
Seoppudrwy Emmsdue xer aregeay xae yoapumixwy A%, vilog 1oil vijg
ndnmw vob ddcduvdofus auvaywyiic vevdgrov Gmep Lorly drdnppdy
Sewgyudrer tnnddov cle. B, Tob §oV gipllov télog S
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wito 08 pador wg dv fredggov xal &y ivdgotg pdv wrhel-
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dogiip dyyeie va xaloduere wnpla ndvia uéy diiflorg Yox

2zel Gpote i wagansipeve, v 88 oyipare Edywva, ToiTo
0" 81 navd nva yewpstoony pyavivear sgdvoiar oitwg
& uddupsy, wdving pdv yog goreo Ostv va oyjuasw
augareicdal v alhidotg zai zotvwvely xard Tag nhsveds,
Tru ) voig pesalt wegandiguipany quclrroved viva Fespu

4—4, naxacr detardplog aurayuyne ¥ mepeyst ds arpxoions
rav iogv aepluerpor Eyorrar sinéduy oxpudrwr ugouu})qlms xee 1
ch).lm' {superser. 0) e duyplml., T iany mlqm'uuv &ory m.t(u lryq_uu
aG wihnhe e xee T agst AHBS) 3. 30r xixior B, tobs wbxdovs

Paris. 2468 SV “de A3 vide supra) 4. aregeciv om. B 6. peyes
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Pappi Alexandrini collectionis liber V.

Continet figurarum plancrum gegualem perimetrum habentivin inter
s el cum circulo comparalivnes, item figurarum solidarum aequalom
superficien habentivin inler se et cum sphasra comparationes.

PARS PRIMA,
Figurarum planarum comparationes.
Sapientiae ac mathematicorum cognitionem optimam qui-
dem et perfectissimam, clarissime Megethio, hominibus con-
cessit deus, sed particulam quandam etiam nonnullis anima-
libus rutionis expertibus jmpertivit. Hominibus igitur ratione
praeditis tribuit, ut considerate et scienter omnis agerent,
reliqua nutem animalia sine ratione id ipsum quod ad vitae
necessitates utile est naturali quodam instinelu quaerere vo-
luit. Atque hoe ita comparatum esse cum in aliis animalium
generibus permultis, tum maxime in apibus cognoscas, qua-
rum non solum disciplina ot erga reginas obhedientia admira-
hilis est, sed diligentia ac munditia in colligendo melle, et
in eodem custodiendo prudentia atque assiduitas multo etiam
admirnbilior. Ambrosiae enim, opinor, libamenta quaedam a
diis se perferre confidunt ad eos homines qui attibus ingenuis
stadent, quae munera cum in humum ve! lignum vel aliam
quamcunque deformem rudemque materiam lemere nolint
effundere, ex suavissimis qui in terris nascuntur floribus
praeslantissimos conquirunt sucos atque inde mellis recepta-
cula, quae favi vocantur, omnia inter se aequalin et similia
el cohaerentia, specie autem hexagona comparant, Sed eam
operam geometrica quadam prudentia peragi hac ratione in-
tellegamus. Omnino apes vasculorum latora inter so com-
ponenda et colliganda esse putabant, ut ne alienac res in

Betor (sine ace.] A, ueyéosor BS, corr. Hu 14, xel add. Sea
4. 15, 1ijc &v avraic ackiveduis ABY), raiy nolirslias S, abraig core.
Hu, nolevsfug B 45, svmibun AR, corr. S 46, 3 nepd {post
xedagirygs) Hu pro mowt 17, modlv A, corr, BS 20. yiv 3
Sidor coni. Hu 7. adrrag Sea pro advreg

Pappus 1. 20
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yuvov usilov Zovey xal yweiioar Svvavar rrhsiov péhe vij
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intervalla incidere et mellificia corrumpere possent. Tres
autem figurae hoc. quod propositum erat efficere poterant :
ordinatas dico et aequilateras et aequiangulas; nam insequalia
apibus displicebant, Nimirum aequilatera triongula et quo-
drata et hexagona absque dissimilibus supplementis inter se
connexa possunt latera communia habere; nam locus qui
circa idem punctum est aut sex triangulis aequilateris ac sex
angulis, quorum quisque duarumn partium recti est, com-
pletur, aut quattuor quadratis ac quatiuor rectis angulis, aut
tribus hexagonis ac tribus hexagoni angulis, quorum quisque
unum rectum el lerliam eius partem continet, Pentagona
quidem tria non sufficiant ad locum qui circa idem punclum
o8t replendum, guettuor autem superant, quia tres pentagoni
anguli minores quattuor reetis (nam unusquisque rectum an-
gulam cum quinta parle conlinet), qualtuor autem majores
sunt, Nec vero tria heptagona circa idem punctum ita col-
locari possunt, ut latera inter se contingant, siquidem tres
heptagoni anguli quatiuor rectos superant (nam unusquisque
reclum angulum cum tribus seplimis continet); eoque magis
ad polygona quae plura etiam latera habent haec ratio trans-
ferri poterit. Sic igilur cum tres figurae, eaeque aut tribus
aut quattuor aut sex angulis, per se locum qui circa idem
punctumn est veplere valerent, propter insitam sapientiam apes
ad mellificium eam eligebant formam, quae, cum plures an-
gulos haberet, etiam maiorem mellis copiam quam reliquae
duse formae recipere posset.

Et apes quidem nihil nisi hoe quod ipsis condueit no-
verunt, formam hexagonam maiorem esse ot plus mellis re-
cipere posse quam quadratam aut triangulam, siquidem ae-
qualis materies in construclionem cuiusque formae consuma-
rob spurium, nisi forte adrdy dedit seriptor 48, @ l"A, « I’ BS
14, ol qBdred) odx dpxel vel ob mépuxe cont, Hu 45, pap add. Hu
47, xed £ A(S), xal € B 48, o8dd] olivs conl. et lacunam post resdy
£pdopwr siotuit Mu 2. noloyorwripoy A, corr. prima men.
2%, aurdy (8ine ace.) A, adrdy BS, corr. Hu 26. stlarro ABS
98, adrd Sra pro adrec 9. edraic ABS, corr, Hu

20+
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9. « add, Hu 44, xixjor (fino ace.) A, corr. BS xal wei-
evor coni, Hu «l HK&.A A, distinx. BS 28, 3 omd AEZ AB,
corr. 8 7. xed b &' dpded rais 5 Spais] quamquam ciusmodi
res per se consentaneas veleres mathomatici interdum adnolant, tamen
haoe verba maiorem inlerpretamenti quam gentinac scriplorac specient
prae se ferunt
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wr; nos aulew, qui malorem apibus sapientiae indalem pro-

fitemur, subtilius de ca re quaeremus. Nam figurarum pla-

narum acquilaterarum et acquiangularum, quae aequalom am-

bitum habent, ea semper maior est quae plares angulos ha-

bet; omnium autem maximus est circulus, si aequalem cum

illis perimetrum habeat. Sed primum demenstrabimus
pelygonorum ordinatorum (id est requlurivm , quac in- l‘wp
acqualem angulorum numerum et sequalem perimetrum
habent, id quod plures angulos habet semper ctiam
muius esse,

1. Sint duo polygona aequilatera et aequinngula afy del,
et sinl aoquales eorum perimelri, plures autem angulos ha-
beat del; dico el maius essc quam afy.

P Sumantur cir-

[ .
AN\ \  culorum circa po-
lygona descripto-
rum centra 9 9,

/ 4 ot ducantur per-
pondiuulams o

94, et jungantur

er % 3 1 ¢ ay gy 69 9L, lam

quia  polygonum
&dC plures angulos habet quam ey, pluries recla 67 metitur
polygoni def ambitum quam @y polygoni afy (nam perimetri
aequales suppositae sunl); ergo ay maior est quam oL: ita~
que ctiam ax maior quam 61 cquoniam ax = } ay, el di
= § 0. Ponalur wu = A4, et iungatur uy. EL quia, quota
pars est recla ay polygoni fy perimetyi, cadem pars esl an-
gulus ayy qualtuor veclorum -quoniam asquilaterum est poly-
gonum el propler elem. 3, 26. 28 aequules anguli in uequu-
libus lateribus consistunl;, ac perinde, quota pars esl recla
6L polygoni de perimetri, eadem pars cst angulus 89¢ quat-
tuor rectorum, ol aequales sunt perimetri, ost igitoe

ay :perim. afy = L ayy: 4 B, Sed est

perim. el : 6L =4 R : [ 69, ot perim. afy = perim.

del; ergo ex aequali
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d¢* foov & dga wg § Al ugog tr,r dl, olfswg 7 7 vno AHI'
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uy A ).omq doa § o HMK sijg Snd @AA é).aoaww 1
dovw jj dmo @d./l i'm; V70 KMN - aai Eovey Yoy q d«'l
% KM* xai § 40 dga ';77 KN Yoy dovly: ;ml,‘wv aqa i
64 vijc KH. Voo 8¢ ab respluetoor psilov &pa %0 bmo
AO zai vijg megiuéroov vot ARZ mepisyduevov dpdoyuviov
o8 dnwd viig KH xai vijg, negiuévgov %05 ABI. aai doger1s
sy slgnuévwy ywolwy Yulon v& moddywva - psitor dpa ¥o
AEZ moldywvoy voi ABI. (¢d yag Swog toov dovi sijg
nsguuérgov =ijg avtijs ovoyg Tav Sbo sddvyeduuwr, rai ai
Bdasg Gnooe ai OA HK, =al dg § OA faog meog iy
HK paaw, olvwg %0 magaddyrdyeapuor 56 dno @A uai
1ig mgmézem) s0b 4EZ nrolvywvov 7pdg O ﬂagalh;).o-
reappor 0 6o rqc HK xai 7ijg nsgepeévpov w06 ABI. xai
¥ qylaq nodbywva & anoa, doss m;{ov t6 AEZ vob ABI".!
5 8. Bovw ndher 30 nalvywvov %60 ABI' wdfrlsvg(w 78
xal looyumov togy Egov iy mrspiussgo 4fj vod AEZ wisdor 15

negepegsiy* Adyw Gue pstlwy oviv 6 JBZ wbxhog vof ABI
sTodvywrov,



LABER V. PROPOS, 8. 311

ay: 00 = L any : [ 69%; orgo elimn ax : 04, id est
aw ;px = [oagg : { 9. Sed est
ax ;x> L oang 2 L uyx, id quod in lemmatis ad sphac-
rica demonstratum est ) ; ergo
otiam
Loamp: LOSA > Lagx: L uygx, ilaque
Lopmn > [ 034, Sed est angulus x, utpole rectus, ae-
qualis angulo 4; orgo per subtrac-
tionom
L qux < L 964
Sit Lapy = L A03; el est ux == d4; ergo est oliam xy = 13,
itague 43 > %, Sed aequales sunt perimetri; ergo rectan-
gulum quod recld A9 et polygoni dsf perimetro continetur
maius est quam id quod rectd xy et polygoni afy perimetro,
Et horum rectangulorum dimidia sunt polygona?); ergo po-
lygonum dsf maius est quam apfy,

II. Sit rursus polygonum afy aequilaterum et aequi-F

angulum, cuius perimetrus aequalis sit circull el cireum-
ferentive; dico cireulum dsf maiorem esse polygono affy.

f) Lemma sphasricorum a scriplore citatum nostra setate periisse
videtur, quod ita restituit Commandinus, ut demonstrel triangulum anu
maius esse quam ssctorem onu, et trian-
% Rulum uyx minus quam geclorem unf; esse
i autem Inter se triangula ut au : ux, ot sec-
| tores ut [ anp : [ pnE; ergo ap : pux >
! L anu: [ pyx, el componendo ex : ux >
o | Fm;x: unx. Sod forsitan scriptor illud
P : emma spectaverit quod infra propos. 27 le-
&£ 2 ] gitur. Sic igitur ad Archimedis de sphaer.
£~ et oyl. | propos. 4 ot @ proveceverit, aique
ostenderit primum rectam px minorem esse
quam rectam ué, eoque magis quam cireum-
forentiam ué&, tum rectam ap malorem csse quam tangentem ex u ad
«y ductam, corue magis quem circumferentiem og, unde efficiatur
au:ux > | agu : [ unk, ot cetera perinde atque antehac,

$) “Nam triengulum 9J¢ dimidium est rectanguli quod J5 el 32
continetur™ Co, unde illa quae supra posita sunt facile efficiuntur (quae
tamquam consenlanea Graecus scriplor omisit).

o R

8. 9. viic imd 146 ABS, corr, Co Sca 17—24. “vide ne hoc
scholium quoddam sit librarit incuria hoc loco lnseru_:_m", Co A7, laoy
8, dngov A, sed dv expunclum, drvgoy B 84, g% wid. B

rop,
?
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Eidiip9w vob udv AEZ wixdov xévsgov 56 @, tob 8¢
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%3 ABI" v6 AMNEO, 1ol dnelsigdw § @4, wai vaPevog
do voi H &ni vy AT e § HK. dwel olv peifwys
doviv §) v0i AMNEO rolvydvoy negiusrpog vijg vob AEZ
xUxdov nepupegslag, dg &v 3§ wsgi opalpag wai wwiirdgov
Apyppidse dSndrsrvar [8ed ¥ megréysty adriy), 4 8¢ voi
xixdov respepéoaia ion foviv f voi ABI nodvywyor wepr-
uévow , wai i) 08 AMNEO molvydvoy wsplpergog peliov v
tijg voi ABI nmolvydvou megiuérgov. wnai dorev Spow i
modvywva: psllwy dga §) Ad wig AK. sai Eorw Gpocor
%0 AHK volywvoyv v AOA voryvp inai yag te Gda no-
Abpwva Spocd doxe) + pailwy doa wai § OF zig HK. io;
d8 i voii JEZ wiudov wrsprpépsta 1jj Tof ABI sodvydvor Vs
respuuévoq + usilor doe ©o Brd vig 4O nai vig w0 AEZ
avxkov wrepupegelag o Do zig HK xai wiig voi ARI
modvywvov TeeQuuérgov. xai dose o pév dnd Tig 4@ zai
tiig vob xduhov rcegigegsiag durddotov voi JEZ zvxhot
'zai Todivo yag drd Appundovg &v v wepi vEg vol uinlor
wequpsgelag dédecwzar), v 88 P vig HK xai tig vof
ABL wolvydvoy neguuévpov Surddotor tof AR nodv-
yvov, xal ta juian: psitwy &pa & wdudog tot ABI mo-
Avyaivor,

6 . On pdv odv vo Eud zig meguuéreov rob uitxdov 2
xal vig . Tov xévreov denhdatov Lare 108 xtudov Moy~
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Sumatur cireuli dsf contrum &, et cireuli gui cirea po-
lygonum afy describilur centrum g, el deseribatur cives cir-
culum del polygonum Aurfo simile polygone afty, et lulus
o circulum tangat in 8, et iungstur 94, el ab ¢ ad ey du-
calur  perpendicularis x. Tam quin polygoni AurEo peri-
metrus maior est circuli d¢f circumferonlia, ut in primo libro
de sphacra ot cylindro /propus. 2 ab Archimede exposilum
est, ot circuli sl circumferentia aogualis est polygoni afy
perimetro, ost dpilur

perim. Auvgo > perim. afy. Et sunt similia polygons ;

ergo

A0 > ax. Et quia lola polygona similia sunt, esl cliam

A 436 ~ A anx; itaque

38 > .
Sed circuli def circumferentia acqualis ost polygoni afy pori-
melro; orgo rectangulum «uod rectd $d et circuli de{ civcum-
ferentid continetur maius est quam id quod rectir 4% ¢t po-
lygoni afy perimetro. Et est reclangulum quod rectd 96 ot
cireuli def circumferentia continetur duplum cireuli def —
nam hoc quoque ab Archimede in libro do circuli circum-
ferentia demonstralum est!) — sod rectangulum quod rectd
n« et polygoni afy perimetro continetur duplum est pelygoni
afy; alque wt lola, de inter se sunt dimidia; corgo circulus
del maior ost polygono apy.

NI Etsi rectangulum quod cireuli perimetre et radio Prop.
continetur circuli duplum esse Archimedes demonstravit, ta- A

' Sie a seviplove liberius cilatur Archimedis xixiov uérpyong,
cujus prima propositio esl: mdg xtedog fdog 2ari TRiywre dpdoyenriy,
ob ij pir &x vob wévrpov loy pei var negl 1o Spdjr, i 0i negluergog
1jj dormij.

3. 16 ABE Co pro vo AR 8. due — wdufy interpalatart teibuit

Hu $4, Tt IK AB, corr. § 16, nepufreor AB, corr. 8
marorvor JEZ AilSy, sed in B allerum ror expuncium 17, 10i
ABP Co pro 100 Al 34, nepuy egitag] pezprjosmg coni, Co {conl,

adnot. ad Lat. 5. 7O add. B%
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§ Aéyw &) bre 00d¢ Edoowy. &b yag Svvavdy, Eorw
gldaowv- Suvardy dga megtypdipar riegl tov ABIA wbxdov
nodbyawvoy, diovs 30 Z ywelov usilov elvac soi megi-
veypaupdvov mwodvyurov, &b medregor TETQAYWYOY EQLYQU~H
gsln nsgi vov xbnhov xai Siga dei vepvopdvwy tiv Gro-

§. 0ABF @4 10, vér ABE ABS, core, Co 13, 6 413 T4 A, coniunx,
BS 48, i) HOE &nel ABS, corr. Co 28, o B ABS, corr. Co
21, &ovo AY corr, ¢X ot
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men a nobis idem deinceps ostendetur, ne propler hoe unum
theorema Archimedis librum adire necosse sit.

8it enim circulus afyd, ot rectanguli quod circuli peri-
metro et radio continetur dimidia pars sit spatium £ dico
spatium § circulo aflyd aequale esse,

Sit enim primun,
si fieri possit, minus.
Ergo convenienter iis
quae duodecimo ole-
mentorum {propos, 2)
traduntur in circulum
5 afiyd licet polygonum
ita inscribere, ut id
ipsum maius sit spatio
I, siquidem primum
quadratum in cireulum
inscribatur et circum-
ferentine segmeniorum
quac extra relinquuntur semper bifariam secentur, donec seg-
menta quaedam relicta sint minora eo excessu quo circulus afyd
spatium { superat. Inscriptum sit eiusmodi polygonum afiyde*),
el a centro y ad unum eius latus, velut #6, ducatur perpen-
dicularis 7#. lam quia circuli afyd perimeirus maior est
perimetro polygoni afyds, ac circuli radius maior quam 9,
rectangulum igitur quod circuli afyd perimetro et radio con-
tinetur maius est quam quod polygoni afyde perimetro ot
recth 9. Atque item dimidiae partes; ergo spatium { maius
polygono «fyde, quod quidem fiori non potest; nam ex hy-
pothesi minus est; ergo non maior est circulus afyd spatio {.

Sed nego etiam cirenlum minorem esse spalio . Si
enim fieri possit, sit wminor; ergo circa circulum afyd licet
polygonum ita describere, ut spatium { maius sit quam id
quod circumseriptum est polygonum, siquidem primum qua-
dratum cirea cireulum describatur, el circumferentiis, quae

*) Figura in codice lradito penlagonum circulo inseriptum atquo
alterum circumseriptum exhibet.
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§. drdyene A, dvdyany BR, del. Co duydiorren ARS, core. (o
{conf. cap. 70 6. fadedybow A, core. BS 7§ 10 A, sed O von
satls peespicuum, unde i g BS 8. peijor AB, éorr, 8 18, 16
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inter bina contactis puncta relinguuntur, semper biferiam sec-
tis tungentes ducantur, donee figurarum, quae extra sunt, re-
linquantur quaedam segmenta minora eo excessu quo spatium
¢ circulum afyd su-
perat; hoc enim fieri
posse  demonstratum
est lelem. 12, ). Gir-
cumseriptutn igitur sit
’ oiusmodi  polygonum
§ [ xhuvE, et a centro y
ad unum contacliis
punctum o iungator
7j0. lam quia polygoni
wdpvE perimetrus ma-
ior est circuli afyd
perimetro, rectangu-
lum igitur quod polygoni xAuv§ perimetro et recth 7o conti-
nelur maius est quam quod circuli afyd perimetro et eddem
70, Alque item dimidiae partes; ergo polygonum zAuvE maius
spatio £, quod quidem fleri mon potest; mam ex hypothesi
minus est; ergo non maius est spalium { circulo afyd.

Sed demonstravimus etiam non minus esse; ergo ae-
quale est, Et est spatii { duplum rectangulum quod cireuli
afyd perimetro et radio continetur,

IV, Neque solum planis figuris ordinatis, quac aequi-
laterac et aequiangulne sunt, circulus maior est, sed elinm
its quac inacqualin Intera cb dissimiles angulos habent, si-
quidem eandem atque illae perimetrum habeat, DNemonstra-
bimus enim polygonorum, quae aequalem perimetrum cun-
demque laterum numerum hahent, maximum esse aequi-
Interum et aequiangulum, lam primum theoremata, quae ad
eam demonsirationem adsumuntur, praemiltemus,

Sit triangulum afy, cuius latus af maius quam Sy, of Prop.

recta & minor quam aff ac maior quam fy; dico fieri posse
ut in basi ay duse reclae constituantur, quarum summa de-
guolis sit ipsis af + fy, una autem aequalis ipsi e,
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2. 814 in prompiu est 2wel coniicere ; sed &7¢ hoc sensu infre sne-

plus redit 3, vaig EZ A, distinx. BS, item vs. 8 4 post
tiie 0t TB weliwr add. 4 Z ABS, del. #u (aliter Co, qui lamen cor-
ruplelem auxit, non sustulit) 0. xal «f EZ A, distinx, BS

4, «f ATE_AB Poris. 2368, of «y ¢ S, llem «f AFZ ole, vs. 16
A5, ¢ijs pdv TE AB, corr. 8 17. & vdv AT EZ ABS, distinx. Co
18, lscunam indicavit ob in Latinis explevit, Hem xul (parspdy — 30, vjj
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Sit enim { = aff + fly — &; ergo est

off > { (quia aff + fy =6+, el 6 > fy), ot

{ > f7 {quia rursus af 4+ fy = ¢ + {, et & < aff).
I quin (elem, 1, 20) sunt af + By > ay,

ergo elinm e+ > an
Sed quia otiam sunt ay 4+ fy > ap,
ol &> fy,
et af > &;
multo igitur sunt® ay 4+ & > L
Similiter quia sunt ay + fiy > aff,
et £> fn
et af > 8

multo igitur sunt  ay +§ > &
Ergo ex reclis ay 8 { triangulum construi potest (elem. 1, 22).
Constructwin sit triangulum ady; ergo in basi ay duae reclue
conslitulae sunt, quarum une acqualis est ipsi &, summa Gu-
lem aequalis ipsis aff + fy.

V. Triangulorum, quae aequalem perimetrum et eandem l’mp
basimn habent, acquicrure maximum est, et semper maius id
quod ad aequicrure magis accedit,

Etenim in basi gy
“sint triangula aequali pe-
rimetro, quorum aequi-
crure sit afy, et Ofy
magis quam &8y ad ae-
guicrure accedons (haec
enim  construi possunt
propter lemma modo de-
monstratumj ; dico tri-
angulum ofy maximum
esse, maius autem Ofy

quam &fy.

T4 intorpolatori tribull Hu 9. «f FZ A, distinx, BsS 24, ¢ A
in marg. (BS)



320 JALINOY 2YNAMQUVHE K.

‘Baflsfiiodw § BA, aai uslodw wj U'd loy § AZ,
el drcelelySwoay at Zd AA. dns odv at Z4B vig BZ
uedbovég slowr, xai viv BAI dea usllovég siowv Yoy yig
i Al v AZ;, ald’ at BAI vaig BAI {oa elolv+ wui
wt BAZ Gga vdy BAT uellovég siow. vowvijg dpaigsdelong
sijg B4 Aowuey) ) Z4 wije AT psilwy dovév. o 87 at ZAd
dto valy I'dd Toae sioiv nwarége xardoq: wai pdog i)
%A Bdoswg tig AT peliwy: ywvia dga ¥ Srb ZAA yo-
viag wijg bud JAT pslfwy dorlv: § dga fmo LAl wijg
b A AL pellwy doviv i} Sechij. dumhi] 84 dovev sijg Pmo v
ABI, vovséovwy wiig Sretr .ATB igoonehég ydp w0 volyw-
vov © wai 3 tuwo AI'B Goa peliwy Zoxiv wijg nd JAL.

¢ xslodw avwjj Yoy § o

L 4H" nagdddphog dga

doviv i) AH 3j; BI' did 15
% wap dodda ywviegioap.
&phn9siang ody wijg I'd
dni v0 H wai Emifevy-
9siong vijc BH qavspiv
Gve w0 ABI wpiywroy
voi BAI" psizdv dovwy-
{vov yap b BAI' v
BHT. nmalw Expefhy-
A edw § B.A i 6 K,
el xgicSw ofj AT {oy § K, #ai duwslelyIuoay at KE AE. %
drsl at BEK zic BK, vovréorw wiv BAI, zovséoriy wiv
BET psitovig simy, wawvijg dypasgedelone viig BE dowriy j;
EK zijg EI' psifwy doviv. &bo O3 ui KAE Svai vaig I'.1E
toar sioly &xavégn Exavépq: uai Pdotg i KE pdoswg tig
ET pellowv: ywvia &ga §) dno KAE ywviag zig two FdEw
usilwy doviv: usijwv &ea §) tri KAT 3 Senkij vijg dmo
T4E. «wijg 08 $md ATB 8&doowy | Surdij y atey § fao
KAD (usllwv ydo dovew ) $rd A1'B wijg dud ABI' lomt
yo at v76 ABI ATB; + peilwy dga i) $7c6 AT'B wig tmd
I4E. ovveovdrw ngig tff A1' xai v 4 wjj dud AU'B Yoyt

£

5 bued TAA- pavsgor pag Hre psrakt viv 4K 4K § 44
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Producatur pu, et ponatur af = ay, el iungantur {6 da,
lwin quia sunt
{0 + 08 > B2, sunt igiur cliow (quia af = ay,
> fo 4+ ay. Sed wr consiructione sunt
foa + ay = @0 + dy; ergocliam
> (40 + Oy,  Auferatur communis 80 restal
igitur
(0> 6y, lam quia in triangulis {ad yad est {a = ya,
ol ad = ad, ¢t 56 > 74, est igitur
Llad > { yudy ergo
Liay> 2L yad. Sed est {{uy =2 Laly=2Lapd
am triangulum afy aequicrure ost};
ergo est
Layf> L yad.
Ponatur L yey == [ «yfl; ergo ay fy parallelae sunt propler
acquales angulos alternos.  fam producth 70 ad 4 el junctd
By apparet esse
A afy > A d8y, quin A afly = Ayfy.
Rursus producatur #6 ad #, el ponalur dx = Jy, et iungan-
e x¢ de.  Quin sunt
26 4 e > fu, id est
> (30 4 Oy, id est
> fle 4 sy, communi sublati fe rostat
€ > ey, lam quin in Wianguelis 28¢ 30t o8t ud = 30,
ol de = dg, el ue > v&, osl g
L #0e> [ yde. Frgo
Lxdy> 2 [ y0:. Sed est
L %0y < 2 [ dy8 lost enim [ xdy = [ Oy8 + L 3y
el L dyg > L a8y, quia L pd>
Lapd, et LOgy < Lady, o Lay?
= [ affy ; crgo
L dy8 > L yoe,
Construatur ad rectam 70 punctumque & angalo 80 acqua-
lis y04; apparel enim rectam 64 inter de Jx csse, quoniam

9. af A4H Tis A e, v - JI' N 28, pador sine ace. ),
corr, BS A8, of bnd ABU AU ABR, corr. (' Sea 4%, o006 e
i AB, core. S

Pappus L N
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$rar nagdddyhog ofac xj BI' dic vag vakhaf yuwviug:
&plydelugg doa ti¢ 'K &ypu wig AA iragubhijbov rai
ovprerobong xarg v6 A el dnlevyelang vig BA taveu
w0 BI'4 wplywvor {oor w3 BAD 3ni wig alrig fdotwg
tig 'B zai nagadhidwy vév BI' 4.4, dorve peijor elvaus
70 ABI" vgiywvoy vo& BEI ihdaaorag Bvrog toi BAI.

12 ¢, Hdhw dosw Slo velywra Gpdopdvea Gpota v& ABIK
AEZ {oag Eyovea vag 1" 24 yuviag: Myw G 16 diad AT
A7 &g pedg Taov furi viG ve and BI'EZ dg pudg vai ©i
ano AB dE d¢ wég. 1n

Exfefhijodo yag § EZ &ai vo H, zai weiodw cfj BI'
ioy § EH, wai &i¢ pév zoi H swpaddydog tfj AE dydeiou
ovperivévw 1] AZ Seghydsiog wova 0 K, S 68 voi 4
nagdddyhog 1ff ZH § AQ. &wsi olv Tay doviv i 46 1)
HE &v mapaddnloppdgep , rovréony of Bl 2wl 4 taits
K46 puvia 3jj % Vo, vovrdonty i T, zai o, | @ 1 B,
zal doery) §) K 4 A, loopdne dga v¢ K@J ABI vi-
Jove xal loa w0 Gga o KX toov daviv voig dno KHZ,
wovrdgrw o and AU A7 Gg dg v§ w3 dwo AB JE
dg pedg zai v ane BI' EZ Gg g, el

13 . Ta bumea looaxsdi; rplywva evvappitega vav diri
Taig «italy Jdoest ovvapgosipwy ionorelay ot drwy aro-
polwy pgv aldjdmg zai roig Gpolwg, lvoisguézemy 8¢
wivoig, psiiova dowir.

"Earer Guore lguozsdi tplyore ta AZB BAL, it
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propler wequales angulos alternos ipsi gy parallelu est; ergo
si 76 ad dA pavallelom producatur eique occurrat in puncto
4 et recta @ iungotur, erit

Adiy = A dfy. Sed ex constructione est

A3y > A gy, e supre demmsiravimus esse

Adly < A apty; ilaque erit

Aafiy > Adfly > A gy,

VI, Rursus sint duo triangula orthogonin similin afy Prop.
de aequalibus angulis y £; dico esse b

oy + 05 = By + 2 4 {¢f 4 el

Producatur enim e ad 1, el ponatur ey = fy, ot per
y reclae de parallcla ducatur, quac ipsi {6 productae occur-
rat in z, et per & rectac Ly paralleln & Tam quin est
40 = y& in paraliclogrammo, id est 86 = By, ot L #0¥ =
Laly = apB, clrectus L 280 = L afy, el reliquus £ 920 =
L fay’;, triangula igitur 94 afly similia et aequulin sunt.
Ergo est

#bt = gl 4 LY, id est

ay + 0L = (@f + 082 + fy + &4

VIl Summa similivm iriangulorum aequicrurinm maioy Pl'op
est summd triangulorum aequicrurium quae in iisdem basi-
bus constitule ac dissimilia cum sibi invieem twm illis simi-
lihus sunt, sed quorum sununa lalerum acqualis est lalerum
suinmae illorum,

Sint similia triangula acquicruria (o8 afy, el in iisdem
basibus alia aequicruria triangula &g 48y, quorum sumnwm -

*; Grueca p. 382, 44. el ody — 47, 4 K i A, si absint, nemo
des;derel. ftem progimo lemmnate p. 324, 8. verba Towr yip s —
15, ottt «f M M. Sed veleres mathenmtici eliam in difflcilioribus
demonstrationibus interdum ad ipsa lironum elementa  descendunt.
GConf. infra Simsoni adnotationem ad VIl propos, 463.

1. naq«lhﬂ.mc ABS, corr. Sea Co; 4. 8. ¢nl tijg — Br 44

interpolatori {ribuit Hu e Ty TH A ox TS 7 . or 105 700
BA ABS, corr, Hu 7. = A in moarg. (B, om. S 8, ties 12 A,
disting, BS 17. ra K64 ABS, corr. Co 19, 15 ve Hu pro xui

1o ed om. eliam Co, 21, JALin marg. B, om. S
2]
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$ni v adeiy fdgswy &Mea lononsdi velywve v AEB
BAT loanspipston usv woig A4B BAI, dvipora 8¢ 8
dvidyang [Onr i puviae dnagol glow)+ roiro 88 dg du-
varor xavegrsvddar deigdioeraet Ayw v va ABZ
BAI' ovvaugdvsge v AEB BAI' ovvapporipwr pei-5
Love dumuv,

‘BresletySwcar at EZ AA, zel dufsfijodwoay dui
rag Buosig: vepodor 8 avzag Siga w8 wai weig Geddg: toar
yto sloww at AEZ waig BEZ, sai fldocg iae ai A4 ZB
0z %0 loooxshii ehvar ta volvwva, el pwviar Toae xai v
ouota te JEZ ZEB volywral, dove xai sag Swvig yuviag
Z % Voag slvar [low sloiv vaig ddg, loce 04 sloww xui
«i 4 B, wai al omal ab H H loar: dgYai éga sioiv:
zal Youe at A4H HB, buolwg 8¢ nat at BM MI' {oat eialy,
aai Ogdai at M M. ssuvévwoar olv xave va H M, rails
Sxfspliodw § EH, uai #slo%w aiwjj loy i H@, uai &ne-
Lelydw | @B Foxar &) loy; i, ‘o EBH ¥jj ¢no @BH.
alde § Suwo EBH psilwy viig daro ABI (e xai wig tird
ZBH Yurg* Gpota yag va ABZ BAT wpéyuva) © uai i 6
GOBH dga peitwr wig Snd ABI'* ) &pu 30 @ A ojusia
émilevyvbovoa séuver iy BM, Swonsipérig viig ABI" &-
delag xai zijc @BN &fsfinuévig Ewdev tig AB, im
ddoowy doviv § dmo ABI %ijg dnd GBH, voviéany tig
zare zogueiy i ¥mo NBI, xai nollii i buwd ABI' &do-
owv, dove sy BM téuvsadon tmh tig OA uavd o K2
xul qpavegdy e ob vy MI" éuvee, Pvee pi 15y AM -
14 paddopdvyy véyy war’ &hho cpueiow 100 A Enel ody o
AEB BAY ralg 47B BAT loar sloly Sirdmaviar jip

3, 87¢ — elawy interpolutori tribuit Hu 8, Yow — 48, ol M M|
confl, p. 313 adnot, * 10—12. manifesla glossemala duo del. Hu
13, «f A1 A, dislink. BS 48, xeewee v HAT A, disting., BS 44, §
EH Co Sca pro o @11 20, dpre 1é 6.4 A, disting, BS 98, 1ijs
had @I ABS, core. Co Sea 26, 27. xai qavsnvy - toii A inler-
polatari tribuit Hu
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terum aedualis sit summae literum trisngulorum £67 ey, ipsa
wiangula sutems necessario illis dissimilia {hoc enim construi
posse infre propus, & demonstenbitur) ; dico esse A 08 +

Adagy > &y + A3y

[

lungantuy &
al  producantur-
fque ad bases ; has
igitur bifariam et
ad rectos angulos
secabunt,  Sunt
enim &6 = ¢, ol
s{==¢l, el 0=
AL, quia triangula

' /7 aequicruria  sunl,
i.' // ideoque  anguli
, / aequales, ilaque
:/ cliam anguli ex-
8/ terni [ { acqua-

les sunt; sed otiam anguli  # acquales; ergo eliam re-
liqui 5 7; hi igitur recti sunt, of aequales dy 73 Simi-
liter ctinm Ju pry aequales of anguli g p reeti sunt. Reclue
igilur €7 ad productee secont bases in punelis 3 g, et pro-
ducatur &y eique aequalis ponatur 53, el fungatur $2; an-
puli igitur &3y 98y acquales erunt. Sed est angulus &y
muior angulo afy {quia ctism angulo {3p, qui ipsi efy
aequalis est; nam triangula {82 afy similia sunt ; ilaque
clinn angulus 98y maior est angulo «fy. Ergo recta puncla
# J iungens secat rectam (e, supposith scilicel vectd gy
ol productd 9Py exira af, quin angulus afy minor est an-
gulo &8y, id est angulo vy ad verticem; et angulus A8y
multo minor est angulo ¥8; ilaque Su recld &2 sccatur,
ilgue in puncto x {et apparct punclum x non inter u 7 ca-
dere; nam si ita esset, recta . ipsam Ap productam secn-
vel in alio puncto ac 4. Tam quin ex hypothesi sunt

Oc + &8 + A+ Ay = 8 + {f + Pe + ay, atque

item dimidiac partes
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{unepipssgot), wal ai ypivsar ai BB, wovtionw ol
@B, vaig 4BA Yom slolv, at 8 OB.A vig OA pei-
Lovig slawr, xoi
at ZBA éga iy
QA peliovéy si-5
g, zel $0 dad
suyapposégor
doa sig ZBA vig
qeGg uEiLov dowey
i and @ 1
alda g pév and
ovva;uporéqov
#ijg ZB.A dg peig
loa sioiv v ané
ovrapqorigor 15
Tig ZH AM pe-
ta 1od and ovy-
apporégov sis HBM d¢ pudg, soveéorey vod dud HY,
owe wiy vy HZB BAM rouyuivay dpFoywricov duori-
wwe 'vofro yap mposdelydy:, v 08 ano @.1, zovégmr
i ard ovvapporégor tig OK KA g pdg, tve doriv 1
anty ovvaugorégov tig AM HO g pudg, rovréouy voi
and AM HE dig pudg, psra voi and avvaugorigor zig
HK KM dg wég, vovvlowny v dnd HM, St 70 advd
wgodarydéy - vo dga dnd ovvepgporégor wijg AN SH dg
pedg peza ol ared HM pstiiy done roif and ovvapgqorégoy
vig EH AM dg peds pese voi dnd HM. zowviy dgper-
09w ¥d drd HM« Aowiv dpa vi énd avvaqupozégor i
ZH AM dg qudg psilor dore vob and ovrappordgor Tig
HE AM 6i¢ udg- wai pivee oo peliow § ZH AM digitu
pée zig EH AM ag pig. va 6° tnd 10 abrd Typog dvre
volywva meog GAAnAd doviy dg o fdasig Zover dpe g
uév 3 HE noog HZ, vd 3¢ fplor, vav reuysivey i EHB
ngog ZHB zai va lda volywva [Oinddowa) vo AEB eig
JAZB, dg 08 ij AM medg MA, vo MAID meig vi MAT, 3
zai ¥0 Suchdatoy BAT mgig tho BAl'" zai avvdém dga
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él';' + Jh = [P 4 Ju, id est
93 4 B = {3 4 fo, o
98 4 gl > 44, ergo cliam sunl
{3 4 pa > 94, itaque
B4 fat s> Bit. Sed superiore lemmale demonstya-
vimus esse ‘similia enim sunt tri-
angula orthogonin {n8 auf
B+ Bal? = (Lg + a? + 78 + Bu)?, id ol
= 0, -+ auj? 4 u?, alque item
922 id ost (O + zA)2 = (A 4+ 9122 4 (g + ap; 2, id ost
= A+ &5 2 4 yu?; ergo sunt
o et ot > e + &y,% 4 gut. Commune
auferatur yu?, restat igitur
4 apt> A+ ey ergo etiam
Up + au > At + e, Sed triangula cadem altitudine
inter se sunt ul bases; est igitur
ey p=Aaf: Ald, o, quia triangula &f [y
, sunt dimidia sdg (0P, )
= A g . A B2 Augue ilem
Ao s= O Ay 2 A auy, ac dupla dem, id est
= Alfy: Aealy: ergo compasilis proportio-
nibus, id quod deinceps demonstiu-
bitur, est )

1) Mevito baec quae, ul in Graecls exslont, ita repelivimus eor-
rupla esse videantur; sod mullo otiam diflicultas augoelur ipsa demon-
stratione, quam promittit seriplor lconf. p. 332, 1), deperdiln,  Equi-
dem existimo el hoe loeo el infra cap, 47 ipsam Pappl demonsieationem
ism ex codice aliquo vetuslissima evanuisse, ac (im dubla ills quae
supra leguntor inculeata esse ab interpolalore, qui tamen non valueril
ostendere id de quo ambigitur, qua ratione quibusque lepminis stare
possit aequaltio ) = t”""q + du Y
e oap {nenB 4 wuepy

9, pellwr AB Paris. 2868, ueffor 8, corr. Hu 18, Ao g —
18, i (ante 21 AM ) add. A?in marg. 19, vde 20 BAM Sea pev
errorem; 22, rijc AMHE ABS, dislinx. (o 93, dxo JMU Ewg
ABS, corr. Co 26, peigoy add. Sea, maivs Co, in A est lncunn univs
litterao (in archelypo igitur compendium seripturae fuit, 27, 1ig @1
AM Sea 30, HEAM ABS, distinx. Co. A AM Sea 31, ule Hu

auctore Co pro gis  tijg EILAM ABS, distinx. (o 84. dinddore
del. Hu

T
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noig ovyreipevor viv avrov $gee Aiyov g i EH 13 agig

oy ZH AM, v IEB BAAT veiyonva ngig 1a SALB ABI

totywra: wai voivo yap ESig. ltoowr 08 ovrapupiispag
i EH AM <ig ZH AM cvvaugorégor * $hdooore doa zui
v ovrapepivsge AEB BATL sylywva 1y AZB BAL' ovr-:
apeposépuy ToLywven,

i, "Earw 2ni dviowy fdoswy tiy AB I'd loogzed
rolywve vc AEB T'dZ, xzal § pév AR tj; T'Z iay durw,
i 08 AB vig I peliwy avipowa deu 1 rolywve + Ol
8 &ni vy AB I'd fuona loooxedij toiywra avovivactal,
diore rag & mhsveag adrar lua loag elvac vaig ALB
IZ4 due.

ExzsloYo yae § HO sv9sia toy, otoa saly AEB 171,
el sezpuiodw wewe v K, dore elvas g viy HK mgig K@,
olzwg iy AB Saow wedg Ty I'd, wsrpijudes 08 xai buc-1o
wége rdv HK KO lya zare va A M oyueia.  dnel odr
iy HQ ovvapgoréowr viv AB I'd usiiwv Zorlv -bue vai
at AEB TZA, i ovev dig §) AB mpig I'd, §) HK naig
K@, peilwv doa xal § pév HK tijg AB, | 0é KO zig I'.l.
al vérpnras Enavdpa Slya vy dpa AB HA AK at dén
eiig howreiig peliovée siowy redvey pevadapSaripsvar,  opolug
xal vy I/ KM MO, ovveovdzw odv &z uév viv AB H.1
AK 5t AEB volywvoy (pavegdy yie Sri e minzovaw
2y AEB 61¢ w0 peliovg elvae vag HAK viv AEB- |
uév yog AEB juloaa tig HO, Yoo yip ai AEB vaig
Iz.4, rai ar 8 &ua sésias v; HO, 5 68 HK peliwr i

(

iunlosea viig HO;, & 6¢ vidv I'd KMO v I'Nd (ipolwg

-—

1. 2, agbs e Hu proagds 6 2. apos vi AZEB ABS, corr. (o
4. shagar &pte A, Shdooor dpa B, corr. § 7. IT AVin marg. (B, om. §
anto “Eorw legi voluit Co: 78 8% dmegreddy Seytiaster olywg qud
aulom positum est ila ostendelur) 8. vé JEL ABS, corr. (v Sca
10, 7ap AR AS, disting, B Co 41, di¢ v 7 o nderpdc ABLS,
dg 7€ 1dg corr, B3, acconlus quoque corr. Cu 18, seavds 1é AM A,
distinx, BS 41, 1@v ABIJ A, distinx, BS 34, wedrveg A, corr. B
Paris. 2888 24, rd¢ 7T 4K A, conlunx, BS
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e 4 A Nedd 4+ N gy
§ + au =4 g+ A «fy ‘
U b ap > ey 4 Ay erge clin sunt
A3 + Aepy> A sdf + A A8y
VUL Quod wdem supra [p. 325 dilwtem est, sic de- Prop.
moustrabitur,  Sint in basibus inaequalibus o3 40 aequi-
cruvia triangula sap 0, ob sit ae =y, et ¢ > yd engo
dissimilio sunt triangulo’ ; oportet igitur in basifus of y0
similia triangula acquicruria ita constituere, ut corum sutini
quatluor laterum acqualis sit sunnnae as + 8§ + yL + [

sed erant

ik ¢
: .-"\\ g
rFEN -
g RN \
AR o\
N AN
-'\ \ ,l'l Co
. ~ .
it \ \ . )
/ \. ; _.
Vd @ P hl” Y

Exponatur enim recty 49 = ag 4 83 + y5 + 26,
quue in puncio  ila socclur, ut sil g : 2 = ¥ : ;0,
atque ctiam ulraque rectarum g x4 bifariam in punctis
© A gosecetur. lam quin est
| 79> af + y8 (quoninm ag + &8 > 3, o
yi 4+ 6 > p8, o
af: y0 = g : 2, est igitur
ne > afy, of 23> yd. Lt utraque bifarian seela
est: ergo est
o+ dze>af ol af 4+ x>, el
a3 + nA > Az, ac similiter
a4+ 1} >y, ot 28 4 43 > 2, et
v8 4+ apu S pdh
lam primum ex aff 1A Ax construatur triangulum «&p -
que apparel latera «f §9 oxtra ae eff cadere, quia sunt
yh+ Az > ag 4 g3, sunt enim we + g =L+ 0=
| 149 quin as 488 + 4 + =9, el r&-l—l'/.?
159, wm ex pdzge u& trisngulum ppd ‘simililer enim

T#

-0
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vap &doy guviiarrae,.  nai qaregir fve duota drcae v
tolywra, nsl Sovy dg i, AB aelg 1'd, olvwg i HK neig
K@, zai at jpiosi § v8 Ho noog KM zai § AK ngig
MO, uai at toar gerordpsvor 3 AE neig I'N uai §; BE
HQ()Q ZN. B
3" [TH 08 AEB volywvor woi I'Z_] veeydror nové uév
neilov ylvevar, nosé 68 Eaovoy, woré 8¢ Yooy udzii. Lomw

4

\\\.
'\\\\
\__.‘
; \\ SAF
/ ,//\\,/ \I\\
P A ~~T--~--—‘v¢r F A d

vae rpiywvoy %0 JIPS Yoyy Egov iy pév TP o 2T, 11y

08 PS xjj 4%, tiv 8¢ IS 3 I'd- (o &pa xai Gumd dou
wa I'ZA TIPS wplywva cAAiAog. Engl oty I AB psiwy duziv 10
tiig I'd, voveéomy tig IIS, el ¢t AE EB loar vaig IIP I'S
énei ol vaig T'Z £4 tnavlpa ixaréey, ywvia dgu i tni
AEB %i¢ dno HPS peliwv doxly &nel vai vig tah I'Z.1
peivwy ly),  uelodw § ond IPT pwvia v E loy, s
i, PT %jj PS, nai biweledyda i JUT Toov Gpa zei Huotor b
to TIPT wplyowoy wii AER wotpuivey. 8xfeflioduw 68 1
JIZY, zai o AB Yoy i JIY, et 8rslstydw § PY* uel-
Lwv dga i PY rig P3 uai wig PT izavéga yop rav HP
PT Yoy doviv 1 PS. w0 olv TIPT vobywvor i AED
{oov Lotiv zai Guotov, v 08 JLPS 16 TIPT jzou Loov duziv,
Zav § TS ragdlhriog jj wij PIT, zai b dveddal ywvia
Yoae qorv ab fwd PIT JTITS '$ai yap wig adzig favsci
§. orveorauéra cool. Hu, constitulae sunt Co 6 — p. 382, v
tolum caput 16 interpolatum osse videtur 15, 4 PC rije I'T ABS,
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lalera pp 1 intra % 20 positae sunt;.  Et apparel tiangula
alf yvd similia fore, quoniam est af : p0 = qu : ulh = g 2
= he: pd, id o8t == af: gv = BB 0.

‘Sed triangulum aef modo maius, modo minus fit wi-
angulo »Ld, modo eidem aeguale!. Sit enim wriangulum
agr, cuius latus ng = 78, ol go = {6, et 7o = y0; ergo

est & mpr ™ A 74, lam quia
T ostaff > 90, id est > ma, &t
as -+ &f = g 4 90 iquia as+
6 = y[ <+ [d:, angulus igitur
«sfl maior est angulo 7o (quo-

¢ / / niam angulo y{d maior est’. Po-

notur L seey = [ agf, ol o% =

/ / e, ol iungatur #¢; orgo est

: \"\ G A ngr ™~ Aaef. Producatur 7ro

Z \\ / ad v, silquo = af, et jun-
v galur ov; est igitur ev > po,
R ey 6 jflemque > g¥ ‘est enim ¢z =

ea}. lam triangulum sege (rinn-

gulo ae? acquale est b simile; idem autem triangulum gz
aut triangule meo scqualo est, si recta wg parallela sil
ipsi pze, ot anguli allerni gn¥ 270 acquales sint nam in

1} Latino sermone haec expressimus, sicut Groece cap. 16 lrudila
sunt; sed tamen lulus lucus inter-

13

,_-."i ..... polatus esge videtur, Mitto smha-
¢ R N ™ ges scriptoris vix tolerabiles; ma-
W \ e xime aulem in co peceat, quod av

s NS . f . .
g”\ ~ ,/\ ‘-\‘\\ uequalom af ponit; hoc enims nihil
N Ty Y ad rem, quonism id lantummodo

LT e \4

S \- ;‘\. agitur, ulrum recta per v ipsi gn

""‘““*"Il paraliela ducta extra o cadat, un

¢ infra, on in ipsum o. Ne multa, ad

modum etus quam hic adscribimus tigurae binorum triangulorum sequi-
erurium areae comparandne et termind dofiniendi ervant.

core, Hu auvctore Co A8, 19, deardpe — 1) PXT sativs erat seribere
loy iep 3 PT vj P2, optimum autem hunc parenthesin tamquam con-
sentuncam umutc 2. wory Hu vuclore Co pro elois

‘

‘

n
W
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deer i Pll 1a wplywve wui & wuly mrmg nugaldy, Amg
PIT IS, I} peilbwr doviv aveod, éav i TY napdddydng |
o P, xai § two HTY yovia ¢ daddaé dno PIIT i,
‘wiveree yag wakey w0 NPT i'anv G PYIT: peilor 6% i
IIPY vot TIPS zai ¥0 IIPT dga peliov dowiy voi TIPS )
v 88 § T@ nagdlbrhog § v PI, 6id vag loag dradiad
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LIBER V., PROPOS. 9. 10, 333

cadem basi gz et inter easdem parallelas gz 30 sunt iri-
angula’,

aul maius est triangulo 70po, si recta v ipsi on parale
lelo et angulus 7rer allerno gmew acqualis sit ‘nam ruvsus fit
A ner = A mov; sed est A mgv > A wgo; ergo eliam
A wge > A g,

aut denique minus est triangulo mee, si recla Ty ipsi
@it parallela sit (proptor aequales sngulos allernes grry g
et triangulorum 7er 7egep acqualitatem, ita ut sit A oo >
A 7gg, id est > A rgs);

itaque etiam triangulum asf, quippe quod aequale sit
ipsi gz, aut aequale est triangulo mwgo, id est #4d, aut co-
dem maivs, .aut minus.

Sequitur alterum quod supra dilabum est? xxmsessxnvs

IX. Ilis praemissis id qued propositum orat {supra l'ml'
po 317; demonstrabimus, id est, figararum rectilinearum,
quae aequalem perimetrum eundemgue laterum  nDumerun
habent, maximam esse aequilateram ‘et sequinngulam,

Sit enim polygonum afyde maximum corum, quae ne-
qualem perimetrum eundemque laterum numerum hahent:
dico hoe aequilaterum esse.

Eisi non est; tamen, si fieri possit, non sit af = 3y,
el jungatur ay, in qua Wiangulum acquicrure afy ila con-
stitvatur, ut sint af + Ly = af <+ fy, iuxta IV Iamma. lam
quia V lemmate demonstravimus triangulorum, quae aequa-
lem perimetrum el eandem basim habent, aequicrure maxi-
mum esse, {riangulum igitur aly maius est triangulo afy.
Communi apposito quadrilatero ayde cril spatium quoddam
{ydea el acqualem perimelrum eundemque lateram numerun:
habens ac polygonum a@yds et codem maius, cum famen e
hypathesi «3y8e maximum sit, quod quidem fieri non potest:
ergo afyds acquilatorum est.  Alque apparel polygonum,

Prop.
Yy

2) Vide supra p. 337 cum adnol, 4.

Nud quad supra est lemnm V1 tamquam covoliarium lemmati V1 aub-
iungil
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CIBER V. PROPOS, 44, 336

quod mogis ad acqualitalem laterum accedat, semper maius
esse: nam eliam triangulum, quod ad aequicrure niagis ac-

cedit, semper maius est, ul V lepunate demonstravimus,
X. lam dico polygonum afyds eliam aequiangulum esse,
Etsi non est; tamen, si fieri

5\ possit, sit angulus # maior quam 4.
P ////;\ . Ergo eliam recta ay maior est quam

ye¢ (nam ex hypothesi est aff <+
8y = y0 + dgj. Construantur in
veclis ay 78, quae inaequales sunt,
similia trisngula aly yge aequicru-
via, ut VIH lemmate demonstravi-
mus, quorum summa laterum ai -
Ly + yn + y& aequalis sit summae
«fi + By 4 y0 + de. Trgo summa corum quae stalim con-
strueta sunt triongulorum aly < yn¢ waior erit summi corum
une ab initio erant afy + yde; nam hoe guoque supra lemmate
VIt demonstratum est. Comwmuni apposilo triangulo ays idem
ahsurdum redibit; nam polygonum alyne, aequalem peri-
metrum habens atque afyde, maius evit quam efyde, cum
tamen ez hypothesi hoc maximum sit. Bt acquiangulum est
polygonum afyds; ergo figurarum rectilinearum, quoe aequa-
lem perimetrum eundemque laterum numerum habent, ma-
xima est acquilatera et aequiangula,

Et apparet omnium quae aecualern perimetrum habent
figurarum circulum maximum esse, quippe quem figurd ordi-
ol aecqualem perimetrum habente — aequilatoram dico et ac-
quiangulam — maiorem esse demonstraverimus (prupos, 2,

NI Ad eandem quaestionem hoe quoque pertinel, Cir-
culi segmentorum: quac nequalem cireumferentiom  habent
maximus est semiciveulus. Quod priusquam demonsiremus,
lemmatn quae ad id adsumuntue praemittamus,

Gircalorum circumlerentine inter se sunt ut dinmeteit;. Prop,

Sint duo circuli af y8, carumque diametri af 78: dico

4 ldem lemma fere iisdem verbis enuntintum infra VHI propos. 29
redil.

H
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LIBER V. PROPOS, 48, 937

esse ut circuli of
circumferentiam  ad
cirouli 6  olreum-
ferentiom, ita rec-
tom af ad ¥6,

Nam quia est3)
circulus af : cire. y0 = af?: y82 (elem, 12, 2), o
oire. aff = }aff.circumf. af, ot
cire. yd == | 0. circumf, yd (hoc enim supra propos. 3

demonstravimus), est igitay
af - civeamf. af : 90 - circumf, y& = af? : 82, et vicissim
aff - civcumf, af : afft = yd. cireumf. y3 : 02, ergo
circumf, af : af == circumf, 4 : 98, et vicissim
circumf, af : circomf. yd = aff : 4.

XU. ldem etiam demonstrater non adsumpto theoremate,
8x quo rectangulum quod dinmetro et circumferentia circuli
continetur quadruplum est civouli, Nam similia polygona,
gnoe circulia aut inseribuntur aut ciroumscribuntur, perime-
tres habont proportionales radiis cireulorum, ita ut etiam
cireuloruth circumferentise inter se sint ut diametri.

Rursus sit circulus afly circa conteum &, ol radius 63, Prop.
el a centro ad circumferentiam ducatur quaelibet de; dico **
esse ut civculi apy perimetrum ad circumforentiom fle, ita
circuluin «fy ad sectorem fAde.

8i igitur circumferentin e cirenli
afty pevimetro commensurebilis erit, et,
quola pars porimelri est circumferentia
Ple, in tot partes perimetrus dividetur,
et a punolis seclionsm vectae ad cen-
trum & ducenlur, omnes jgitur seclores

9} Commodius visum est hojus lommatis demonstrationem ad for-
mulag, queles nostra actale adhiberi solent, redigore; infra sufem libro
Viit ipsam Graeci seriptoris orationem Latinls verbis expressimus.

4, vig 105 Fof add. AY n marg. A8, x6xlor sdd. Hu  19. 1B
At in marg, (B), om. 8 Tabrd coni. Hu 20, verganldmdy Hu
auclore (v, A4 A, 0" B, thrageir 8

Pappus b 99
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